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Hz 7; mine morabor. Statueram apud me , cum his 
#.quos habes, traCtatus alios alfquot.emiſifie;adeoq3 
; @ huic parti aliam vel conjunxille vel potjus prxmi- 
PF UZIg le; quam quidem eodem circiter tempore ince- 
perant Typographti quo prxſentem. Sed cum vi- 
derim operarum moras majoresefle quam ſperaveram, mallem 
amicis id deſiderantibus } hanc quam abſolrerant partem in 
antecefium emittere; quam-ſecutura eſt altera cumprimum per 
Typographos licebit. Interim, his fruere : quibus, fi Arithme- 
ticx ( ut loquuntur) Specioſz, ſeu Symbolicz, aſluetus ſis, haud 
(ſpero)admodum herebis,cum ego omaia qua potui perſpicui- 
- tate tradere fim conatus3 fin ea adhvc carueris,' poteris vel ex 
Oughtredi Clavi Aithematice,vel Schotenii Principits Aathefeos 
Univerſal, eam tibi familiarem reddere3 vel, niſi prius id fece- 
ris, Ex 115 quz nos brevi(favente Deo) ſumus edituri. 

Errores quad attinet, Typographicos, ſunt quidem li ( fiin- 
ſuctum T'ynographis noſtris aperis-genus, '&: calculi multiplici- 
tatem, ſpectes) non adeo multi,nec quidem plures( fortafle eti-' 
am pauciores) quam in minoris difficultatis libris ſoJent occur- 
rerez quos obſervavimus tamen, qui alicujus ſint momentt ,-no- 
tare mallemquam' { quod folent multi ) diſſimularez ur eos (8: 
fiquos alios1pſe deprehenderis) calamo emendes.- | 
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Da Un, ſupremo ſic favente Numine, (!nfieniſſumi Viri) 
2 prima ſludiorum Academicorum principia mepoſuiſſe 
@ contigerit in floyentifſimo Coſſegio , Emanuelis di- 
Fo,Cantabrigiz, ci vos Conſocii( cnt aliis digniſ= 
ſimis dodiſſimiſqz Viris) regendo tunc temporis pre- 
fuiſtis; & quidem ſub veira omnium ſucceſſive pe= 


culiari tutela;, iſtins ego & loci & temporis &* perſonarum mihi 
omnino recordandum efſe cenſeo: ( Qnippe ingrati ratus., unde & a 
quibus quis profecerit obliviſci:) Adeoqz hoc opuſrulum, utut exigu= 
um, grati tamen animi teſtimonium, veſiris in[cribendum yomi-= 


mibus. 


Duam felix proſperumg; hadtenns fuerit Emanuelis 7/1ud Colle- 
gium, ab Honoratiſſimo Fquite GUALTERO MVILDMAIO 
prudentiſſimo piiſsimeq; Viro (ELIZABETHY, tunc An= 
elie Reging , aPrivatis Confiliis,) annis abhinc ſeptuaginta cir= 
citer, feliciter &* auſpicato jundatums non eSt quod ego , veſtris 
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preſertim auribus, wultis exponam, Id ſallew anſimm diccre , (quoc! 
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*  DEDICATITO.: + - - 

mer memquanm negaturum autumo,)vix ullum utrinſvis Academie 
Collegium, pari tempore, majori tum pictate tum doGrina floruiſſe, 
plureſve in meſſem Dei fideles ſeduloſg3 operarios immiſtſſez imdeq; 
hand facile eſt diFu, quanta Deo ſeges accreverit , quantum pietatis 
efficacis incrementum. Arguments eſſe poteſt nuperns Theologorum 
Conventus Weſtmonaſterienſis , authoritate Parliamenti ex variis 
Anglie partibus undicunq; convocatus, doFiſſumis, prudentiſcimic, 
> vere piis Theologis refertiſsimus, ( qualem ego, neſcio numquis 
alius, fi doFrinam pariter & conjuntam pietatem ſpeFemus , nec 
fimilem unquam vidi, neſcio an viſurus, ) quorum preterpropter 
pars tertia ex hoc uno Collegio al1quando prodierant;quippe, ex cen= 
tum circiter Theologis , plures quam triginta Emanuelis furrant 
Colegio enuiriti cum tamen Collegioram &* Aularum utrinſqz 


Academia numerus quadragenarium ſuperet. Simili argumento eſt, 


quod, preter ingentem eruditorum numerum, hinc, tanquam ex re= 


A 
: 


fertiſsimo alveario, ad curas partim paſtorales, partim ad alia utri- 


uſa; Academis Collegia,promotionis erg0,abundetranſmiſſorum,eti- 
am nunc temporis (Anno 1655 carrente) ex ſexdecim totidens Col- 
legioram Admmve Prefetis Cantabrigiz, undecim ex hoc uno E- 
manuelis Collegio prodierunt. Due omnia uonnifs peculiari Numi- 
ris benediffioni in fundationem illam fincero animo poſitam refe- 
renda ſunt, cum non alias huic adfnt pre Collegiis alits incitamen- 
tawlla vel emolumenta, quibus illa videantur attribuenda. Ceternm 
Deus Optimus Maximus & florentiſsimam illam ſocietatem, ( cnjus 
vos olim pars ſuiſtis,& etiamnum eſtis ornamenta, ) &* vos item, 
veſtrag; omnia feliciter ſoſpitet, promoveatg;, inſuam ipſus glori- 
am, veſtrum ipſorum commodum, & totins Eccleſue incremen- 
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De Anenlo ContaFis, & Semicirculi, . 
'Diſquiſitio Geometrica. 
CAP. Lk. 
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Anſa- & ſtatus Contreverſie. - 


> Uoniam ill3; que ſequitur, Controverſiz anſam dex 
AYE. dit Propofitio 1 63 Libri zi Euclidis; illam inte- 
: EY AF gram primiza apponendam duxi, cjuſq; demonſtra- 
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TESSS tionis ſummam. . 

H Ti Mauizy 5% wine ar); oh; an axeys d2ee 
altn, dans wiCrimus Ts xuxke" x1 is BY pemEd Twwor mhs- 74 ou 
Solas x; * afeuprgcicg, Fries cue s THIuatorins* xi = naxys 
nlc gurie, dmlous 3toiag urice uv; opupus talor Bifr* uf Aus 
LL) $AdT] uv. . 
 *©Quz circuli diamerro (AB) ad angulos refos ab extre- 
* mitate ducitur re&a(A P) 
© eadit extra circulum.2. Et : 
© in locurh qui inter retam 
*(AP): &. peripheriam - 
© (DEA) interjicitur, altera 
'*©reta Cut FA) non cadet: - 
* 3. ErSemicirculi angulus 
*(FAC) major eſt omni 
= an ulo acuto -reQilineo : 
+ eliquus autem (EAP) 

.. MINOT, 

© Nam 10 fi caderet per- 
© pendicularis illa intra cir- 
© culum ,ut AD ( vel etiam 
fi jaceret in ipſa periphe- - 
*©ria ) efſent anguli DAC, 


© ADC; zquales, per 5et, ideoq; uterq; reus; contra 17eT. 
5 20 SireQa FA ( inter peripheriam & perpendicularem = ) 
| cadere 
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- De AngulocontaFtus, CAP. 1. 
& cadere poſlit , ducatar ad illam perpendicularis ex centro 
© CEG; quoniath igitur angulas retus CGA major eft acuto 
* CAF (utqui'pars eſt re&i CAP,) efſer, per 19 e 1, latus CG 
* minus quamC A, hoceſt, minus quam EF, pars ſui. Pars 
c« 26 & 42 ſequuntur ex ſecund3. . | 

Occafione ſumpta abihac Euclidis Propoſicione, gravis orta 
eſt controverſia (. quod micum eſt, in re pure Geometrica,) in- 
ter Peletarium & Clavium; quz, quod fciam, nondum unani- 
mi Mathemaricorum conſenſu determinationem nata eſt. 

Primas, quod ſciam, Pelctarijus afferait, Angulum qui dicitur 
Contaus, ſeu contingentiz, non eſſe revera Angulum, nec omni- 
no Bzuantitatem; fed Reftam, que Circulum-tangit,cum Peri- 
pheria coincidere, non autem ad illam inclinari ; Angulum au- 
tem Semicirculi omnino Refumeſſe, & refto refilineo 2qua+ 
lem. 

Contra,Clavius aflerit, illum vere Angulum efle, & quidem 
qQuanmtitatemin infinitum divilibilem, non {midem per lineam 
retam,ac ſalcem;per Peripheriam majoris ciccali; minorem.ta«- 
men quam eſt ullus re&ilineus poſlibilis : Angulum vero Semi- 
circuli minorem effe angulo refto retilineo, majorem tamen 
quovis reilineo acuto. X 


CAP. 36. ._ 
Controverſiam banc ab Euclide diremptam non eſſe. 


| rm antem ego primum przmonendum eſſe judico: Cons 
Z croveriiam hanc ab Fuclide diremptam non efle , ( quan- 
quam ex i[]jus principiis dirimi poſſe non dubitem. ) Probat e- 
nim Euclides, & re&e quidem, Angulum femicirculi majorem 
eſſe omni Acuto refilineo; an verd ſit Reo reQilineo vel mi- 
nor vel zqualis, non dicit : utrumvis autem dicatur, manet 
Euclidei difti veritas, modo non lit acuto minor: Item, Angu- 
lam contaQts (nempe ſ{iquis ſit) minorem eſſe omni cefilineo, 
guia icilicet nec xqualis, nec majoreſt; at veto, an fit omnino 
quantitas necne, non dicit; nec quidem, fidixiller, poſſer allara 
demonitratio id confirmare : nam & illud quod afleric veram 
manct,etiam({i ſuppoſitus ilie angulus conta&iis nihil (it ; quod 
enim omnino nihil et et cert omni poſitiva quantitate ___ 
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.CAP. 2. '& ſemicircu'i. 
Si vero voluilſet Euclides afficniafſe, Angulam ſemicirculi mi. 
norem quidem eſſe quam eſt refus refilineus, majorem autem 
quovis acuto reQilineo; oportuifſer i}lum utrumq; membrum 
probaſſe: nempe, non modo angelum ſemicirculi majorem 
eſſe omni acuto reilinzo (quod quidem verum «ft de refto res + 
Ailineo, aut etiam obtuſos) ſed & minorem reRo efle ; hoc au- 
tem nec probat Euclides, nec quidem omnino aflerit, Er fimi- 
liter de Angulo Contatus; fi athrmifle voluifler , Angulum 
qui dicitur Contattus, vere quidem Angulum efſe, & revera 
Quantum, minorem tamen omni acuto reilineo; oportuilſſer 
utrumq; membrum probaſle. Ar ille folammodo probat, An- 
gulum contaRus ſalcem minorem omni angulo reRilineo ; an - 
vero lit revera Q1antyz necne, n-c probate, nec afficmar, . 
{:d prorſus filet. Non autem putandus eft Euclides, acatifſimus - 
demonſtrator, qui ne ullum. paralogiſmum ufquam admilir, 
(fatente ipſo Ramo, qui ramen fatetur fe dedita opera illud 
queliviſſe, quiq;, ur notum eſt, ſat ſeverus, nequid gravius di- 
cam, in Euclidem judex erat, ) non putandug, inquam , eft 
Euclides, tantam T-ze!wv admittere voluiffe, ut ubi duo far 
diſtinta propoſitionis membra (vel, ft placer, duas propofitio- 
nes) aftirmice volueric, non-nifi ipforum anum demonſtra- 
ret. | 

At vero, quanquam Euclides netitram horum dixeric,nempe, . 
nec angulum ſcmicicculi minorem effe re&o refilineo, nec eti- 
am angulum contaRus eſſe revera quantum , oppoſitam tamen 
opinionem, quamvis fortafſe non verbis - Enclidis, ipfius tamen - 
ſententiz contrariam efſe, contendir Clavius. $i enim, inquir, 
Euclides ſenſiſſet angulum contaftus nibil prorſus eſſe, & angulum ſemi- 
circuli equalem reQoredilineos : quid, obſecro, tantopere deſudaſet , ut 
demoniiraret anguinm conatius eſſe minorem omni acuto reffilines, argus 
lum vero ſemictrculi mea1orew? Dyid enim clarius, quam, Nikil, cxqu{me- 
di eft angus comacrus ex Peleran [ententia, minus efſe quocung, angule? 
Duid que g, meg p rificuus:, cuam, angulum retuwm, qualem pomt Pe= 
letarius anyutum (emiciruli, watorem efſe quolibet acute? 

Verim ego, qrz effec: Enclidis haciin re ſententia , non ob- 
ftante hoc (Javii ratiocinio, fateor me non ſatis afſ.qui. Eu- 
clides certe, quod (liam, fuam hac de re ſententiam naſquam 
profert. Illam veroex Clavii ratiocinio ſatis pateſcere-pror- 
ſus nego. Certum enim eft, Euclidem aliquando minus affere- 
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De Angulo contaFus, CAP. 2. 


.xe,quam & aſſerere potuiſſer, & ipſe ſenſerit; five quod nondum 
opus effet totum quod ſenſerit producendi, five quod nondum 
ex przdemonſtratis commod? oftendi poſſct, five alia forſan 
aliquando de cauſa. Exempli loco {int propolitiones 163 & 
x73 primi. Prop. 16. ſic eſt, Trianguli no latere produfto, externus 
angulus utrolibet interno & oppoſito major eſt. An vero ex hac propo- 
ſitionis forma dicendum eft ( juxca quod Clavius hic arguit de 
angulo contaftis) $i Euclides ſenſiſſet angulum externum equelem 
eſſe duobus internis oppeſitis ſimul ſumptir, quid, obſecrs, tantopere deſu- 
daſſet, ut demonſtr aret utrovis majorem eſſe? quid enim clarius eft , quam, 
-_ duobus fimul ſumptis eſt equale, corum utroves ſigillatim majus eſſe? 

rop.17s hxc eſt, Trianguli duo anguli ſunt duobus reftis minores 
emnifariam ſumpti: At Cjuxta Clavii ratiocinium) Si Euclides ſen- 
 fiſſet, tres ſimul angulos aqueri duobus reftis,quid, obſecro, tantopere de= 
ſudaſſet, ut demonſtreret, eorum duos minores eſſe duobus refiis ? quidenim 
magis perſpicuum, quam, qued tribus ſimul equale eff, ene duobus efſe 
mejus? An autem hinc concludere licer, vel, Angulum exter- 
num non cfſe zqualem duobus internis oppoſitis ſimul ſumpris? 
vel, Tres angulos trianguli re&ilinei non effe zquales duobus 
re&is? vel, Euclidem non ita ſenſifſe ? Nullo modo; nam & ca 
utraq; ſicefſe, & Euclidem illud non ignoraſle, liquet ex 32 e 1. 
ubi illa & affirmantur & demonſtrantur. Sed & etiamii propo- 
fitio hzc 322 deeffer, non tamen effent 162 & 192 yel minus 
verz, vel minds legitime demonftratz: verum quidem efler, Eu- 
clidem ea de re ſententiam ſuam minus expoluifſe. Pariter & 
de 16 e 3 dicendum eft, Affirmat fſcilicer Euclides, Angulum 
ſemicirculimajorem efſe quolibet acuto reQilineo, Angulum 
vero contaRus quolibert acuto re&ilineo minorem : quod au- 
tem attinet ad controverſiam Peletarium inter & Clavium, 
-prorſus tacet, neque ſuam ſencentiam omnino exponit ; angu= 
lum nempe ſemicirculi ceto re&ilineo xqualem, neq; air, neq; 
negat; angulum icem contaCtus neq; negat, neq; affirmart , vere 
quantum eſſe. 

Sed & eodem modo abſtinetin 31 e 3 ( ubi tamen locuseſfſec 
opportunus ſuam ea de re {ententiam proferendi:)) affirmar e- 
nim, © Angulum in ſemicirculo, refum eſſe; in ſegments majori , mine 
« remreto ; in minori ſegments, majorem; item Angulum majoris ſeg- 
© menti majorem redo; minoris, minorem; angulus autem ſemicirculi 
quancus fit (quamvis illud ſtatim exſpetandum efler) non di 

| cit 
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CAP: 3. . & ſemicircul), 'F 


cit, fed caut? abAtinet, five quod ipſi forſan vix confliterit quid 
erat dicendum, five quod non przſte fueric demonſtratio qui 
ſuam ſententiam confirmet. Sed & veteres ( quod ſciam_) om- 
nes (przter unum Proclum) ca de re prorius tacent, | 
Non diffiteor _ Recentiorum aliquor , magnos viros, 

.& ex veteribus fortalle nonnullos (1altem Proclum) de angu- 
lo contaRus ita loquutos effe, achi haberet anguli quantitatem; 
adeoq; de angulo ſemicirculi tanquam mfnori quam c> angu- 
Jus ceftus retilincaus. Sed argumentis hac in re agendum eſt, 

non authoricatibus : preſertim chm ex veteribus nemo, quod 
Aciam, quidquam hac in re demonſtrafle repertus fit, 


CAP. 1.11. 
Angul: Plani nature & definitio explicanture 


Vi rem ſgitur controverſam intimids aggrediar, inchoan- 
dum erit a natura Argul: plani; quem Euclides fic definic 
8 d 1.5 Anguize planus eft mutua xrios, ſeu rnclinatio, duarum lines- 
6 1441 inflans [eſs tengentium ( dn]ouiror) & non indireium' poſite= 
*© rum. 

Peleterixs* banc definitionem pauld immutatam' mallet ; ur 
aempe de linearum mutuo ſeſe ſecantizm concurſu ramttm intel- 
ligatur- Veriim nulla necefſitas: cogit hujuſmodi murationem 
feri. Quamvis enim, juxta Pelctarium, folas illas lineas angu- 
1um continere, dicendum fit, quz , fi preducantur, ſe mutuo 
ſecabunt : nontamen-minds verumerit,juxta cadem principia, 
caſdem ſoliim lineas macud inclinatas concurrere: quz enim 
ſuadent, circumterentiam cum refa contingente angulum non 
£ontinere; cadem etiam ſuadebunt, has lincas matuo inclinatas 
non eſſe : ]ra ut non fit opus, ob hanc ſententiam, Euclidis de» 
finitionem mutare. 

In Euclidis verodefinitione , notandum eſt primo, duarum 
linearum muivam axfory, ſeu inclinationem ad invicem, re- 
quici. Iceoq; fiquz linez concurrant , nec tamen inclinentur 
ad invicem, angulum non conſtituent, quia nempe angulus,'ex 
dcfinitione, eft linearum mutua inclinatio, 

Deinde-vero, non quzvis linearum inclinatio, Angulus dici- 
tur: ſed lincarum CE + five ſe mutuo tangentt- 

B3 *uMm 


6 De Anzuls contaFus, CAP. 3. 


un «dr].4991* (nam {r]e% 1pud Eaclidem dicicur de quo- 
can; £ Xa, (:a $917 4rcencta; at ipir]e3; de conata ww] oS- 
+», qualis definitur 2&zd1{3, ) Quamvis enim linez di- 
| ſtintes in eodem plano, inclinari ad 

invicem dici poſiac, ut B, C; non 

B —_———— ramen angulum conſticuunc, niſf 


C — = _ COncurrant, 
Et quidemt ipſz concurrentes Ii- 
E, F nez,quamvis totx forſan inclinen» 


A RT tar ad invicem; anguli tamen non 
A - alibiquam in ipſo punfto concur- 
fus formant. Verbi gratia, linez 
AF parsquezlibet ad lincam A H 
inclinatur; at non harum linearum partes quzlibet, puta EF, 
GH, angulum formant; ſed carum cantuin extrema, in com- 
mani punto A concurrentia: Et quidem quanracung; utriuſ- 
vis parsalia abſcindatur, modo tantillum ſuperſit ut concur- 
ſas conſervetur, angulus omnino invariatas manet; idem enim 
omnino angulus eſt qui crucibus AF, A-H, & qui cruribiſs 
AE, AG, contiaccur. x 
Non igicur ex linearum concurrentium inclinatione quali- 
bet, judicatur A1galus, (ti nempe ica ſe habeant linez con- 
currentes, ut hic magis, illic minds inclinentur, ) ſed ex illa 
quam fortiuntur inclinatione in ipſo concurfus punfto. Ideoq; 
angulas, quem facit perimeter Hexagoni ABC DEF cum 
reta AD, non #ſtimandus eſt ex quacung; inclinatione quam 
habet perimeter in quacungq ; ſui parte ad reftam A D (puta in 
parte BC) fed ex ea quam habet in pan&is concnrſus A,D: ſic 
angulus,quem facit cum reta GH, nonex inclinatione quam 
abivis habet perimeter ad 111k retam,(puta quam habetr in pare . 
tibusAB,vel ED)ſed quam habet in iphs punGisconcurſus G,H. 
Er quamvis dici pollit, Perimerrum Hexagoni deſcripri, non . 
elſe lineam unam,{ed ex variis (puta A B,BC,CD,DE,EF, 
F A,) aggregatam; ideoq; fallaciam mavCnniou;s commitrti, fi 
de inclinatione ejuſmodi perimetri ad re&am quzratur : ldem - 
ramen omnino eveniret, (1, pro perimetro figurz re&ilinez, po- 
natur peripheria,vel alia linea curva; cujus inclinatio ad quam- 
vis reftam propohtam non cadem manct ( prout in retis fieri 
ſoler,) ſedin tingulis punRis variatur , quamvis interim linea - 


iſthzc 


—— 
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ifthzc curva pro unica linea habeatur. Non enim peripherie 
ſegmentum BC ( aut 
quodliber ipſtus pun- 
&um ) eandem incli- 
nationem habet ad re- 
&am AD, quam ha- 
bet iplius peripheriz 
ſegmentum AB (aut 
quodvis ipfius pun- 
&um,) ad eandem re- 
am: Patetenim, ip- 
fius ſegmenti BC (i- 
tum magis ad paralle- 
liſmum tans oney at 
ſegmenti A B propius 
ad perpendiculum : Angulus autem quem facit ea periphe- 
ria cum Diametro A D, non zftimandus eft ſecundum irclina- 
tionem ſegmenti BC ( aut alicujus in eco particulz) ſedſe- 
cundum illam quam haber perimeter in ſai particula contigna, 
ſeu potius in ipſo puno concurſus. | 
Deniq; , additur in illa definitione Euclidea, phrafis hzc, 
un in” 3 ties neuron, nem in diredium poſitarum: unde innuitur, li- 
neas in direfum poſitas angulum non comprehendere. Non 
autem vult Euclides,per lineas in dire&am poſitas, lineas cantum- 
modo re&as continuatas, five duo ſegmenta contigua ejuſdem 
reaz: fic enim continuata peripheria, in ſingulis ſui punCtis, 
angulum formare dicenda effet, quod tamen nec Euclides,nec 
alii ſolent aftirmare: Sed, per lineas in direum ptitas, cas intcl- 
ligir,quz ſcſe muruo continuare dici poſſunr, ut exinde una li- 
nea fiat. Atq; haftenus Anguli flani naturam, quantum opus 
videtur, explicavi. | | 


CAP. IV. VU 
Argumentum primum, «b Anguli plani natura petilum. 


FT is prelibatis, videamus quid in hac controverſia utrings 

dici poteſt. 
Qui angulum ſemicicculi refto retilineo minorem aflerunt, 
aitunrur 


Coo emo Am. , 


A 
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Nicuneac communi huic aotioni, Tetun eff mejus ſue parte, vel, 
pars toro minor. Ar, inquiant, ſemicircali Angulas C A E, 
eſt pars anguli reRi ceAilinei CA P; ergo eſt reto minor ; be 


guidem tanto minor quantus efl angulus interjefus E A P.,qui - 
eſt angulus contattuse 

Peleteriis contra , negat angulum ſemicirculi minorem eſſe . 
re&o reilineo, aut reQi partem elſe, ſed tori reto zqualem; 

aia (cilicer angulus contaRtis ( qui. auferci ſupponitur ex re- 
& , Ur reftes angulus ſemicirculi ) et non-angulas,. ejuſq;. 
guantitas nulla: at qui aufere angulum tantummodo imagina- 
rium, ille nihil aufert, & ejuſmodi imaginacia ablatione quan- 
ticas non omnino mingitur, ſed cadem, quz priaus crat,invaria- 
ta manet. 

Cardo jen controverliz hic eſt; An-qui dicitur Angulus 
contatis fit vere Angulus, verimq; anguli quantitatem babeat, 
ut yult Clavius;vel revera non-angulus, ut vult Peletarius, fed 
tantum angulas imaginarius , qui veram anguli quantitatem 
nullam hahgat. | 


Uc hocexplicatius daret Peletariue , hujuſmodi diagramma }. | 


proponic. Daabus reftis. AB, CD, ſe mutgo ſecantibus in 


pun&o F ad angulos refos; fi intelligatur reta CD, punto | 


E fixo, circumvolyi, ubi pervenerie ad fitum FG, ex angulis 
redtis fiunt obliqui (hinc acai, illinc obtufi, Y qui fient adhuc 
" We | | magis : 


CAP. 4. 


&- It emicirculs, | n— | 9 
magis obliqui cum peryentum erit ad fitum HR, & fic dein” 
 ceps, donec perveniatur ad A B; tunc enim ceflabixinterſeRio, 


e-, 


T C 
A— E » 
K 
: | % 
© & fimul angulus evaneſcet, quoniam non jam ad retam A'B . 


inclinabicur, ſed in ipſa jacebit immerla. _ 
Neg; ſecus, inquit, eft in curvo. Sienim DE, rea per cen-. 
trum,peripheciam *BAC ſecans in punGo A,{uper eo circumdu- 


catur per punta F GH,fi- 
ent anguli continue varti 
cum -peripherii, donec, 
ceſſante lectione, linea 
'ED facta fit E K, ac tan- 
gat circulum, Arq; jam 
linea ED vel EK non 
Inclinaca incelligicur, fed 
immerſa in ipla BAC 
-peripheria, quantum ad 
angulum attiner , non ali- 
ter quam fi ipfa BAC 
efſer linea recta, 

Illad, credo. vult Pele- 
tarins; Rectam ED, cum 
perventum eft ad firum 
EK, Cubi delinic periphe- 
riam f(ecare, & facta eſt 
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eangens, ) non jam inclinari ad peripheriam , ſed ſuper ip:am 
8xavs; jacere, & cain ipſa coincidere, eoulq, fcilicet dum pe« 
ripheria ſupponitur eandem inclinationem recinere quam ha- 
buic in iplv puncto A : Quiidd autem poſtea quali refiliat pert- 
phecia a recca E K, ideo factumeſt , quia peripheria fuam in- 
clinationem ( utetaliz curvz ) ſubinde per iumgala puncta 
ma: ac, adcoq); ipitus inclinatio , quz in puncco A nulla erat, 
quum primum ab eo puncto recetlum eſt fic aliqua, quz & de- 
inceps continud variatur, omaeſq; poſlibiles variationes ad- 
mictic. 

Hoc autem fortaſle melids concipietur, ft ,pro circuli pect- 
pheria, ſubſtituamus figurz reAilinez perimetrum : 1 igirur 
DE, perimetrum Hexagoni 
fecans ad angulos refos in 
punto A, ſuper illo circum- 
ducatur per punQa F, 6G, H, 
angulos continuo magis ob- , 
liquos faciet uſq; dum ad f1- 
tm E K perveniat, hic, enim 
cefſat ſefio, & evaneſcit an- 
gulus:ipfa :nim E K in Hexas« 
ooni perimetro &dxAiya; Ja- 
cer, & cum ipla coincidit; 
non tamen cum tota perime- 
tro, ( neq; quidem ipſa to- 
ta, li faltem producatur, ) ſed 
SL - _ ..___ cumiſta perimetri parte M N 
& es quz candem retiner inclina- 

tionem quz fuit in punto 


: EN A; at vero quum primum pe- 
rimeter ſuam inclinationem mutar, in pun&is M, N, deſerit fta- 


tim rectam perimeter & ab illa re{jlit, ſaamq; ſubinde inclina- 
tlozem aliquocies mutat in punttis O,P,Q , LL: adeoq; inclina- 
tis perimecci reſpecta retz rangentis EK, quz in punto A 
nulla erat, fit fubinde alia atq; alia. Quz autem in hgura re- 
Qilinea contingic inclinationis in lingalis latecibus varjatio, ea 
in circulo contingit in lingulis punctis : unde reta EK » QUE 
hguram ceftiliaeam contingir per integrum latus M N, ( cum 
quo nullam igyur angulun facit ,) exdem circulum non con- 


tingic 


v-, . 
. A.) 
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tingit niſi in unico punQto, ipfiq; ſoll 4xavss; coincidit, adeey3 
angulum non facit. Arq; ira ſententiam Pelerarii, quanta po* 
tui perſpicuicate, propoſui. 

His ita explicatis, hoc modo licebit argumentum formare. 
Ubi linearum concurrentium nulla eft inclinatio, ( tive prop. 
ter coincidentiam illud fiat, five propgter continuatio- 
nem) ibinullus eſt angulus, (ct enim angulns mutua con- 
currentium inclinatio, per 8d1.) at circumferentiz .ad 
reftam tangentem , in puncto contactis , nulla eſt inclinatio, 
(at ex preexplicatis patet;) ergo nullus ab ipfis fit angulus. 
Angulus igitur, qui Contaciis dicitur, cft angulus ramama 
imaginarius, non vere angulus. Qued erat oſtendendume 

Ad ulteriorem confirmationem minoris propoſitionis in hoc 
argumento, przter ea quz jam dicta ſunt, poterit & hoc, fi o- 


pus ſit, breviter adjungi.Si circumdacta ſemi diameter CB, circa 
centrum C , exiremo ſuo puncro B , deſcribat peripheriam 

BE AN; punum B moru ſuo ante contattum in punQo A ver- 
get ad reftam tangentem AP, poſt concattumad illa retilir, at 

in ipſo contattiis puno indifferenter ſe habet ad utrumgq; , nec 
approx inquat enim nec elongatur, ſed neq; r«am traniit, con- 

tiouatur tamen uniformirer motus : At motus invarlatus, qui 

. ad aſſignatam in eodem plano re&am neq; accedat, neg; ab ca 
recedat, neq; ramentranſeat, quo patto inclinatus dici poſſe, 

RON video; ( neq; enim verſum inclinat, neq; rexrorſum, nec ta- 
C2 men 
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men tranſit,) vel enim propter linearam coincidentiam , vel 
ſaltem paralleliſmum, fieri dicendum erit. 

Quai autem ſecus ſeatiunt, idem videntur affiemare, (ut fa- 
miliari utar inftancia,) acii dicerent, ambulantem in. circulo 
Horizontali a punfto Meridionali N (ubi Orientem verſus ſpe- 
&at) donec continuito itinere per punftum Ocrientale A, ad 
punRa E, D, perveniat (ubi Occidentem verſas ſpeRar, ) nec- 


Vide figuram camen interim anqui diccAt ſpeter Septentrione. Nam tiquan- 
parine pre- do direfte ſpetter Septentrion&erit certe citin punto Aexiſtir, 


(prius enim aſpectas ad Orientem declinat, poſtea vero ad Oc- 
cidentern)fi verd in puncto A directe ſpecter leptentrione,(neq; 
ad Orienrem neq; ad Occidentem declinans, ) eric certe in illo . 
puncro A tendentia circuli ( cajus ductum ſequitur incedens ) 
verſns ptinctum P,, (nam recta. AP eric linea meridionalis,. 
o: quz lincam Orientis & Occidentis AB tranſvertim. ſecar 
ad anguios rectos,) adroq; inillo puncco eadem eric tendentia . 
cam circumferentiz quam rectz tangentis; nulſus igitur angu«, . 
Ins, fed linzarum coincidentia. -. | ET 
$24, quoniam fſententia iſthzc Peletarii grids antehac aſ- - 
ſenſum invenir: Preter ea quzdicraſunt, quz quidem veram 
& g-nuinam rei cauſam videntur continere, adeoq; a priori de- 
monſtrare; Atias adhuc aliquot demonſtrationes ad ungendas 
duxi, partim a Pelecario allatas, partim a me addictas. Non 
quod velim (ingula quz inter Pelecariam & Clayium agitantur 
examinare; quz ſ(cilicet vel minds cauce ab hoc aut illoefferun- 
rar, auc ad hominem dicta ſunt, potitis quam ad rem; ſed ca ſo- 
Itm quz argamentorum vires exhibent , iplamq; rem contro- 
yeriam proplius attingunt. _ 
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CAP. V, 
Argumentum ſecundum; Vbi, de Angaloram 6wyveig.. 


Eletariiargumentum primum , quo afſenſum cogere cona--- » 
eur, & cui przcipuas vices attribuir, eſt 3-551, ſeu de- 
ductio ad abſurdum,five impoſlibile : nititur auvem propofitio- 
ni primz decimi Euclidis, quz hzc eſt, Propeſitis duabus magni- 
tudini bus inequalibus, ſi a majori auferatur majus quam dimidium , & 
item a reſiduo majus quam dimiaium , 1G: continue fiat ; relinquetur - 
tandem magnitude aliqua minor magnitudine minore propoſita, Unde PEE 
concludic Pelerarius, quod, fi angulus contactus E AP, & re- 4 
Ailineus K, fint propolicz quantitates inzquales, fitq; angulus 


_— 


= A—_— 


recilineus angulo contaQus major; fi ab fngulo refilineo au- 
feratur (vel temillis,vcl } pluſquam ſcmiſſis, & deinde refidui 
(ſ{cmiſlis, aur) plufquani jcn.iflis, & tic deinceps; tandem relin- 
quetur angulus 1eAiiineus { nem pe, li ſe&iones reftis lineis fie- 
bant) angulo conia” tis.n inor: At. hoc fieri non poſſe demon- 
firavit Euclides 16+ 3. Nen ſunt ipitur angvlns contactiis 8 
retilineas duz inxqual.s quamtitaces ( ut ſuppenebatur; ) fed 
eorum alter non queantitas Angulus jgirur contacrtis ( nam 
de refilineo non «ſt que ſiio) «ft nen-Guontus, five nOn-angu= 
lus, quod erat ofendendum, 

Arq; evdem modo arguere licebirex' 22 .prin-i —_— 
C 3 e 


SO 


14. De Anguls contaFus, CAP.s. 
de Sphzri & Cylindro: quz propoſitio hxc eſt , Datis duabus 
mognitudinibus inequalibus, poſſibile eſt duas reFas de(cribere , quarum 
minor ad majorem, rationem habebit minorem , quam habet magnitude 
minor ad majorem. Si autem poſlibiles lint duz rectz linez, qua« 
rum bzc ad illam minorem rationem h ibebic, quam haber an- 
gulus contactiis, ad rectilineum ( quod omnino dicendum eſt, 
per hanc Propolitioner, fi angulus contactus fit vere quanti» 
tas,) certe angujus contatiis non erit omni angulo rectilineo 
poſlibiliminor: quum poſit angulus rectilineus in infinitum di- 

 vidi, per 9 e1, non minus quam recta linea. . 
Sed & Eaclides, & Archimedes, paſſim hoc afſumunc iq de- 
- monſtracionibus quaſi per ſe notum , & poſtulandum ; quantite- 
tem mixorem toties multiplicari poſſe ut quamv1s —_ majorem 
ſuperet. Ergo , & angulus contaQtus , { & faltem fit omnino 
quantus) totirs multjplicaripoteſt, ut angulum quemvis re 
&ilineum ſuperet;. non effer 'igitur ( quod tamen elſe demon- 
ſtravit Euclides)) omni poflibili re&ilineo'minor. 
Quaid autem Clavius ad hzc ? Nempe ait, Propofitior.em il- 
lam Euclidis intelligt de illis quancicatibus quz ſunt ejuſdem 
eneris, & quarum utravis mulciplicata alteram « xcedere poſ- 
1t; quod de angulocontaftus & retilineo dici non poteſt, chm 
angulus contaQtas quamtumvis multiplicatus angulum re&i- 
1lineum ſuperare nequeat. (Atq; idem, credo, dikuras effet de 
memoraca propoſitione Archimedis, f1illam adduxiſfſct Peleta« 
rias ) Magnicudines antem illas, quarum alcera mul iplicata 
reliquam ſuperare nequit, non cenſcndas efſe, ait, ejuſdem gee 
neris, quod ad proportionem atcinet , licet ſub codem genere 
__ hoc eſt, ſub longicudine, aut latitudine,-aut pro- 
undicate, aut'numero, collocentur. 
Quibus ego hzc habeo quz regeram. 
19 Fatendum eſt propoſitiones illas , & quidem o mnes alias 
ubi de proportionibus agitur, intelligendas effe de quantita- 
tibus rantum Romogeneis. Neq; enim Peletarius, nec, credo, 
quiſquam alius, Quantitates Heterogeneas fic comparari poſle 
diceret. Quisenim unquam afhrmavit, Anguli a1 Superficiem, 
Nameri ad Magnitndinem, Linez ad Solidum ,ullam rationem 
efie? Aurquidem Heterogeneorum unum altero vel majus effe, 
vel minus, vel ipſi zquale? Vel etiam addi aut ſubduci poſſe ? 
Nam quantitatesHerterogenez,non modo ſunt &&/ueoper,Cquod 
& 
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& intcr Homogeneas etiam non raro accidit, ut ex Decimo Fu < 
ciidis manifcſtam eſt,) {ed & plane 4ovubaymr. Arq; illud ſatis 
innuit Euclides in Ration definirione, ; d 5, quum air elle, dya- 
rum magnitudinum ( 64924r0v) ejujdem generis , matuam quaidam (ee 
cundum quentitatem habizudinems © - 

Verim 2®, Dico ego amnes omnino anguloe planos, five - 
re&ilinei {int , five carvilinei , Gve miſti, Homogenevus efſe, & 
quidem quamcung; rationem ad alios afſignandos ſubire poſſe; 
five xqualitcatis, five inzqualitatis, rational!is, five irrationalis; . 
Quid enim impedit quo mintis ita {& res habear? aut quidnam 
illud eft nnde hanc #7ze-4r6-ay oriri fupponamus ? 

De Angulis ReQilineis inter ſe, res eſt in confeſso: nemo + 
enim unquam dubitavit angulos refilineos in quiavis poflibili - 
ratione fieri poſse? quamvis revera nondum methodus con- 


| ſer, (neq; forſan unquam conſtabir,) qua pollimus datum an- 


gulum rcailineum in data ratione (Geometrici )ſecace. 

De Angulis item curvilineis, rem etiam non negandam exi- 
ſtimo: poſſunt enim curvilinei ad invicem ve] zquales aſſigna- 
ri, vel inzquales. Atq; idem etiam, de angulis miitis inter ſe, 
dici poterit.. t 

Imo vero & angulo reQilineo cuilibet poſlibili., poſſibile eft & 
curvilineum zqualem aſſignare: prout ipfſe Clavius, ex Proclo, 
demonſtrat, ad 5d5. Et. * 
enim, exempli gratia, an- 
gulus curvilineus. D AE, 
#qualis re&ilineo B AC: 
Et pari modo, cuivis reQi- 
lineo afſignabili , aſſignabi- 
lis eft zqualis curvilineus: 
ideoq: & curvilinei, non 
modo inter ſe, fed & cum 
rectilineis, quamliber ailig- 


nabilem racionem ſubire puſſunt, quam ipſi ſubire poſsunt re- 
Qilinel inter ſe: Non igitur curvitas crorum 679541641 angue 
loraum inducet, quin pollint adhucad reilineos rationem five 
proportionem habere. 

At fortaſſis dicetnr , Quamvis verum illud fit de reAilineis 
wg quibuſdam inter ſe, non tamen ita erit in angulis 
IM1ITIS, : ; 
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Imd verd in angulis miſtis illud etiam verumeſt , ndn modd 

X fad carvilineos, verim eti- 

am f1 ad reQilineos compa« 
rentur. Nam,duobus ſe mu- 
tuo contingentibus circulis., 
ſalcem-xqualibus,G A,DA, 
quorum etijam utrumq; con- 
tingie, in eodem punto A, 
retta PA; ne quidem ipſe 
Clavias negabit angulum 
contatis miſtilineum GAP, 
(Cf modo fic angulns)ſemiſlem effe anguli contaCtus curvilinei 
- GAD, ſemillis autem ad ſuum integrum veram efle rationem, 
nemo dubitabit. AnguJus igitur curvilineus & miſtilineus ( ft 
{altem anguli contaRus fintvere anguli, ut vulr Clavius,) ſunt 

homogenei, & verz rationis ad invicem capaces. 
Quod f{t.angulus, qui dicitur, conra&tus revera non fit angu- 
Jus, (prout ego, cum Peletario, exiſtimo;) attamen curvilinei 
cum mifſtis nihilominus homogenei erunt. Naw ti duo ciceuli, 
ſaltem xquales , ſe mutud ſecenc, &, per 
.duo.ſetionum'punta, reta ducacur; 
-manifeſtum eſt, fieri carviſiacos angulos 
miſtilineorum duplos, cam qui curvis 
convexis, quum qui cuivis concavis, Con- 
cinentur. Poteſt igitur curvilineus , ad 
| angulum miſtum veram rationem habe- 
EIS wg yt re; adeog; ipli, fatente Clavio,eſt homos» 
2 geneus, , 

Sed & poteft angulus miſtug etiam ad 
reilineum ratianem habere; quod nec Clavium fuiſſe negatu- 
rum exiſtimo, Nam reCta( fi non quz cangit, ſaltem ) quz ſe- 
cat peripheriam, angulum cam peripheria (tam intra quam ex- 
cra) miſtum facit, qui erit angulo reCilineo , ſalrem aliquo, 
major; quiquidem multiplicatus poterit & quemvis afſigna- 
tum angulum refilineum ſuperare, ( & contra, retilinens 
hanc) ideoq; , fatente ipſo Clavio, ayer txar , dicendus erit, 
pers d5. Exempli gratis. Si peripheriam E A, rea SA fe« 
cet, PA tangat, in punRo A; eric angulus miftus EAS vel #- 
qualis vel ſaltem major angulo reftilineo PAS; & propterea 
poterits 
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poterit multjplicatus quemvis- angulum reCilineum ſuperare, 
non minus quam ipſe P AS, ( & reQilinens illum, ) ide6q; ad 
guemvis angulum reQtilineum rationem habebit, per 5 ds, Erir 
igitur angulus miftus E AS, reftilineo-homogeneus : cur igi- 
cur & miftus EAP ( fiquidem fit angulus) non effet homo- 
geneus, non video: crura fiquidem vel eadem babent, ve] quim 


FP 's 


fimillima, nec aliter differunt quam quod'magis aut minus di- 
varicentur. Sed & eodem modo facile oftendi poteſt, omnes a- 
lios angulos , five re&ilineos ſive curvilineos five miftos, ( fi 
angulum contaus excipias) & quidem five peripheriis ſive aliis 
curvis formentur, tales efſe-quales ne quidem Clavius negarert 
ctivis angulo re&ilineo & komogeneos eſſe & quidem aizoy V- 
693 ſoli fiquidem anguli contatuumw, ſecundum ilJum , ſune 
.quidem anguliplani, nec tamen aliis quibuſvis five re&ilineis 
{ive curvilineis five miſtis homogenei: Unde autem ilJa, quam 
ſomniet, i72e-4vee2-oriatur, neq; poteſt ile ullatenus oftende- 
re,neqz.ego vel ſomniare. Non nego quidem illum hac in re 
aliquid conari, fed conatu plant irrito-: videamus tamen quid 
ud et, 
CAP. VE 


Exceptionibus Clavit reſpondetas. 
G O, inquit Clavius, engalos illos, (. contingentiz ſcilicer & 


recilineum) Ejuſdem eſſe.gene ris negavi,hac ſelum de causa,quod 
D angnlus 
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angulns contaflus quantumvis multiplicatis angulum ecutum-redilineum 
ſuferare nequeat.. | Fr kf 
* Atinquam ego , Idem omnino ſequi, fi angulus contaftus 


. ftatuatur (non quidem angulus heterogeneus, fed) non-angu- 


lus. Nam, quod nihil anguli haber, quantumvis mulciplicetur, 
nunquatm conftituet angalum: eidem nempe ratione qui Ci- 
phra, quantunvis multiplicata , nunquam conſtitnet Numerum. 
Aſſumic aut C lavias, iltud nempe quod eratprobandum , An- 
gulum contattas efle vere angulum:; atq; , hoc quaſi conceſſa, 
conatur oftendere, Hererogeneum clic, ſaltem quod ad ratio- . 
nem attinet; co nempe quod angulus homogeneus non lit per. 
5 d5. Egoquidem definicionem Euclidis ( cui ipfius argumen- 
tum innititur) facile concede, & pro veriſlima afſertione agnol\- 
co; neinpe Rationem habere inter (e magnitudines dicuntur , que poſ- 
ſunt multiplicat e ſe mutuo ſuperare; & contra, Magnitudines , que non 
poſſunt, quentumvis mnltiplicate, ſe mutus |uperare, non' dicende ſunt ra- 
tionem inter ſe habere ; ſed pro heterogencis habendz ſunt. Non 
Igitar afirmo angulum contaQtis & reAilineum efſe quantitates 
homogeneas, ſed nec heterogeneas, fed eorum alterum quanti- 
tatem effc, alterum non efſe. Arq; illud antea dixerat Peleta- .. 
rius, nec tamen quidquam fſolidz rationis affert*Clavids, qua- . 
contrarium oftendat. * | £ 

Quod enim dicit, ex definicione anguli plani , Vt angulus pla- 
nus efficiatur, ſufficere duas lineas in plans ad invicem inclinari, non au- 
rem requiri, wt ſe mins fecent.” Ego-illad fateor ; Ted nego peri- 
pheriam & reftam tangentem ad invicem ihelinari; (altem quoad' 
puntam concurſus; coincidane enim , non inclinantur. Ag- 
noſcoertiam (quod alibi ait) Angulaum conſiftere in nnico punfo, & 
lixcarum inclinatione que non indireFum jacent; verum lineas has in- 
clinaxi non agnoſco, Sed & cum Pelecario attirmo, eas ſolim 
lineas inclineri (in punto concurſas) quz, fi producantur , ſe 
matao ſecabunr: neq; contrarium Claviaus' oftendit ufpiam. 

At, inquit, ReJa finita & infinita ideo non cenſentur eju{dem gene- 
Tris,cum altera ad altzram profortienem non habeat , quamvzys (ub eodew 
genere mapnitudinis, nempe linea refi4, comprehendantur. = 

Reſpondeo. Propolitio Archimedisprocedic de duabus mag- 
nitudinibus inzqualibus datis, ( Io pejdSy driowy SSiravy,) 
Er'tmilicec Euclidis 1 e 10 de duabusmagnicudinibus inzqua- 
libus propoſitir, ( Vo rotor dviowy. ixxeruirar.) At vero quis 

- a dedit 
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dedit unquam, vel propeſait, lineam infinitam? Quod enim ( mag- 
nicadine) datur, ed ipſo quod datur, eſt finitum. 

Fateor quidem dici ſolere, Finiti ed infinitum nullam eſſe pre- 
portionem. Sed, inquam, per infinitum, tunc intelligi, vel indeicr- 
minatnm aut indefinitum; vel quid Poſitive infinitum, quod nullos 

. admittir terminos. h | 

Priori ſenſu Euclides in 12e1, &paſlimalibi,” vocem illam 
ſumir, dum jubet re&am infinictam ducere, vel datam reftam in 
infinicam producere- Non cnim illud *vult ut linecam quis du- 
ceret, quz, chm duQa fuerit, fit infinita; efſer enim hoc impoſ- 

fibile, & poſtalato ſecundo contrarium, cujus camen vi ejuſdem 
conſtruftio juberiſolet : ſed ut linea quantumliber longa du- 
catur. Et hoc ſenſu, verum quidem ef, qQuantitatis indetermi- 
natz ad determinatam nullam efle determinatam proportio- 
nem, ſed vagam ſalrem,qualis eſt ipſa quanticas. At linea reAa' 
dum indeterminata eſt, data non eſt; hoceft, magnitudine data 
' non cft, licer poſitione dari poſſit; Linea igitur indeterminara, 
megnitudo date, non eft; Er ad przſens negotium neon ſpeQat :'li- 
nea vero data, eft determinatz+ magnictudinis , & , -ad aliam 
- quamvis datam, 'determinatam-habet rationem. . 

Poſterioriſenſu, proaut Infinitum ſignificat id quod feſtive in- 

finitum fit, ade0q; omnes terminos pollibiles aCftu excedat ; ego 

plane nego, ejuſmodi reGam infinitem omnino dari poſſe: adeaq; 

nihil micum videbitur , qQuantitatis impoſſibilis impoflibilem 

eſſe rationem, ſeu proportionem; quod autem impoliibile eft,i1- 

Jud non eſt; adeoq;.cum infiniti ad finitum ratio fir impoſhibi- 

lis, ejuſmodi ratio nulla eſt, five non eſt. At interim, magni- 
rudinum inzqualium datarwum, ratio etiam datur,. ( per 1. Dat. 

Euclid, ) &propterea, $i angulus comafitis & redtilinens (int 

quanticates inzquales vere datz, dabituretiam eorum ratio ; &- 
quidem, fi anguli (mt, erunt homogenei. 

Deniq; (ut nihil przteream, a Clavio allatam, cuod alicn- 
jus momenti, hac in re, videri poflit) hujufinodi forfan ratio- 
cinium ex ipfius diis (pag. 262.) colligi poterit. Si duorum 
angulorum muruo applicatorum duo crura hxmologa invicem 
congruant, reliqua vero duo crura non congruant ,illi angult 
non ſunt zquales: Ar anguli contaGus crug alterum, nempe 
reCta contingens, anpuli reQilinei cruri ſuperimpoltum , ccn- 
gruecre potcſt, at interim crus reliquum reliquo crurinon cou 

«2 - Oruet 
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gract ( quia curvum refto non congraet; ) Ergo nulli angulo 
reXilineo zquilis eft angulus conta&is; adeoq; nec -ullam ha. 
bebir ad angulos re&ilineos rationem. 

Reſpondeo 19. 'Eodem argamento ſequeretur etiam angu- 
lam EAS (peripheria & re&i fecante comprehenſum » non . 
minus quam E AP (angulum contatas) non modo nulli an- 


gulo re&ilineo poſſibili zqualemefle (quia nempe fi cras altes . 
ram AS, anguli refilinei cruri alcerutri ſuperponatur & cons .. 
gruat, reliquum tamen AE reliquo congruere non poteſt ) 
quod forte concederet Clavias:verum propterea nullam efle ra- 
tionem hujus ad illum, newpe anguli E A'S ad. quemvis poſ- 
ſibilem ce&ilineam;quod ramen ne quidemC lavius diceret;non 
caim negare poſfec angulum EL AS, faltem multiplicatum, 
poſſe angulum reQilincum,faltem aliquem,ſuperare; przſertim 
cum citra dubium fie, ipfum E'A S angulum miſtam , reQilineo 
P ASvecl majorem eſſe vel faltem xqualem. Argumentum igi- 
tur a}latum, ne quidem Clavio judice,quicquam preſtabir. 

Ur autem non ſ{olum retorqueam argumentum , ſed & no- 
dum folvam; Reſpondeo 25. Verum quidem eſſe. quod, {i duo» . 
rum angulorum zqualium due crura homologa congruant, 
congruent <tiam & reliqua duo crura, tamdiu fcilicet quam ec* . 
rum utrumq; candem retinet inclinationem, quz fuit in ipſo 
punto concurſus ( ve] etiam ubi utrumq; {imul zque ab i[!3 
inclinatione defleQat: at vero fi alterum ſuain quam in punto 
concurſiis habuir inclinationem retineat , reliqua vero ſuam 
muter, il/a non dintids congruent, Atvero hoc in angulis mi- 
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tis (liveangulis contaRtus five aliis) ad reQilineas comparatis . 
perpetuo accidit; propterea quod curva inclinationem ſuam in 
fingulis pun&is muter , rea. vero eandem ſemper inclinatio- 
nem retineat; adeoq; quamvis earum in iplo contaftis punts , 
eadem fuerit inclinatio, poſtquam tamen ab eo receſſum eſt fi- . 
unt carum inclinationes ad inyicem alia atq; alia. Non-igitur - 
Cquitur, angulum miſtuar angulo refilineo zqualem-efle non 
-poſſe, quamvis non-mray; corum crura, extra punftum conta» | 
Anas, congruant. Atq; ita ea quz Clavius adduxit, ut probec 
angulum contaQtis& re&ilincum heterogeneos elſe,& non cju(-. 
dem generis ut inter eos aliquam rationem effe dicatur, fatis re- 
felli judico; adeoq; nihil ſuperefſe quo minus argumentum cz .. 
3 £ 10 deſumptum legitime concludat. , 


V 
GCAF V-It 
Angulorum Plenorum 6payiyere confirmatur, 


-TErtim nequis exiſtimet,id fatis non eſſe,ea quz in contrari- 
um allata ſunc refellifſe; niti & affirmative concludam., . 
Angulum contains, fi quidem angulus fir, reliquis angulis pla- 
nis, & nominatim reQilineis, homogeneum ele : Sic argumens . 
tore 

19 Quz matuod poſſunt ve] addi vel auferri; ea non ſunt he» - 
terogenea: (Quis enim unquam Lineam Solido, aut Superfici- 
em Numero, vel addi poſſe, vel auferri dixit? Poſſunt quidem 
«on putra,five Incommenſucabilia,invicem & addi &-auterri,ut 

-jn Binomiis &-Apotomis notum eft, &-palſim in X Euclidis: He- 

-terogenea vero non polſine, ſed plane ſunt dovufanm-) Ar an- 
gulus contattis, fi quidem (it angulus, & refto auterri poteſt, 
ut maneat angulus ſemicirculi internus; & re&o adjungi poteſt, 
ut fiat angulus ſemicirculiexternus: {atq; idem oftendi poteſt 
fi ad alivs quoſvis angulos planos comparetur: ) Non «R jgitur 
Feterogencus. 

Hujus aurem argumenti vi: es, vel quod Peletarius monuerir, 
vel qued ipſe przlenlerir, conatur Clavius quantum poreſt,fru- 
ftra ramen, declinare. 1de6q: negat ſe Angulum contaQtis af- 
ſerere reQilineo ſimplicite: Heterogencum efle, ſed quodemmods 
diverff generis, (eo nempe quod _—_— rcAilineum quantum- 

3 ria , 
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vis multiplicatus ſuperare nequeat: ) &, licet quoad alia homo. 


gencus fit, non cenjeri tamen ejuſdem generis quod ad proportionem 
attinet Atveroquopatto ea, quz quoad alia ſunt homoge- 


nea, fint quoad rationem heterogenea , ego plane non video, 
Euclides cerce3 d 5, ubi Rationem definic , Homogenea , non 


dubitac efſe, quoad rationem homogenea: Eſt enim, inquit, a- 


yGT- ratio, Io peedoy Gmoyerer 6 x7 mAIxSTITe ae3s @Nune mud 
94o15, duarum magnitudinum , ejuſdem generis , mutue quedem quoad 
guantitatem habitude. Siquz igitur duz quantitates homogenez 
tint ( prout Clavius non negat hos efſc angulos) carum mutua 
ad invicem quoad quantitatem habirudo K tis dicitur. 

Qtyod autem attinet ad cjuimodi quanticates homogeneag, 
frve cjuſdem generis , quarum altera quantumvis mulciplicata 


rehquam nunquam ſaperabit: Euclides nallas agnoſcic tales * 


eſſe; fed ps afſerit, 5 d5, Quantitates omnes, quarum una 
ad alteram Rationem þ.bere dicendz ſunt, ( hoceſt, per 3d5, 
omnes quantitates homegeness,) ita efſe conftirutas, ut muttipli» 
cate ſe mutuo ſwperare peſſint, Er propterea,in1 ec 10, illud poſtu- 
larum afſumit, qua per ſe notum, quodq; demenſt. atione nog 
indigeat, Dpantitatem quamlibet minerem toties muitiplicariPofſe ut 
tandem majorem quamlibet aſſignatam (uperet. Nam in tpfa conftru- 
_ ione {ſeu moni ad illam demonſrationem, ftatim juber 
Mag nitudinem minorem aſſignatem 101ies muttiplicere, donec 11djorem af« 
ſignatam ſuperet; quaſi quidemil}ad fieripolle nemo dubitaverit, 
Er ſimiliter Archimedes paſſim, Ac neqi Euclides neq; Archi- 
medes, illud fieripoſle , in aliis five angulis jive quanitatious, 
. magis quam in ipſo angulo contaftis, uſquam oliendic. Vel 
igitur univerſalicer verum- et, & poſtulanduw, Quemlivec 
quantitatem minorem toties polſe mulriplicari ut quanliber 
majorem aſſignatam ſuperet; vel ſalcem Euclides aucArchime- 
dcs illad ſpecialicer de quibuſdam quantitatibus demonfiraſ(- 
ſent, quibus illud convenit , & non tanquam univerſaliter vc- 
rum $& per ſe cognicum poftulaiſenr. Poterat etiam Clavius 
meminifle, ſe Euclidem reprehendifſe, quod axiomate 11 ( vei, 
ſecundum alios, poftularo 5 ) afſumplerit, duas reffas ad invicem 
172 eodem plans inclinatas, fi producantur, tandem corcuriere 3 quomam 
- hoc, quamvis verum lit, non tamen gratis afſfumendum erat fed 
demonſtrandum , ideo n:mpe quia in lineis curvis hoc nun 
conſtat (de.quibus nec Euclides illud afferic. ) cn ag" 
a 
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2d 28 e 1 illud demonftrat ; iis tamen fbidem affurhpris que 
& nibilo minus dubia ſunt, & quz eodem. ipſo nomine ſunt' re- 
prehendenda, Quam jufta autem ifta fic Euclidis reprehenſto, 
non hic vacat inquirere:at ſaltem cadem ratione, ne dicam lon- 
ge majorj, reprehendendus effert tam ille quam Archimedes, ii 
modo hoc poſtulatum, quod indiſcriminatim aſſumitur, non 
efler univerſaliter-vecum; atq; Clavias, Euclidisreprehenſor, jl1- 
Jad ({i pofſer) demonſtrafſer dealiis omnibus quantitatibus ve-- 
rum eſſe, quamvis de angulis.contattuum verani'non ftr:Qnod- 
fi neq; Clavius, neq; quiſpiam alias poteric demonftrare , aliis 
quantitacibus magis illud convenire quam hujuſtnodi angulis- - 
( ii falcem fint anguli &-vere quanti;)) concedendam: erit illud 
univerſalicer verum eſſe, prout Euclides & Architmeccs viden- 
tur (enlifle. : p 

2*® Sic ulterius arguo,Duz quantitates, quarum ajcera major 
altera minor eft,ſunt inter ſeHomogenee,& quidem(hi illud inter-: 
ponere necefle fit.) quoad Rationem homogenez: Sed angulus 
contatus,fi quide fit angulas, & angu)us quivis reftilineus,ejuſ- 


modi ſunt quantitates.Ergo. Propoſitions minorem demonftrar ' - 


Eaelides 16:e 3. Major propolitio pariter videtur indabitata; 
Nam quz rationem habent ad invicem ſunt homogenea , per 
3d 5. Atquzſe habenc ad invicem at majus & minne, ca fal- 
rem ad invicem Rationem habent. Qui enim. fieri potcſt ut- 


quamitas quantitate minor. fit, in nulla camen Ratjone minor? © + 


Imo vero, Quantitatem quantitate minorem efſe , nec tamen 
ad illam Rationem habere, eft conrradiQiio in adje&o; nam ip=- 
ſum minus eſſe eft rationem habere- Atq; hoc quidem ne Wpſe Cla- ' 

vius negare deber; nam & ille Proportionem five Rationem 
(quz apud illum tancundem fignificant,ideoq,; & hic pafiim pro- 
miſcue uſurpantur) dividic in- proportionem . Xqualitatis & 
proportionem ]n+qualitatis, & hanc iterum ſubdividir inpro- 
portionem Majoris. Inzqualicatis, & Minoris Inxqualicaris, five 


. Majoricatis & Minoritati:: Aded ut quicquid (it alteri vel £- 


quale ve] Inzquale, quicquid altero Majus eft ve} Minus, illud 
ſaltem Rationem haber- Siigitur engulas conradiis fit revera 
Angulas, fitq; angulo 1eQilineo Minor , habebit ad ilJum ra- 
tionen! Minoriratis , hve Minoris Inzqualitatis; Quz autem 
rationem habent, ca poſſunt multiplicata ſe matno ſuperare: 
At angulus coma; quantumvis multjplicatus , retilineum 
non 
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non ſuperabit; ideoq; nec rationem ad illum habe ; quare nec - 
eſt quantitas minor, nec. quidem omnino quantitas. 

uic argumento nihil omnino eſt quod Clavium oppoſuiſſe 
reperio; Flaſlatem tamen legerat ubi hoc inauirtur ( laudat e- 
nim) adeoq; hanc difficultatem non tam ignoravit quam diſſi- 
-mulavit; nili potius dici porerit , non illi incubuiſſe illas diff- 
culrates ſolville, quas, quamvis ipſe noverit , Pcletarius tamen 
non objecerit, 

At Fluſſas Candalla, ad 16e 3, Fatetur quidem rationens: 
inzqualicatis concedendam effe inter angulum contaQtis & re- 
Qilincum: vertim laxiorem eſſe hanc proportionem, ait, quz 
intercedere poteſt inter illa quz ſunt diverſi generis; at verd 
particularem certamq; rationem inter ea tantum intercedere. 
quz poſſunt multiplicata ſe mutuo ſuperare. | 

At ego,quorſun ſec rorqueant Mathematici, ut ſubterfugia 
tam tenuia tanto negotio exquirant, certe non video; cum pol 
ſent hzc omnia quz urgentur incommoda facillimo negotio 
deritare, modo fateri vellenc, proas res eſt , Angulum cont:a- 
Qi efſe revera non-angulum. | - 

Clavius autem, quamvis Fluſſatem legerat, adeoq; ipſius re»: 
ſponſum huic difficulcati viderat, mallet tamen ( ut videtur) 
rotam hancdifficultatem difſimulare, quam tam leve reſpon- 
ſum obtendere, dum tamen quicquam fortaſle ſolidius quod 
—_ non habuic, 

luffati vero ſic reſpondeo. Nobis quidem ſufficere modo: 
concedatur ratio inzqualicatis : Non enim poftulat vel Euclie 
dis ve] Archimedis propolitio, cui innitituc argumentum, ut | 
propoſitz magnitudines fint in certa aliqu4 ratione inxquales, 
(para in ratione multiplici, ſuperparticulari,&c.) ſed ſolum- 
modo, ut habeant ratienem inequaliatis: Datis (inquiuht) duabns 
- magnitudinibus. inequalibus. &c- | 

Hzc autem chm ſcripſeram, Fluffatem paulo accuratius in- | 
tuitus, comparatis item quz ipſe alibi habetad3d5, & 1e10; | 
video illum, perrationem incertam, conſuſam,indeterminatam , nihil | 
aliud velle,quam ap;ymy, 4xozyn, ſurdem vel irrationalem: adeoq; # 
concedir ille id quod jam contendimus, nempe angulumcontetihs | 
ad angulum reilineum rationem babere proprie diftam (modo 1cilicet ©: 
+  quantitatem efſe.conſter) illam icilicer quam vule Euclides © 
3.45 &5 ds. ( adeoq; illum hac in re adyerſarium _w _ 5 
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beo;) irrationa/em tamen eſſe hanc rationem exiftimat, nec ve. 
ris numeris explicabjlem, Sed & aftirmat, angulum conrtafigs 
verum anguli quantitatem habere, eamq; quantitatem talem 
fle quz wultiplicataquantiracem anguli reCtilinei ſuperare po- 
terit; non quidem manente angulo contattis , ſed mutato an- 
lo contactus in refilineum; codem ſcilicet modo quo angu- 
z recilineus acutus ita multiplicari poteſt, ne ( mutari ta- 
men ſpecie anguli) rectum ſuperacepoſlit : Et, quo ſenſu a- 
cutus re&ilineus eſt minor omni refto vel obtuſo poſlibili, eo- 
dem (Cnecalio) & angulum contaCtas efle minorem omni a- 
cuto poſſibili, poſſe tamen (murata anguli ſpecie ) multiplica- 
tum acuto refilineo majorem feri, ficut & acutus refilineus 
(murati ſpecie anguli.) multjplicatus evadit re&o major , aut 
etiam obcuſo, At hac quowodo cumiis, quz ab Euclide dc:- 
monſtrancur ad 16e3, conftare gonna, ipſe viderit. 
Verdi 6 tanti illud efſe pntet vel Fluffas, vel quiſpiam alius, 
ut non modo oftendantur hz magnitudines ( t: ſaltem wtraq 
fit vert magnitudo) izequeles, ſed B& in certe aliqua ratione ine- 
quales, ſaltem vel rationali rel irrationali; Ego hoc facile pro- 
bacurus ſum ſequenti argumento. 
3% Igicur,dimittamus aliquantiſper angulum contattis EAP,Se 
traftemus angulum ſemicirculi:Eft, inqui, angulus ſemicirculi 
E AC non medd alicui angulo reRilineo ineqaalis,fed & ip cer- 


Py 
| 


$ 


Q 
O 
» 
, 
” 
T 
hy 
Ir 
T7 
o 
of 


re dliqua ratione inzqualis; talem ſaltem rationem haber, qua- 
lem vult Euclidesin 5 d 5: Poteft enim, ſaltem mulciplicatus 
| - E : angulum 
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angulum reftum refilineum ſuperare. Quod neq; Clavius 
neq; quilquam aliusnegabit. Ade6q; angulus ſemicirculi , fa» 
tente Clavio, ad angulum reftum re&ilineum , rationem cer- 
tam & determinatam haber, quamyvis illa fortaſſe cognita non. 
efſert. SM 
At, per 5 Datorum Euclidis, Si magnitede ad ſui aliquam partem 
habe at rationem datam, etiam ad reliquam habebit rationem datam : a» 
deog; {i angulus reftus reftilineus PA C, ad ſuj partem, nem-- 
pe angulum ſemicirculi EA C C fi falcem angulus ſemicircali 
tit ipius pars, & non patius iple totus) rationem datam habe- 
at, habebic & rationem datam adparcem reliquan; E A P an- 
gulum contatas: Er quidem, paride cauſi, ht ad illum ratio- 
nem dabilem habeat, quippe certam & determinatam, habebir & 
ad hunc rationem dab:lem, certam pure & dceterminatam. quod 
oftendendum erat. 

Deniq; , quoniam ideo przſertim- Clavius angulum conta- 
Aus reAilinets homogeneum elle non putat, neq; ad illos re» 
tionem ullam habere, quod nulli reftilineo poſlibili xqualis eſſe 
poſſic; (quanquam illud leve lit argumentum; nam, verbi gra- 
tia, /2 nullinumero zqualis ct, aut eſſe poteſt, cum lic Jatus 
ſurdum, non tamen eſt plane heterogeneum quid, neq; nullam 
omnino rationem habet quamvis non, nt loquuntur, rationa» 
lem: ) conabor utcung; & illud probare; nempe Angulum con- 
rats, 6 vert fic angulas, effe reftilineo alicui poſſibili xqua- 
lem, ſequenti argumento. 

4* Oltenſam eſt ſupra, angulam curvilineum EAS, re&i- 
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lineo cuivis homogeneum efle, atq; ad illum rationem proprie 
ditam habere, per5 d5, quia poteſt, ſaltem multiplicatus, 

re&ilineum ſuperare. Si vero fit refilineis homogeneus , a- ' 
deog; v. g. ad requm reQilineum veram rationem habeat , e- 
rit faltem alicui reilineo 2qualis : erit enim vel hic aliquan- 
ta pars rei, vel reftus hujus, vel deniq; erunt #quales: an- 
gulos autem reQilineos ad invicem in quiacung; ratione confti- 


| turos in rerum naturi pollibiles efſe , vix quiſquam Mathema- 


ticusnegabic; cum jllud omni quanticati continuz , propter 
iplius divilibilitacem in infinicum,competere receptum fit; atq; 
hoc, ft non Clavius, ſfaltem Fluſſas expreſſe TT lis quz 
decimo Euclidis przmicttit. Eſto igitur angulo miſto E AS, 
zqualis reQilineus cas : eftauttem hic vel zqualis ipfi PAS, 
vel ſaltem ipſo major, ( minor enim efſe non poteſt, quoniam 
P A, cum tangens fie, extra peripheriam cadat, per 16e3.) fi 
zqualis fit, concedicur quod erat probandum, nempe anguſum 
£5 ,hoceſt EAS, zqualemeſle ipfi PAS, ideoq; angulum 
E AP nihileſſe; Si vero «es fit ipſo PA S major, auferatur 
inde Teo ipli PAS zqualis, per 23e 1, & manebit «= ipſi 
E AP zqualis, per 3a 1. hoceft, angulus re&ilineus angulo 
contattis xqualis. At dicetur, Euclidem demonftrifſe hoc eſſe 
impoſlibile, ut angulus contaAtiis fit reftilineo zqualis. Ree 
quidem; atq; illud ego agnoſco. Sed inde fic diſputo ; fi an- 
gulus contaQtus fit vert angulus, crit alicui :1eXilineo 2qualis, 
per ea quz jam demonſtravimus: At nulli re&ilineo eſt xqua- 
lis, per ea quz demonftrat Euclides 16e3: Ergo non eſt vere 
angulus. mg ihe: Sita. 

Arq; haftenus principale Peletarii argumentum, ex1e1o 
deſumptum , ab iis quz in contrarijum affcruntur vindicavi; 
adeo ut ipitus ſequela inconcufſa maneat; atq: ſimul angulos 
planos tam curvilineos quam mifſtos reailineis homogeneos 


oftendi. | 
C AP. VIII. 
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Honeratiſfimi Equits D. HENRICI SAV ILIHF 
Teſtimonium hac in re. 


Ibet tandem hic warm quz inter Honoratiſſimi Equi= 


tis, D. Henrici Savilii ( Patromi ſeu Fundatoris noſtiri Mu- 
E 2 nificen- 
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nificentifiimi ) ſchediaſmata alicubi , de quantitatibus Homo» 


gencis, reperio. inter ſcripta quzdam illius imperteta nondum 
digefta, de menſuratione Circuli, (quz , ut videcur, adverſus 
Jolephi Scaligeri Cyclometcica inchoaverat,) de Ammonio, 

ai circuli quadraturam, propter dyopwroyireudy lincarum reAtz 
& curve, impoſlibilem eſſe putavit, Patronus'ille nofter (C qui 
duosMathemacum Profeſſores publicos ſuis fumptibus inſtitu» 
it) idemq; acutiſſimus Machematicas, hzc habet ; © Staltilſt 
<« mus Ainmonius, ut eſt apud Simplicium, patavit ideo circu- 
«lum quadrarinon poſſe, quod non homogenez. eſſent refta 
© linea & circularis. Quo quid dici potuiſſer ineptius ! Quid ? 
- «© non ea propric homogenea ſunt, quz & proprie majora ſung 
*alia aliis & propric minora? Verbi gratia; Linea & Supcrfi- 
= cics heterogenea ſunt , ſic Superficies & Corpus, & plane «- 
& pEanm, neq; enim linea propric vel major vel minor dici 
« poteſt ſuperficie, nec ſuperficies corpore, neq; enim imer fe 
& proportionem habent aut habere poſſunt, Nam, ut ait Ma- 
<< piſter noſter, rationem habere inter ſe magnitudines dicuntur 
« quz-poſſunt wultiplicatz fe invicem excedere. Sed quadra- 
< cum circulo inſcriptum minus eft, proprie & non xm 2cng- 
«* 195 loquendo, & circumfcriprum majus. Er,de proportione 


6 re&z linez & circumferentiz, oft-ndit Archimedes, circum-. 


« ferentiam minorem efſe quam 3H diametri, majorem vero 
«« quam 3 37. Ec quidem omnis linea omni linez eft 6447s. 

e© Nemo etiam-unquam doftus dubiravic , in rerum narura efſe 
<& quadracum circulo dato zquale, eth in eo inveſtigando gi em- 
© xs Hrweizs, i e. per circulum & reftam. linear, fudarune 
<< omnes pene tam antiqui-quam, recentiores , non magno ta- 
© men ſaucceſfn, etfi alii atiis fuerins feliciores. 

Ex his liquet, juxta Honoractiſlimi Sav:lii ſententiam , omni- 
no abſurdum. elſe,ca pro Heterogeneis haberi, quz proprie ma* 
jora {unt alia aliis,& propric minors. Non tamen dillimulabo, 
illum de angulo comaftis & fſemicirculi aliquantulum hefi- 
cafe; (& quid tandem concluſurus fuitler, i1, re mature pentt- 
rata, inceptam illam diſquiticionem perfecifſer, non. aufim affe- 
rere;  ) nam & hzc ad.marginem adſcripſerar, ** Quamvis de 
* angalis zwgameuds; K iwmxale poſſert efle queſtio , qui mihl 
& videntur proprie Aizor Exev aegis amnae. per 3:d5. nam 
& propcic altes minor cit omni acuto reRilineo, & alter major: 
| neq3 
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ſtenlum eſt ; Sed neq, per __ curvam,quz non fit periphe- 
t T I 
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& neq; tamen poteft xygane ys , urcunq; mulciplicatus, vel mi- 
& nimaum excedere rectilincam , quia minimus recilincus poteſt 
< infinite dividi, Sed &.(tatim ſubjungit. def. 32 & 52 Vi litri 
irreconciliabiles, Et quidem ego idem prorſusſentio ; nempe , fi 
ftatuatur angulum contatas veram anguli quantitatem habe- 
re, definitienes illas. duas timul effe veras non poſſe : Ac, fi 
concedatur, angulum illum veram anguli quanticatem non ha- 
bere, ſed eſſe angulum rantummodd imaginariumz neq; inter 
ſe pugnabunt definiciones illz, neq; cum 16<3aurti eo, auat 
cumalia quavis quam vel apud Euclidem vel Archimedem ( ne- 
plurcs nominem) uſpiam ex(tare ſcio. 


GC AP. 1% 


Argumentum tertium; ab equalibus fimilium ſegmentorum” 
angulis deſumptum. 


g Equitur aliud Peletacii argumentum examinandum. Iflud 
vero. huic Lemmacti innicitur ,nempe, Angulos ſimilinm (eg-- 
mentorum, ſaltem ſemicirculorum, efſe equales, Cujus Lemmatis veri> 
tatem mox examinabimus. Interim, co quaſi concefſo, hzc ins 
de deducit Peletarius Theoremata, | 

1. Contattus circulerum interior, quantitas. non efts Nam. fi ſemi« 
circulorum .anguli CAD,,CAE, 
fine #quales, contaftus interior 
DAE quanticas nan erit, quoniam.. 
five addatur five auferatur quanti- 
tatem datam non immurart. 


tem per curvam, puta E A circum- 
ferenciam majoris circult, uti ponit 
Clavius; {cd neq: per hanc, quia 
DAE noneſtquanticas, ut jam o-- 


rai; 
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ria EA, angulum DAP non dividat, nihil eſt quod ſuadeat 
boc magis fieri poſſe per aliam quamvis curvam. 

3. Contattus circulorum exterior , quantitas non eff, Cum enim 
nec EAP,nec GAP, fic quantitas, Cper przced ) neq; erit 
E A Gquanticas, corum ſcilicet aggregatum. 

4. Anguli qui fiunt a diametro & peripheria , /ive intra ive extra 
circulum, rei (unt, & reftis refilines equeles. Nam, cum DAP 
non fit quantiras, erunt anguli DAC, DARK, zquales reQis 
reftilineis PAG,PAK. 

Hzc Theoremata, ex illo Lemmate conceflo , ſat evidenti 
conlecutione inferri, non negat Clavius, neq; alii credo nega- 
bant, Tota lis cit de veritate iſtius Lemmatis; An ſcilicet Anguli 
fimilium ſegmentorum, ſaltem ſemicirculorum , fint £que.rs. Hoc Cla- 
_ negat. Vidcamus igitur quid in illius defentionem adduci 
poli. | 
n Quid autem ipſe Peletarius adduxit in ejus adverſus Clavi- 
um Apologia, neſcio quidem, quoniam illam Apologiam non- ' 
dum mihi contigit videre. At in iplias commentario quodam 
De contafis linearum, ( ubi eadem fere habentur quz & in com- 
mentariis ejus in Eaclidem ad 16 e 3, cam aliqua tamen acceſ- 
fione,) nonnulla profert, quibus iſtius Lemmatis veritatem ad« 
ſtruere conatur; Quz mox examinabimus, 

 'Premictit autem, Hoc pronunciatum, pro princiÞio Geometrico me- 
rito baberi poſſe. Ec quidem mihi -non iniquum videtur poſtula- 
cam, ut concedatur; ( quanquam non ignorem illud ob pre- 
ſentem controveriiam, vix alia quidem cauſa, in dubium voca- 
ri.) Non enim ego omnino video ,quo patto figurz fimiles dici 
poſſunt, nifi & homologa latera habeant proportionalia, & ſi- 
militer ad invicem fita : At, quonam pacto , quz angulos inz- 
quales faciunt, adeoq; inzquales habent ad inyicem inclinatio- 
nes, interim fimiliter fita dicantur, ego prorſus non intel- 
ligo. 

a fhguris reQilineis, nemo dubitrat, variationem angulorum 
mutare ſpeciem figurz, ( non enim aliter differe Rhombus a 
Quadrato;_) 8&, figurarum fpecie datarum angulos etiam dari, 
(per def-3. Datorum Euclidis : ) & quare illud in curvilineis & 
miſtis figuris non obtineret, nulla ratio aſlignari poreſt. A- 
deoq, ſemicirculi, niii zquales habeant angulos, figucz fimiles 
dici non deberenc. 

Atta 
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Arttamen,e contra, {: figurz duxz jta ſint conftitutz, ut in i 
lis re&# omnes limiliter poſitz, {int ( reſpettive ſumptz) pro- 
portionales,quomodocung; ducantur; corum latera K angu- 
los omnes iimiliter poſita eſſe, quis dubicarer? Nitt enim (:mt- 
lis eſſer linearum inter ſe licus atq; curvatura ( led in hac an- 
guli acutivres, & major flexuum curvatura, in ilJa fects) im- 
polſibile eſt, ur inſcriptz in una figura, proportionales fint fimi- 
licer inſcripcis in reliqua: ut per fe videtur ſatis manifeſtum 
viro Mathematico Art veio in ſemicirculis omnibus, (aur eti- 
am ſegmentis aliis quiyuſcung; ſ{imilibus,) re&z fimtlicer in- 
ſcriptz {unt inrer le proportionales; & quidem, proportiona - 
liam ſabcenfaram, fimiles arcus ſunt etjam propnrrtona- 
les; ut Mathematricis omnibus eft notiflimam: ideo0q; & fimiles 
in omnibus curvaturas, & angulos zquales, vide:cur omnino 
dicendum efle. 

Neon ignoro quidem Euclidem alicer figuras (iniiles retilt- 
neat, alicer ſ{imilia circulorum ſegmenta definivitle. Nempe 
HSimiles figure refilinee d:finiuntur, que arngulos ſigillatim equaies ha- 
bent, & laters que circa equales angulos propertionalia. 1 d 6. Similia 
vero circalorum ſegmenta definit, non quidem ex xaqualitate angu- 
lorum ques habent, ſed quos capiunt: 10d 3. Non quaſi {;milium 
ſegmentorum anguliefſent inzquales: ſed quoniam ,ubi poſtea 
de (imilitudine ſegmentorum agendum effer , facilius effer 
quantitatem anguliin ſegmento, quam anguli ſegmenti, de- 
monſtrare, ; 

Ec quidem certiſſimum eft ; Euclidem ea xecn/ae definitioni- 
bus inferere, non ſemper quz reinaturam iniiuiius ſpefent, fed 
quz ſecuturis demonftrationibus melits ſubſcr:jant, Exſerwpli 
gratia. In ult. def. primi, definicar Paralleliſmus 1eQtarum, ex 
non-concurrentia, quamvy infinite wiring, pred: e:rtur; quod quidem 
in lineis reCtis ejuſd m plani,ſat infallibile «ft criterium paral- 
leliſmi: hoc autcm xecTheor pre aliis (clegic , ute melids in- 
ſervirert ea definitio d«monſtrationi prop. 27 e 1. ubi primade 
paralleliſmo agendnm «fſet. At interim nemo dubitare pote- 
ri, quin equalis «bg, 4d irvicem diſtantia intimius ſpe&et paral- 
leliſmi naturam, licct iplius propoſito nimiss fortaſſe conveni- 
ret. Nam certiſſimum eſt, multa non-concurrentia non tamen eſle 
parallela, ur liquet ex reQtisnon in codem plano, item ex cir- 
culis qui ita duci poſſunt,ut neq; ſint cencontrici, neq; tamen ſe 
murtuo 


92 De Anenlo contaFus, CAP. 9. 


mutuo ſ{ecent, item ex conchoide cum ſua recta, & ex linea hy- 
. perbolica cum ſua dovurmwry, aliilq; multis. At Parelſcliſimw 
& Aquidiſtantia, vel idem ſunt, vel certe ſe matuo ſemper comi- 
tantur. Atq; idem de aliis non paucis definicionibus dicendum 
elſc, nemo, qui rem ſerio perp:ndic, dubitare poteric. | 

Arq; illad preculdubio dicendum eric de timilicudine figu- 
rarum. Quamvisenim Euclides ex re ſaa fuille duxeric (imili- 
cudinem aliter in figuris re&ilineis, aliter in circulorum ſeg- 
mentis, definire, quo melins {cilicer ſecuturz demonſtrationes 
procederent: Attamen non dubirandum «ſt eandem utrobiqz 
communen ſimilitudinis notionem tam Euclidem quam alios 
Geometrras habuiſle, licet non eodem ſemper medio eadem fa- 
cilicate poſſet ucrobiq; pro re nata demonſtrari. Figuras enim 
fimiles eſſe (fivereilinez (int, (ive curvilinez, five miſt ; ſive 
_ item plucx, five gibbz, ſive concavz; five deniq; ſuperficialey, 
five ſolidz) nil aliud in univerſam «ft, quam , carum tingulas 
partes homologas fimilicer tam ad fe jnvicem quam ad roram 
ſitas eſſe : Er quicunq; hoc demonſtraveric de quibuſvis hguris, 
quocung; demum medio id fiat, demonſtrabit itlas timiles efle. 
Nan enim fmilitudo de fimilibus re&ilineis, & (imilibus curvili- 
neis Equivoce predicatur, (ſecundum aliam atq; aliam figni- 
ficartionem ) ſed plant univoce. 

Chm jgitur angulorum zqualitas, (fine qua nec eadem erit 
partium ad invicem inclinatio,aut limilis inter ſe poſitio,) in ip» 
{a communi Similitudinis norione incladatur; non eflet ini- 
quum poſtalatum ut hoc pro principio per ſe noto concedatur, 
( utpote quod ex mera terminorum explicativne immediate 
reſulraty) fimilium figurarum angulos efſe equales 


CAF.- A. 


Similiun ſegmentorum angulos equales eſſe, miterius confirmatur. 


[Lamvis autem hxc zqualitas angulorum in figuris ſimili» 

bus, ſatis videatur manifeſte in ipſa S1miliudinis notione 
coniune 1, ut jam dium eſt ; adeogq; veritatem illius aſffertio- 
nis, Semicirculorum engulos equales efſe, tanyuam pronunciati ſua 
luce noti concedendam eſſe : Artamen, quoniam , ob przſen- 
tem controverſtam, illud in dubium vocatur: attulit Peletarius 
: nonnulla 


n= i 
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nonnulla quibus fententiam ſuam hac in re confirmet, Quz 4 
eui forſan, prout ab ipfo proferuntur , mints fatisfaciant, co- 
naborilla & explicare & confirmare, aliaq; prout res tulerit ad- 
jungere. Quanquam non igno1em <0 difhciliorem mihki incy- 
bituram provinciam, quod minds diflet affertio probande a 
principio per fe concedendo,quali ſua luce cognito. Quando e- 
nim de hujuſmodi propolitionibus , quz vel principia ſunt vel 
principiis proxima, oritur controverſia ; difficilius rex eritur 
Medium quo probeiur, quod ſt ipſa re probanda minus dubi- 
um: chm tamen nili ex przconcellis & notioribus nulla proce- 
dat legitima argumentatio. Non tamen ob hanc diffticuliatem 
quicquam diftido rem illam fats Geometrice demonſtrandam 
fore. 

1* Argumentem deſiumam ex 10d 3, quz eft fimiljum 
ſegmentoruam definitio, Similia circuli ſegmente, junt , que - ar.ghivs 
capiunt equales; cut, in quilus anguli ſunt inter ſe £queles. Peletas 
rius binc urget, eadem anologia & ſegmentorum anguies Xquales 
cenſendos efſe non mints quam angulos in (egmentis : Hoc eft, qua 
raticne anguli reGilinei ABC, «fy, in {milibus ſegm«nus 
zqualet {int habcngi, eadem | 
& angeulos miſtos ECA,fe, 1 
item BAC, fey, Zqualesecci- 
am habendos efſe. Quodego 
quidem verum <«fſe rn du=. 
biro. Nam nifi peripheriz 
ABC,efy, candem habe- 
ant inclinationem ad fuas 
ſubtenſas AC, -y, non e- 
runt ad iflas (imiliter polirz, 
ad<o0q; n:q: figure fimiles e- 
runt. At 11 eadem utrobiq; 
inclinatio, tum & idem utro- 
bly; anguſus per det. angu- 
li plani. 

29 Sed. quoniam Euclides in hac 10d 3 iNud neon fr5; ce. 
angulis1 gmentorum, ſed de angulis in ſepmentis, vaba facit; 
egoinde pan'o aliter a1gumentum ivfſtitucm , afiympia etiem 
21e3, nempe, In cnceio . qu In eli H ſeq -3.10 (83.1 , er.ge1 
ſont ner je equales, Unde ſequirur, eneihum AEC terry Gem 
: prorius 
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24 Dr Anguls contaFur, CAP. 19. 
prorſus eſſe abicang; in ca pecipheria ſumatur pu ntam B, eun- 
dem nempe cum eo quielt in {imili ſegmento « &'y. His poutis, 
ſapponamus retam AB ( quantum opus eſt prolongatam 
punto A manente, circum- 
duci; adeoq; peripheriam 
ſecare in variis ſuccellive 
puntis B, B, B, tc Er ab. 
his punRis ſeftionum reftas 
. BC, BC, BC &c. duci, ad 
idem puntum C. Manife- 
ſtum <ft, prout puntum B 
ad punftum C propitis acces. - 
dit, retam AB longiorem 
fieri ( modo ſcgmentum 
propolirum non excedat ſe- 
micirculam) & BC brevio- 
' remy( angulo interim ABC 
non mutato,) uſq; dum-reta AB adipfam AC accedente,. 
idem fiat puntam B & C, hoc eft, rea B C in unicum peri« 
pheriz pun&um degeneret, adeoq; refta BC ( quanta quanta 
tit) jacere ſupponicur in ipla peripheria;adeoq; refta AB, ad 
firum A C dclata coſdem nunc angulos cum peripheria facit 
quos priuas fecerat cum rea B C produQta , nempe angulum 
ABC, cjuſq; refiduum ad duos reftos; hoc eft, angulum infe- 
riorem ( quieſt oppoſiti ſegmcnti angulus) eandem cum an- 
gulo A BC, atq; (cadem ratione ) anguſum ſuperiorem eun» 
dem cum iplius complemento ad duos ref&os. Sed & idem pror- 
ſus evenirec in {imili ſcgmento @ & y, adeoq; & illice 8, ad fi 
tum «  dclata, cofdem angulos tacit ad peripheriam quos pri- 
us feceratad y þ (ultra puntum 8 produtam) hoc eft , eos 
guos AB adreftam BC (produftam) fecir. Adeoq; fimilium 
ſegmencorum ABC, «eb y, licet inzquatium , { quod <tiam 
oppoliris corum ſegmencis accidit,) anguliſunt zquales. Quod . 
erat demonſtrandum. 

Arqz.etiam eadem opera demonſtratum eft, fi ſegmenta illa 
{tmilia {int ſemicirculi, eornm angulos zquales elſe reAis rei- 
lincis; ecit enim in ſemicirculo, ram angulus ABC, quam ip- 
fius reſiduum ad duos re&os, angulus reftus, 

Item, in univecſum, Angulus in icgmento, zqualis e& angue: 
| Is 
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CAP. 10. & ſemicirculi, © 2s 
lo ſegmenti oppoſiti. Seu, quod idem eff, Angulus in perij kc 
ria fegmento inliftens , eſt aqualis angulo iftjus ſegn.cyti cu! 
Iſiftic. Rn 
39 Idem fic evineitur. Angulus BAC tantus «ft quantus 
ſemiſſis peripheriz B C, per 20e 3, hoc et, angulus BAC «> 
ad quatuor refs, ut ſemiſſis peripheriz B C, ad integri circuli 
peripheriam. Ideoq; fi ecuſq; divaricentur AB, AC, donec 
ipſum B ( ſetionis puntum) perveniet ad puntum A, ( ipſaq; 
AB degeneret in punQum,) eric angulo BA C, oppolitus inte. 
ger ſemicircalus; idc0q; angulus BAC rectus «ft, Er, quont 
am idem accideret in quovis ſericirculo, igitur anguli ſemicir- 
culorum ſunt zquales, nempe rei omnes. Sed & idem oftendi 
poteſt, etiam in aliis ſimilibus ſegnentis , Ergo ſimiliam ſfeg- 
mentorum anguli ſunt zquales; tanti rempe quantus iſtorum 
peripheriarnm ſemilſles. EN 
49 Idem hoc modoprobatur. Quoniam in ſemicirculo an- 
ulus ABC rettuseft, per 31 e 3; ideoq; anguli B A C, BCA, 
mul, zquales reQo, per 32 e 1: Sijgitur refta A B movecaiur 
uſq; dum perveniat ad fitum AC, angulus BAC evaneſcit 
five nulſus erit, ideoq; BCA ( qui jam fit angulus ſemicircu- 
Ii) res erit;nam quod aufertur angulo B A C, additur. an- 
gulo B C A, ut nempe ambo xquentur unj refo. Arq; idem 
oftendi poteft in aliis ſegmentis fmilibus; nam ,per Zac 1, > 
runtBAG,BCA, fimul, zqualgs refiduo anguli ABC ad 
duos retos; ide6q; cum A BC, in eodem vel fimilibus ſegmen- 
tis, ſemper idem manear, erit ſumma apgulorum B CA, BAC, 
eadem ; adeoqj cum BAC prorſus evaneſcit erit reliquus 
BCA ipfi ſumme zqualis. Similium jgictur ſegmentorum an- 
guli ſunt zquales» ., | 
59 Idem arguo ex natura Pa- 
ralleliſmi. Nam , dy&is pluri- 
bus circulis concentFis, re&a 
per centrum illos ſecans faciet 
angulos alternos zquales. Ideo 
ſemicirculorum anguli A, «, 
| a—_—_ inzqualium zquales 
unt. | 
Dicetur forfan, illud quidem 
valere'in parallelis;re&is, per 
| | 17 


9s 


35 De Anguls conteaFus, CAP. 19. 
29e 7, no1 autem in linzis caryis acut arallclis. 
Refponden , [Ilad quidern ſpeciatim ab Euclide demonftra- 

ri de parallelis ceftis: Ar vero non minus yerum eſt dc paralle- 
lis quibuſcunqz, Non enim hoc oritue ex linearum re&icudt- 
2, ſed ex earum faralllitmo. Hujas enim affeAionts vera cau- 
ſa hc eſt: quqniam ſt, verÞi gratia, rectz B,&, parallelz {int, 
ecinc zqualicer ubiq; ab invIcem diſtantes: At hoc non fiet 
; nifi quanta fit unius verſus alcer3 
inclinatio, tanta iit & hujus ab 


z ISS ns illa reclinatio: {i enim rea & ad 
0 reQtam B magis inclinet, quam 
of y; 20 FN hxc ab illa reclinat > crit earum 
/ | Z5 ad invicem appropinquatio; ft 

| * / contra,clongatio; non auten) ea- 

/ dem mancbir diſtantia. Sed & i- 

L- - / at omnino ſequeretur in curvis- 


Nam, (t peripheria « { fig.preced.) 
mag1s inclinet ad peripheriam A, 
quam hzc ab il/a reclinat,vel co- 
tra; necelſe erit ut earum diftantia ab invicem muterur,neq; c6- 
fans manzat; quod ramen earum paralleliſmus ſipponit. Cum 
gicur eadem lic utrobiq; affeRionis hujus cauſa , cadem erit 
ucrobiqz affcQio, live in retis five in curvis; nempe rea paral- 
lelas fecans angalos alternos zqualcs faciet : Ec propterea,an- 
guliſemicircutorum, utut inzqualium, zquales erunt. 

-6%: Addoetiam; ciim illud in figuris aliis regularibus om- 
nibus accidat, ut nempe in; figutis ſimilibus re&z ſimiliter po- 
tz zquales reſpe&ive angulos cum perimecris faciant; non 
credendum eft illad in circulis fecus efſe : Eadem enim eſt om- 
nino ratio in figuris trium, quatuor, quind; , ſex, aut quotyif- 
cang; laterum, five ſint numero finita ſive infirica; adeoq, & 
in circulo. | ® 

Veriflimum quidem eft, ejuſmodi aff&iones , quz, in figuris 
regularibus, quoad menſuram decreſcunt,pronmt lateram nw- 
mcras augetar, aut contra; eas in circulo (quieſt quaii polygo=» 
non infinicorum Jaternm ) prorſus evancicere. Ut, verbi gra- 
tia, difiecentia reariiquz a centroad latera perpendiculaticer 
ducuntar, ab ipſis re&is quz a centro ad ———_ ducuntur; hoc 
eſt, rcQarum a centro breviſſime & loogiſſimg ditfercntia:; 

9... Cidrog 
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CAP.1696 ,, _ O-ſemicirculi, 37 
(ideoq; & differentia ſimilium figurarum circumſcriptz & in- 
ſcriptz cidem circulo:) eſt cnim (czceris paribus) in figuris 
plutium Jaterum minor differentiaz adeoq; in circulo nulla. 
Item, in figuris plucjum laterum, anguli in perimetro majores 
ſun quam qui in perimettis laterum pauciorum, adeoq; in cir- 
culo evanc{cunt, cujus tota perimeter eft ideo una linea', jndi- 
reQum polita, licet non rea, Atq; idem in ſinilibus aliis affe- 
gionibus ofilere liceret, A 
At affcQtiones ejuſmodi que xqualiter fe habent & invariate 
in ipuris omnibus regularibas , {ive fint pJurium five paucio- 
rum Jaterum, xqualiter «tiam. fe habebunt in circulo, five po= 
lygono Jaterum infinicorum. Que enim non omnino depen- 
den: a lateram numero, ſel a figurz regtlaritate , eodem p 
ſus modo ſe ubliq; habebunt. Verbi gratia. Redungulum MY 
a ccntro ad perimecrum perpendiculari, & ſemiſſe perimem, 
contentum, xquatirarez figurz regolaris quotcung; laterum; 
ut nvtum eft: ideoq; & in circalo.illud cbtinet; quod oftendier 
Archimedes lib. de dimenſione circuli. Ieem Polygona fimilia 
funt ad invicem in duplicata ratione homologorum Jaterum, 
(vel etiam refarum quarumvis ſimiliter, poſtarum, ) per 
20e 6: Sed & idem de circulis verum «,-per,,2.c,12. Item, 
Pyramis eſt triens prifmatris in baſi-& altitudine, iifdem. vel + 
quaiiing conſtituti: ſed & eadem <«(f ratio Coni; ad Cyliny 
rum, per 10e 12. Atq: idem prorſus liceret oft. ndere in aliis 
affctionibus innumeris; que, & omnibus figuris reQilimeis re- 
gularibus quotcung; latcrum incGilcriminatim conveniant,nul- 
la conlideratione habita ad Jaterum numerum, exdem &. cir- 
culis pariter convenient. A&coq; cim in alits figuris- quibuſ- 
cunq; fimilibus, utcunq; inzqualibus , reEx fwiliter politz fi- 
miles cum perimetro angulos faciant; quidni & idem de circu- 
Is, aut circulorum ſegmentis dicendum <{iet ? prizfeitim cum 
aibil (olidz rationis in contrarium adduci potlit,. 
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C A P, Xl. 
ObjeFioni in contrarium reſpondetur. 


lod enim in contrarium oftendi ſolet , hoc unicum ef}; 
Angulum ſcmicirculi minoris, ut D A GC, ideo minorem 
videri quam eſt angulus ſemicirculimajoris EWIC, quia mi- 


EP 


nor peripheria introrſum recedens a majori ſtatim reſilit, a” 
deog; partem folummodo anguli E AC videtur abſcindere, 
quz igiturtoto minor erit: Ec quidem angulus contaCtus (cum 
linea re&atangente) EAP, cadew de cauſa minor videtur 
quam angulus contatus D A P, ctm hujus crura magis vide- 
antur divaricari & ab invicem refilire. 
Vertim hoc, {i re&> perpendatur, nihil ſuadet in contrarium 
corum quZ a nobis proferuntur. Non enim magnitudo anguli 
zftimanda eft ex ei quam habent crura divaricatione extra 
punCftum concurſus, ſed ex ea quam habent in ipſo concurſus 
punto. Adeoq; angulus E AP minoreft angulo FAP (per 
16 e 3,) non quad illius crara minds divaricentur extra pun- 
fFum contaGtis, (nam EP, magis diftant quam F, P. ) ſed 
propter minorem inclinationem , ſeu potius coincjdentiam, 1i- 
nearum EA, PA,iniplo punto A. Inquam , in ipſo punts A: 
Nam, quamvis, ut oftendit Euclides, inter re&am PA &pe- 
ripheciam E A, alia re&a, ut FA, cadere non poſlic; hoc eſt, 
quz minorem habeat inclinationem ad retam ÞP A quam ha- 
bet peripheria E A: Attamen hoc de alio quovis punto przter 
ipſum A dicinon poteft; nullum enim aliud «ft pun&um aflig- 
nabile in curvi E A inter quod &reQam P A non poſit alia 
recta 
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_CAP.r1. & ſemicirculi. 39. 
refta cadere. Nam quodcung; affignetur punftum (* quod non - 
toto faltem ſemicirculodiſter ab A ) poterit ab eo ad reftam 
P A rea duci, quz & extra peripheriam cadet ( verbi gratia, 
quz peripheriam tangit in punto aſlignato) & cum refta Þ A 
cſaltem produRta) concurret, quz-tamen alia redaue F A po- 
teric ſecari; quz igitur inter alligaatum peripheriz puntum &- 
retam P A cader. 

Addo etiam, ejuſmodi divaricationem confſpici in aliis figu- 
ris regularibus ſe mucuo contingentibus. Ur in Hexagonis- 
DA,EA,GA, ſe mutuo 
contingentibus in A: quo- 
rum Perimetri et ſemurtuo 
deſerunt, & reCtam tangen» 
tem PA, quum primum ſu- 
am, quam in. A habcbant. 
inclinationem mutant - at 
non propterea anguli CAD, 
CAE,CAG vel inter ſe 
. differunt.vel ab ipſo C AP. 
(Arq; idem omnino eveniet- 
five refta CA (ic Hexaponi - 
Jateri pendicularis vel ad a- 
lium quemvis angu/um cony 
fticura, modo fimiliter poſita fit in ſingulis figuris. ) Quod an- 
tem de Hexagonis oftenditur ; {tmiliter eveniret , fi, pro Hexa« 
gonis, ſtacuerencur aliz figurz fimiles quorlibercung; laterum; 
ub:q; enim, in figuris fimilibus, re&z {imiliter poſitz, zqrales 
cum perimerro angulos faciune. Idem igirur & de circulis ſe 
rutuo cont:ngentibus cenſendumeſt : Nam licet peripheriz, 
propterca quod inam inclinationem in {ingulis punCis murtent, 
ſtatim poſt contains puntum ie mutuo deferant ; non eamen 
in ipſo contatttis punto variam habwifle inclinationem, vel an- 
gulos inzqual:es c m;:efa eorum per centra tranſeunte fecille, 
aut.ctiam cum alia quavyis rea j1militer pofita, cenſendum eſt. 
Atq; haftenns de xqualicate angulorum , fimiliuw- fegmente- - 
rum, diximas, 
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CAP. XIL 


Arguttentum quertum , (eu Argumentorum Clſſis gnarta, 
quia quod omni poſitive quantitate minas eft, 
eſt non- quamam. 


A Oagom aliud Argumenturm, fcu potius aliam Argumen- 
torum claflem. Preamittam tamen hoc {ive Axzioma five 
Poſtulatum. 
Duod eft omni poſitiva Duantitete minus, illud eff non-quantum. 
tq; hoc vel exprefſe affumicur, vel ſaltem tacite innuitur; 
odd apud Archimedem paſfim, in libris De Sphera & Cy- 
o, De dimenfione circuli, De quadratura, Parabolz, De 
lincis Spiralibus, De zqui ponderantibus, &c, Sed & paſiim a- 
pud Euclidem, ut in 3e12, 13e12, alii(q; propottionibus 
innumeris; & quidew it ts fere omnibus que demonſtrantur 
per deduRtionem ad abſurdym ſeu impoflibiles ; 
Exſemplumefto 1® Archim. de dimexſione circuli; in hunc ſen- 
ſum: Circulus equalis eſt trienguio refargulo , cujas laterum angina 


alterum vero ejuidem peripherie. Hanc eurem propoſitionem hoc 
modo demonftrat : Si cnim trianguluam illud vt vel majus vel 
minus circulo propolito; efto, inquit, differentia xqualis ſpa- 
tio ( verbi gratia) A,aut alii cuivis aſſignato. At hoc, -inquir, 
feri non potcft; Quoniam pollibile cft figuram reftilincam cir- 
culo inſcribere { que igicur circulo. minor eric) quz ramem 
ab il!o triangulo minut deficiar quam eRt ſpatium allignatum A 
quantulumcung; fit; icem figuram reQitincam circulo circum» 


winas excedat quam <[| afignaram ſpatiam A, quantulum- 
cang; demun fit; quorum utrumqz; ab eodemonftratur : Non 
eſt ipizurtriangulium illud vel majus vel minus , quam circulus 
propolitus, ſpaiio quovis aſtignabili quantulumcung; tit; et 
igtcur zquale, | | 
Ar vero, quam facile ef: & hanc & innumeras alias demon- 
ftra*jones cluderc, {1 modo dicere liceat, Dilferenctiam i}lam effe 
quidem omai aflignabiii quentirate niinorem, non tamen nul- 
lam; idro0q; nec quanticaics propsiitas efle 29uales, 
Yo! 


% 


refum comprehendentium alterum quidem equatur circuli jetnidiem:ire 


Ictivece (quz igitar major crit) que tamen triangutum illud 


> 
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Veligitur concedendum eſt, demonſtrationem illam Archi- 
medis, aliaſq; ejuſmodi innumeras,apud omnes Geometras re- 
ceptas, ſophiſticas eſſe & plane fallaces; quod newinem ſobri- 
um diqurum exiftimo: vel, quod potius afſerendum erit , Dit- 
ferentiam illam, quz et omni aſſignabili ſpatio minor, nullum 
efſe : hoc eft, Quod omni aſſignabili quantitate minus eft , id ni- 
hil eſt, @ve non-quantum. 
Hoc autem quod poſtulatur conceſſo, fic licebit argumen- 


1* Subftitnamus aliquantiſper, pro circulo, Polygonum re- 
gulare reilineum circulo inſcriptum quetviſcunq; laterum. 
Eft6q; numerus laterum quantumlibet magnus, N; eritq; 
idem numerus angulorum Perimetri, ( tot enim ſunt anguli 
quot latera, ) quorum angulorum omnium aggregatom erit #- 
quale angulis re&is 2N —4, ( per ca quz babet Clavius ad 
32e 1) nempe bis tot angulis reis , demptis quatuor, quot 


N — 
ſunt figurz latera; Ergo angulus quiliber - N F unius reRi: 


hunc autem biſecat rea a centro; quz igitur angulue cum pe- 


rimetro facie>1 ? untus re&i, vel 1- o ; hoc eſt, angulum 


retum dempto redti : Differentia igitur iftius ab angulo re- 


Ao tanto minor eft, quanto numerus Iaterum major; cum igi- 
tur numerus laterum augeri poſlit in infinicum, ita & differen- 
tia iſtius anguli a reto in infnicum minui, in cadem ſemper ra- 
tione qui numerus laterum augetur. Ideoq; in Polygono infi- 
nitorum laterum, iftius anguli differentia ab angulo reQo cit 


infinite parva, (nam f fit N infinitum, erit W infini.e par- 


rum;) Ar, quod eft infinite parvum , illud eſt or;,-j pofitivi 
quantitate minus, ideoq; K non-quantum. Jam verd Polygo- 
num infinicorum laterum, vel circulus «ft,vel faltem circulo 
inſcriptibile : Siprius; erit igitur differen;4a anguli ſemicir- 
culi ab angulo reQo infinite parva: Si poſterius; erit ea diffe- 
rentia adhuc migor, (' nam latus patygoni circulo inſcript), 
cum extremicate djamerri, angulum facic minoren; quam fa- 
cit peripheria cum eadem diametriextremitate, ide6q; magis 

G a ieto 
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areXo deficit quam angulus Semicicculi. ) Quol1 vero vel 
inftaice parvum et, vel Cl Thy pa. lic) min:1$ qua a 1Alnice Par- 
rum, illu4 cit omai po.itiva quanticace minus, adeaq; non- 
1antum. Angulus igitar conca tas, que ett differentia anguli 
Emicircall ab aagulo ce&o re&ilinco , eſt noa-quantus: Quod 
erat demonſtrandume 
29 Poteſt & idem pariter oftendi hoc modo. Si figurzx cu- 
Juſvis regularis bngula latera producantur (verſus unan par- 
tem) fient cor anguli externi,quot ſunt latera; quorum omnt- 
um aggregatum Zquatur quatuer reAis (per ca quz habet 


oF» x : 
Claviusad 32 e 1) ideog; corum quilibet j-quatuor refto- 
rum. Supponamus jam, ut prius, Polygonum infinitorum la- 


. . On ey - 4 a 
terum; eric igitur iſtius angulus externus, ( A — N reftis) qua - 
tuor retorum pars infinire parva, ( nam {i fit N infinita,, eric 


57 Infinite parvum, ) Eft autem hic angulus , vel ille angu-- 


Jas contatis de quo loquimur (fi nempe polygonum infini- 
torum laterum habcatur pro circulo,) vel ſal:emillo major 
(per 16e 3:)Si prias dicatur;eft angulus concaOtis infinite par- 
vas: Si poſterius, eſt adhuc minor : Ac quod vel infinite par- 
yem eſt, vel minus quam infinite parvum, illvd eft omni potiti- 
Wa quanticate minus, ideoq; non-quantum, ER igiur gs: 
us 
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Ins contattis non-quantus. Quod erat oftenden lum, 

3* Quoniam magnitudo anguli tam externiA, quim in- 
terni ejuſve ſemiſl's CAL, a ftimanda lit cx no a, 
(ur oftenſum eft ) adeoq; figurz regulares eundem Jaterum nu- 
merum habentes habeant eriam ejulmodi-angulos xquales : fi 
concipiatur circulus ut Polygonum infinitorum laterum , con- 
cipienda funt infinita Jatera unius circuli rot quot infinica illa 
latera alteriaus circuli ( ſecvs enim non efſent circuli figurz fi- 
miles) & conlequenter erunt tam anguli comaRas xquales 
quam anguli ſemicirculo:ium; ( quod ſupra aliis argumentis 
contendimus:) Unde ſequetur, Angulos contaQtis effe non- 
quantos: ut ſupra etiam oftenſum eſt. 

4* Idem aliter lic patebic. Si a centro Polygoni regularis 
( vel, qucd idemef?, circuli circumſcripti,) ducaiur refta ad 
Polygoni perimet:um duos urring: angulos zquales faciens, e« 
rit illa vel Jateri perpendicularis, & C L, vel ad figurz angu- 
ſlum dufa ut C A; (nam, (icubi alias ducatur, maniteftum 
eft anyulos obJiquos fieri,& inxquales._) Manifcftum etjam eſt, 
diticrentiam retarum CA, C L, ſemper manui,prout nume- 
rus lacerum augetur, uſq; dum tandem in PoJygono ipfinito= 
rum laterum, five Circulo, fit vel intinite parva vel nulla : ſed 
hoc vobiter. Supponamus jam, ut prius , pro circulo Polygo- 
num infinicorum laterum: quoniam autem radius cum peri» 
pheria angulos facir xquales, (ut maniteftum «ft  ) concipicn- 
dus «cf vel utrefa CL (rad medium lateris) velut CA(ad 
angulum:) ii pritis ſupponatur; erunt anguli rei, (nam rea 
a centro ad medium lareris Polygoni regularis angulos re&tos 
facic:) Sipofterius; falrem (cum omnes radii lint zquales, a« 
droq; C A, CL, xquales) erunt anguli CAL, CLA, x- 
quales per 5 e 1: ideoq; & uterque reu>: ( Anguſus autem 
A CL nullus eric, fed ipfa crura AC, LC, coincident.) U- 
trumvis igicur {upponatur, crit angulus ſemicirculi recto re- 
Ailineo #qualis; & propterea angulus contattus eſt non-quan= 
tus. Quod crat demeonſtrandiim. 

59 Sub'nngan: huic argumento etiam hanc ſpecuJationem 
non abiimilis naturz. Si angulus contaftius EAP tit vere an 
gults;z runc & reiiduus ad duos reftos erit vere angulus, nem- 
pe EAT, vel PAN, quicontineror rea rangente & peiiphe- 
ria ſemicirculi remotiorispuia TA %AE, vel PA& AN» 

G 2 neqz 
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neq; eruntlinez TA, AE,aut PA,AN, in diretum poſitz, 
(nai linez in diretym polite non continent angulum, per 
$d1.) At, hoc conceſſo, 
multo magis dicendum el. 
fer duas peripherias N A, 
AF, angulum continere; eſt 
enim curvatura NAE du- 
pla curvaturz T AE. quod 
{i NAE non fit anguluz, 
ſed una linea continuata fi- 
ve in diretum poſita,(prout 
concedi. ſolet ab omnibus; 
quis enim dixeric in {ingulis 
: peripheriz punQtis angulum 
formari?) neq; erit TAE velP AN angulus, fed potias li- 
nea in dire&tum pefita;Er confequenterneq; PAE aur TAN 
angulus erit,ſed potius linez coincidentes, quantum ſcilicert ad 
ipſum pun&um contactus attinet.. 

Atq; hinc obitec diſcere licer,quo pafto duz diſſimiles linez, 
puta curva & rea, vel peripheria & parabola, vel etiam peri» 
phecriz majoris & minoris circuli; aut etiam convexa & conca=- 
va,&c. continuari poſſint, Quod monuiſſe ſufficit. 

69 Notum eft, aream figurz- regularis quotcunq; laterum 
#qualem efſe retangule quod ſemiperimetro S& re&i a centro 
ad perimetrum perpendiculari continetur; ( fin re&a illa non 
fit ad perimerrum perpendicularis,. ſcu ad: angulos- re&os, ſe- 
cus crit,) At idem oftendit Archimedes, ( prop»1. de dimen. . 
ſhone circuli,) de circalo; nempe aream circuli zqualem eſſe 
reftangulo ſub radio & ſemiperipheria; ER igitur radius ad pe- 
ripheriam perpendicularis, ſire ad angulos refos. Si eniman- 
gulus radio & peripheria comprehenſus, minor efſet re&o reQi- 
lineo; effet area circuli minor quam ejuſmodi parallelogram- 
mim reftangulum. Nam jllud quidem univerſaliter verum eft; 
ſi duz re&z, quarum altera eſt ſemiperimerer figurz regularis, 
altera reCta ad latus jpſias quodlibet quocung; angulo dufa, 

arallelogrammum eodem angulo contincant, crit hoc paral- 
clogrammum arex iftius figucz regularis zquale, ( ut probari 
poteſt ex 35 e 1.) Cumigitur parallelogrammum radio (hoc 
s!t, reCta a centro) & ſemiperipheria comprehenſum , quod a- 
re# 
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rex cireuli zquatur, ſit retangulum; manifeſtum eſt, & angu-- 
los quos illa re&a acentro ad peripheriam facit, reftos effe & 
re&is reilineis zquales. . quod erat oftendendum, 


_- 


Argumentum quintum : ex propertione evaneſcente,deduum.” 


YEquitcur aliud argumentum. Cui hoc Lemma przponen-' 
dum eft; [ Si due quantitetes ſimul proportioneliter vel creſcunt vel 
decreſcunt; ubi earum una redutie eſt «d nibilum ſeu non- quantum: , etiam 
& reliqua ad nibilww ſeu non- quantum reducitur. 
Exſemplum hoc eſto. Refz AB, AC, angulum A ut- 
cunq; faciant; iphq; AB . 
ubivis infiftat B C angulum 
ABC re&um faciens (vel, 
fi libec , alium ad libicum.) 
Jam f ſupponatur BC re- 
Qa, ſuper retam AB mo- 
veri invariato angulo ABC; 
prout punum B remotins 
yel propius diftat a punto 
A-, in cadem ratione rea 
_ BC augetur vel minvicur, 
per 4e 6, Qyoniam igicur . 


AB .AB::BC.BC proportionales fint, ubicunq; ſumatur 
punttum B; 6, inquam, punttum B ſumatur ider- quod A, 
adeoq; diſtantia A B nulla lit, (propter coincidentiam pun- 
Qtorum A,B, etiam & longitudo linex B C nulla crit, Quod, 
{1 opus eft, probari poterit ex 16e 6. Et quidemi licet alibi a- 
lia fit ratio reftzx A Bad BC quamad By, tamen i Balſſigne- 
tur iniplo A,tam B C quam By ſimiliter in puntum dege- 
nerant. | 

Exſcmplam aliud hoc efto. Quoniam, ſi rea C B, manente 
centro C,, circumvolvatur; angulus BCD, & peripberia 
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B A proportionalicer vel cre{cunt vel decreſcunt, per 33 e 6: 
UbiCB pervenerit ad iitum 

CA, adeoq; (propter coin- - 

cidentiam punftorum B,A, ) 


peripheria evane(cat, {ive de- &H 
 generet'in puntum, etiam e- _— 
vaneſcit angulus BCA, & / " 
degenerat in non-angulum: | 
o o # } _ & 
Er, contra, ubi hoc hit, illud 3 es - 


fiet, Quodetiam probari pe® | yy 
terit, per 16e 6, 

Arq: idem pari modo fi- 
et in aliis duabus quantira- 
tibus quibulvis, que (imul *s, 
vel creſcunt vel decrelcunt 
proportionalitcr. Prout li- 
quert ex illa propulitione 16e6, Quamvis enim ea ſpe- 
ciatim de red&is lineis ab Euclide & afhrmctur & demonitretur; 
attamen idem non minus verum effec de quibuſyis quatuor pro» 
portionalibas nemo dubitat, cum idem ſublic in omnibus tun- 
damentum : unde notillima illa regula, quz Aurca dici fo- 
let,orjginem ducit; quia nempe , ex quatuor proportinalibus, 
quod fit ex murua muleiplica ions niediorum , Xquatur tacto 
ex mutua maltiplicatione extremorum, Ideogq; u mediorum 
alterum fit ciphra ſcu non-quantum. neceffe cft ur & extremo- 
rum aiterum lit ctiam ciphra ſeu non quantum: ſecus enim ea 
xqualiras faftorum non prodibir. 

Imo idem etiam omnino accidic, non modo ubicadem ec 
utriuſq; quantitatis creſcendi & decreſcendi ratio, fed etiam ubi 
incrementi & decrementi ratio in una quanticete eft rationis 
gi1Z in alia quantitate r«peritu , duplicaca vel wtyiplicata ( vel 
alio etiam aliquo modo immurata: ) ut liqu:t in Parabula, 
Quoniam enim orcinatin any licatz in cademy Parabula cref- 
cunt & decreſcimi non quids in eadem ratione cum djamerris, 
{-d in ſubdiuplicars ratiune diametrorum: idco tamen , ubi ha- 
rum alteru'ra redigiiur ad non-gquantum, etiam reliqua ad 
non-quantum redigetar. Verbi giatta, Quenizm in Patabo- 
Iz AQ. vrouc Diametri punfum D ajtud aig; aliud atfumitur 
ita cam Diamecer AD, quain o:dinetim applicata OD, bre? 

VIO 
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vior eſt aur longior; non tamen utraq; in cadem ratione , {ſed 


altera in alterius ratione duplicats; ſunt enim diametri ad in- 
vicem, non ut ipſz ordinatim-applicatz, ſed ut ordinatim-2p- 
plicaracum quadrata, (* prout notum eſt ex principii: Conicis,) 
nempe AD.AD:: ODq ODq. Si tamen punttum D' af- 
figneru: in ipſo Parabolz vertice A, adeo ut intercepta diame- 
ter AD nulla tit {propter coincidentiam punorum A, D.,) 
etiam & ordinatim-applicata OD nulla eric, ſive nullius longi- 
tudinir; ut. patet. 

Sed & idem eveniet in Hyperbola, vel E!lipſi, aljave ejuſmodi 
curvi; ubi :amen ratio diametri ad orcinatim-apylicatas ma- 
gis adhuc ct incricata. Adeo ut Lenimaiis veiitas abunde 
conſtce. ; 

His poſitis: fic proceditargumentum. Sit rea PA ecxtremo 
diamerri AD perpendiculaiis, adeoq; peripheriam A BD * 
contingens in punto A,unde reGa. AB(quantum opus eſt ex-. 
tenſa ) concurrat cum peri- | 
pheria ubivis in B: circumdu- 

Qa jam reta AB lecabir pe- P 


ripheriam in vaiils ſu, celt ve LE 
punGis quorum guo..vis F in- 7 | 
figniarur : ſemper antem hec (/ a 
tranlitu, periphe1 ia B\ & an- | ; Ea 4 S 

Sulus reftilincus B AP pro- a == 1B 


portionaliter {imul ram cref- 
cunt quam decre{unt, per 
32e3 &33e6. Idcoq;, ubipuntumB ad ipſum A pervene- 

gr. Iit, 
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ric, adeoq; peripheria .B A evaneſcat & nullius cyadat magni- 
tudinis, {tmul etiam angulus BAP evaneſcet & nullas fiet, (i- 
Venullius magnitudinis. Eft autem, hoc in cafu, angulus ille 
BAP, vel ipfe angulus contaftus, vel falcem non ipſo minor; 
Ergo angulus contaditis nullius eſt magnicudinis, five non-an- 
gulus, Quod erat demonſtrandum. 


CAT. MEV- 


Argumentum ſextum , Ex Opticis petitum, & 
Sefionibus Conicis. 


| Onethic tandem Clavius, & quidem re&e, 1d quod de an- 
gulo contafius, qui fit incirculis, docetur; verum etiam ofſe de an- 

galo contaFus, qui in conicis ſefionibas efficitur : Ut enim demonſtrat 
Apollonius Pergeus lib, 1. prop_32s In lecum, qui inter cor ſetionem 
& retam lineam tangentem imterjicitur, altera rea linea non cadi: A: 4, 
adeo angulus ille contalius minor ettam eſt omni acuto refilineo, © reit- 
quas engulns exrefo ('(i nimirum ex punto contatius ad lineam tan- 
gentem excitatur perpendicularis) ownt acuto refilineo major. Hoc ego 
quidem tanquam verifiimum agnoſco , non modo de ſe&ioni- 
bus conicis, ſed & aliis quibuſvis curvis: nempe angulum con- 
tattus, qui ad ilfas efficitur, minorem eſſe omni angulo acuto, 
utpote qui lit no1-angulus; reliquum vero ad reftum , majorem 
elle omni acuto reilineo, eſt enim reAus, & reo refilineo 
qualis : «ſt enim hic eadem ratioquz in circulo. Ar hic, in- 
quit, w#tajor «b{urditas Pparet, quoad ſenſum, in ea Ellipft que perexis 
guam habet latytudixem, & in ee Hyperbola que fere linea refia eſſe vi- 
deatur : valdeſenim inequales cerrinntur anguli ad verticem illius Ellipſts 
& Hyperbole conſtitati. Verum ego-neq; majorem abſurditatem 
neq; omnino ullam hic conſpicio. Quamvis enim crurum di- 
varicatio extra puntum contaCtas yaria videatur; in ipſo tam 
contaRus punto non eſt varia lincarum inclinatio, nec quidem 
omnino ulla. Er, {t nihil abſurdi ſic, lineas contiguas in ipſo 
contaCtus pun&o, zqualiter omnes diffare, ( hoc eſt, non omni- 
no,) licet extra illud pun&am carum diſtantiz ( pro varia ip« 
ſarum divaricatione) variz fint ; cur magis abſurdum efjet, ea« 


rum omnium inclinaiones, in punto contafttis, xquales efle 
__ Choceſ}, nullas) licer alibi ſinr admodum inzquales ? Aut e- 


tlam 


' Nam & 
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tiam ( quoniam ad ſenſus judicium fit provocatio') cur magis 
incredibile exiftimem, acutam illam Ellipfin , & obtuſam Hy- 
' perbolam, in iplis contatuum punQis, ad refas tangentes pa- 
riter non-inclinari, quamvis poftea varie divaricentur ; quar, 
, eaſdem pariter ſuas refas non nil! in unico punto contingere? 
| Lo: ſenſui non magis credibile videbitur ;-neq; tamen 
Clavius, credo, negaret. | 
Quoniam verd de contaQibus in Coni ſeaionibus mentio- 
nem facit Clavius; videbimus &illic omnia noſtrz ſ{cntentix 
conſentanea. Inſtantiam deſumam ex opricis ; quz hxceſto. 
Tradit Vitellio,lib. 5. prop.2. Angules incidentie & reflexienis, 
equales invicem efſe , in ſpeculis quibuſcung, , ſive planis ſive concavis 
five convexis: Arq; -illud etiam agnoſcunt Optici omneg. Sed 8 
idem Vitellio, lib.g. pr. 43. oſtendir , 1» (peculo concavo parabolico 
radios omnes,qui in illud ubivis incidunt axiparoalleli, ad unicum idew!g. 
.punfium, qui Focus dici ſolet, reflei: Quod & poſt illum agnol- 
cunt alii Optici. Hoc autem ut demonfiret, oftendit, ex Apol- 
lonio , lineam incidentiz, 
& lincam refle&ionis ad 
focum., angulos zqualcs 
cum rea contingente fa- 
cere. Verbi -gratia. Sit 
punQi obje&i, O unde ad 
ſpeculi puntum P ducatur 
reta OP, axi parallela: 
inde autem ad focum P F: /P © | 
Erunt anguli OFT, FPC, : 
(cum re&a tangente C PT faQi) zquales; ut Vitellio ex A- 
llonio demonftrat; ideoq; , inquir, reflexio fiet ad puntum 
: atq; idem fiet quodcungz fit punftum fſpeculiP, in quud 
radius OP axi parallelus inciderit. At oportuit oftendille, 
non tam angulos OPT,FPC, ad contingentem fatos, #- 
quales efſe; quzm OPB, FPA, ad fpeculum faftos, xquales 
efſe; angulum nempe incidentiz & refle&ionis in ſpeculo. Vel 
igitur #qualitas angulorum ad re&am contingentem, ceandem 
infert zqualitatem angulorut ad ſpeculum ; vel demonfiratio 
non procedic. *Chm igitur Cas hezc pro legitima ſo- 
ler, quod ſciam , ab omnibus haberi; dicendum cf eandem u- 
trobiq; eſſe zqualitatem, Ideoq; chm xquales fint tam - PT, 
H 
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FPC, anguliad contingentem, quam OPB, FPA, angyjz 
ad ſpeculam; eruncetiam- (per 3 axioma primi Euclidis) an- 
guli CPA, TP 8B, vel zquales, vel potius nulli. At manife- 
ſtum eſt etiam, crura cruribus nonutraq; congruere; nam fi an- 
gulus alter alteri ſuperponatur, quamvis congruere poſlint cra- 
ra PT, PC, attamen PB, Þ A, non congruent, neq; alterum. 


if-altero jacebir, ſed tota PB, ſolo punfto B excepto, ca- 
det inter ipſas PC,P A, nt nemo non concedet,qui Parabolz 
naturam ſatis9ntelligic. Unde eriam manifeſto liquet, crura. 
illa, quz, extra punftum concarſus , varie divaricantur, poſfe 
tamen Zquales angulos continere. 

Verum fiquis diceret (contra Vitellionem, alioſq; Opticos ) 
Radium OP, non reflefti ad puntum F preciſe ( quamvis 
ad illud quam proxime ) eo quod exiftimer angulum OPB, 
angulo FP A, non przcise zqualem, ſed -aliquantills majo- 
rem, propterea quod angulus ablatus BPT, angulo ablato . 
A PC, minor videatur : Sic refutandi erunte Si non ad pun» 
Qtum F hat reflexio; eſto, fi fieri poflit , ad punftum aliud ali- 
quod inferius in axe afſignandam, (nam ad aliquod ſaltem ax- 
1s pun&um reflexionem fierj, nemo dubicabit,) fitq; illud pun- 
&um G,ut tandem angulus reflexionis A PG, fiat zqualis an- 
gulo incidentiz OPB Erit ergo angulus refilineus FPG, 
differentia angulorum FPA,GPA;ſfeu FPA, OPB,adeoq; 
angulorum APC,BPT; quod fieri non poteft, cum fit ho- 
rum utervis omni angulo re&iligeo poſſibili minor : non poteſt - 
enim alia rea inter reftam contingentem & ,coni ſeftionem 
cadere, per. 32 lib.1. Apol. Non ergo fic reflexio ad G, ergo 
ad F; idcoq; tam anguli APF, BPO; quam CPF, TPO, 
funtzquales; idedq;APC,BPT vel faliem zquales, vel po- - 


= 
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tins nulli. Idem igitur & de angulis contattuum in Conicis ſe- 
fionibus verum eſt non minus quam in circulis. Sed & argn- 
' mentorum precedentium altquot de ſe&ionibus conicis, aliiſve 

curvis, pariter atq; de circulis concludunt. 

Poſtquam hoc totum negotium abſolveram , admonuir me 
( quod ante neſciebam_) Clariſlimus vir D. Sethu Ward , apud 
nos Aftronemiz Profeſſor Savilianus , digniſſimus Collega me- 
us, Eabbzum, in libro ſuo de Meteoris, Vitellionis demonſtra- 
tionem ut minus ſufficientem improbafle , ea quidem de cauſa 
quam 8 ego jam innui; aded ut eam quam ſubjunxi confirma=- 
tionem non omnino inucilem fuiſſe, ſed plane neceſſariam, jam 
reperiam, 


CAP. XV. 
Clavii Corollariis reſpondetur. 


D Eniq; myfteria aliquot hic adjungit Clavins, quafi ex Eu- 
clidis propofitione, prout ab ipſo eft incelle&a, emergen- 
tia. Utillad Cardani; 

Poteſt aliqua quantitas continue & infinite augeri zaltera vero infini- 
te minui; & tamen augmentum illive , quantumcurg, ſit , minus ſemper 
erit decrements hujus : propterea nempe quod angulus contattus 
quantumvis multiplicatus, minor fit angulo quovis re&ilineo 
gquantumvis diminuto, | 

Icemillud ex Campano; Trenſiri poſſe « minori ad majus , vel 
contre, & per omnia media, nec tamen per equale, Quod tantundem 
eſt acſi diceret,cretum quemvis in plano Horizontali ftantem, 
poſſe dextrorſum ab Oriente ad Occidentem faciem converte- 
re nec tamen interim ad Meridiem converſam habear. 

Ar hzc;, & fiqua ſunt fimilia, cim aliad non habeant funda- 
mentum, quam quod ſupponant, Angalum contains vere quantita= 
tem eſſe, ulteriore refutatione non indigent. Sufficit enim de- 
monſtrafſe, (quod abunde faftum efſe judico. _) Argulum conte- 
Tus efſe non-angulum, ſeu nom-quantum; & propterea , Angulum Se- 
micirculi equalem eſſe reGorefilineo. 
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INDEX CeAPITUM 
In Tractatu Przcedente.' 


I. Anſa & Shatms preſentis controverſie. 
IT. Cortroverſiane hanc ab Enclide diremptam non eſſe. 
IN. Argul: Plani naturs & definitio explicantur. 
IV. Argumentum primum , ab Taclinationis, Anguliq; 
plani, naturd petitum. | 
V. Argurentum ſecundum 5 ab Anguloruns Planorum 
ownreis dependens. 
V1. Exceptionibus Clavii reſpondetur. 
VII. Angulorum Planorum oyoyiue quatuor argumentis 
ulterinus confirmatur. 
VHT- D. Henrici Savilii Teſtimonium hac inre. 
IX.. Argumeniumtertium; ab equalibus fimilinm ſeg- 
_ mentorum angulis deſumpiym. : 
XK. . 8:milium ſegmentorum angulos equales eſſe, ſex 
Argument1s ulterius confirmatur, 
XI:  ObjeFioni in contrarium reſpondetur. 
XII. 


XII. Argumentum quartum , (ſen areumentorum claſ- 
ſis quarta, ſex diſtintis argumentis conſtans, ) 
hinc deſumitur, quoniam, Duod omni poſitiva 
quantitate aſſignabili minus eſt , eff non-quan= 
um. 
XII. Argumenturs quintum; ab evaneſcente proportione 
deſumptun. 
XIV. Argumentum ſextum} ex Opticis petitum, & ſet1- 
onibu Conicis. | 
XV. Clavii corol/ariis reſpondetur. 
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> az [lid novi ferat ( Clariſſimi Viri) 
L Libellus iſte ; ab ipſo ſtatim 
quem prefert titulo innoteſcit. 
'Nempe Sectiones Conicas (rem 
veterem) nova methodo tradit. 
Erat ſcilicet Conicorum traditio 
Veteribus jam olim cognita, A- 
: pollonio Pergzo vetuſtior , & 
quidem. in methodum jam rum redaQa; ut nec ipſe 
diffitetur Apollonius , & aliunde conftat : ( Nam Ar- 
chimedes ipſe Apollonio antiquior, Elementa Conica 
ſxpius memorat:) ſed ab/ Apollonio, ( cujus Conico- 
rumlibri quatuor ſuperſunt,) in meliorem formam * 
redadta, & infigniter anda, ( quod in cauſa __ Cre- 
I 1mus 


DEDICATIO. 


dimus cur priora illa Elementa Conica perierunt.)An- 
tiquiores enim.illi, Coni ſolius Rei( quem ſolum Eu- 
clides definiverat) contemplationem aggreſſi, non ali- 
am videntur ipſius feftionem conſideraſle quam. quz 
fit a plano quod ipſius lateri alicui rectum fit 3 quod. 
propterea in Cono. Reftangulo ( conempe cujus: op=: . 
poſira latera angulum in coni vertice rectum compre- 
hendunt ) oppoſito lateri maneret parallelum;--in Co- 
no Acutangulo, hteri oppofito occurreretz: in Cono: 
autem Obtuſangulo, ab eo recederet. Atq5: hine cur- 
vas tribus illis ſeqionibus emergentes, appellabant, 
Coni Refanguli, Coni Acutanguli, & Coni Obtuſan- 
guli, Setionem; quibus etiam nominibus utitur Ar- 
chimedes. Sed: & propterea Coniſctionum illarum 
nominibus, ſolas eretas intelligebant, non item Sca- 
lenas; (ut & Diametri nomine, ſolum intelligebant 
Axemz &, Verticis Seftfonis nomine, axis verticem ) 
ſetiones quippeScalenas,ftve taclinatas,non aliter tra- 
fabant quam ut Ereftarum : portiones3 ({' quod & de 
Conoidibus pariter- intelligendum erit. ) Apollonius 
autem, przter Conuam Reftum , etiam Scalenum in- 
tr9duxit, ( & forſan priaus,).& propterea Coni defi-- 
nitionem ab Euclide traditam.( ut quz folirefto con>- 
veniebat) in aliam ( quz etiam- Scalents conveniat)' 
1mmutavit. Sed neq3 ſolam illam plani ſecantis:poſi- 
tionem / quz coni latus rede ſecat, hoc eſt, ad'angy- 
los re&0s) ſed aliam-quamlibet admifie; adeoq; iConi 
cujuſlibet ( five re Ba ſcalent) ſectionem quamli-- 
bet plano utcunqz polito fattamn, canfideravit. Adeoq3 
& ſeftionum nomina prius recepta neceſſe habuit im< 
mutare ( quippe e Sectionibus tribus quamlibet inve- 
nit cuilibet cono ineſle, prout planum ſecans alio atq; 
alio ſitu poſitum intelligatur, ) quas igitur alii, 'Cont 
Rectanguli. . 


wm ] 


DEDICATIO. | 

ReRanguli, Coni Acutanguli, 'Coni Obtuſanguli, ſe- 
ctionem, appellaverant; ile Parabolam,Ellipſem, Hy- 
perbolam,dicendas voluit::quz nomina ab tllius prop. 
I 1, 12, 13, libri primi, originem duxeruntz atq; ha- 
Cenus a Geometris tetinentur. Sed & eidem Sectioni 
plures Diametros, ineffe voluit , prout hujus ilhuſve 
coni ſefione fatta intellipatur 5 quarum ſingulz {bi 
peculiares habent 8 vertices, & Ordinatim- applica- 
tas, & Latera-re&a. At fatendum interim eſt horum 


etiam non pauca, utut aliis nominibus, altis antea, ſal- 


tem Archimedi, thnotuiſſe: hoc tamen diſcrimine, 
quod quz Con Seftiones (nempeinclinatz) ab Apol- 
loniodicuntur ,exdem ab Archimede Se&70nis (| ere- 
tz) Portiones dici videanturs ( & fimiliter de'Cono 
dibus:) ut in ipfus libro:de ReQanguli Coni SeQtionis 
quadratura (cni de quatratura parabole recentiores 
-nomen fecerunt,)8&in hibris.de Tonvidibus &* Spheroi- 
.a;bus, paſlim eſt videre. 

Hzc autem Conicorum dodrina, quamvis ab Apol- 
Jonio fatis Geometrice tradita ('unde'& Magi Geome- 
tre nomen'eſt adeptus,)) aſpera tamen adhuc manſit 
& difficilis, nt,qui flam avſus artingere,fit e paucis u- 
nus. LUnde & nimis negleQa fuit , tanquam infupera. 
bilis difficultatis ; mg. Quod quidem eatenus obti- 
nuit,ut ex hbris Ofto, quos ſcripferat Apollonius, non 
niſi primi quatuor ad noftras manus pervenerint; ) 
Maxima quippe Geometrarum pars ve) co tion acce- 
debant plane, vel tanquam canis 'ad Nilum. Eamqs 
difficultatem quamvis aliquanto minuere*conati int 
Midorgms, alinqz , minime'tamen ſuſtulerunt- Quam 
Witur pleriq3z cane pejus '& angue formidarunt,' Co- 
micorum Dod@rinam, nos demulcendam ſuſcepimus B& 
levigangam, ut deinceps non'minus traftabilis evadat 

I 2- quam 


[ 
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-DEDTCATIO: 
quam ipſa Euclidis Elementaz nec fit cur quis in poſts. 
rum ipfius aggreſſum metuat. Qyod quidem quouſq 5 
przſtiterim, non eſt car alios. quam vos ipſos #quiores 
putem judices 5 qui pro ea qua polletis, ut in reliqua 
literatura; ita ſpeciatim in Mathefl peritia provinciam 
quam ſuſcepiſtis ornatis maxtme, 

Opus ipſum quod attinet3 videbitis-me , ſtatim ab- 
initio, Cavallerii Methodum Indiviſibilium , quaſi-jam 
a Geometris paſſim receptaim , tam huic quam: ttaCta- 
tui ſequenti { qui huic gemellus cſt ) ſubſternere; Cut 


- maltiplici figurarum inſcriptioni & circumſcriptioni, 


quibus in «dTr=5#2ais alias utendum ſzpius eſlet, ſu- 
perſedere liceat: )ſed a nobis aliquatenus five emen- 
datam five ſaltem immutatam: pro rectis numero in« 
finitis, totidem ſubſtitutis parallelogrammis (altitudi- 
nis infinite-exiguz3) ut- et pro planis, totidem vel priſe 
matis velcylindrulis; & fimiliter alibi. . 

Schemata adhibui quam porui ſimplicia , ne intri- 
catiores linearum ductus confufionem inferant : & 
quidem iiſdem ubifieri commode poſlet repetitis vel 
parum immutatis uti mallemquam ubiqz novis 3 quo 
magis fant leftori familiaria» In quem etiam finem, 
{dem ut plurimum literis eadem (per totum fere tra- 
&atum ) punta defignamus , utut ſchemata fuerint 
immutataz atq3 i{dem ſymbolis. eaſdem defignamns 
ubiq; quantitates: ſed neq3 illa fortuito aſſumpta, ſed 
plerumq3 cum delectu, ut ipſe vel literarum vel ſym- 
bolorum intuitus rem deſignatam aliquatenus referatz 
quz quamvis non-neceffaria videri poſlit curioſitas, 
cum tamen & fantafiz & .memoriz adjuvandz inſer- 
viat, nonnullis forſan erit non ingrata, reliquiſq; ſal- 
tem inoffenſa. In "_— adhibendis, ſecuti ſumus 
partim D. Onghtreaur noſtratem , partem D+ Cartef- 
112. 


DEDICATTIO.: 
y7 ( nifi velitis potius ut D. Harriotum noſtratem no- 
minem, qui in eadem fere ſemita D, Carteſio preivit ) 
nonnunquam utrumdq3 3 prout vel hujus vel illius vel 
utriu(q3 notatio prxſent! negotio explicando magis 
videbatur accommoda. Demonſtrationes paſſim ex 
Arithmeticz ſymbolicz calculo petendas duxi, ut quz 
brevitati ſimul atqz perſpicuitati inſerviunt maxim?, 
quaſqz non minus legitimas effe quam quz vario li- 
nearum implexu fiunt non eſt cur quiſquam dubitet.- 
In toto deniq; operis decurſu ea brevitate ſtuduimus 
omnia przſtare quz perſpicuitati non officiat; 

Prolixum itaqz de Conicis' tractatum non exhibee-- 
mus3 adeog; multa ab aliis tradita , nos conſulto o= 
miſimus, quz tamen, fi opus videbitur, poſſit quiliber 
non magno negotio ſupplere,vel ex noſtris deducere. 
Poſt enim przcipua fundamenta tradita, non erit dif- 
ficile reliqua quaſi totidem inde conſeQaria adjunge- 
re. Eritq3 fortaſle traQatus iſte vel ipſa brevitate gra- 
tior, quam f1 minutiora ſefando fattus eſlet prolixi- 
or: Quicquid fit, veſtro illud duxi aliorumqz Mathe- 
maticorum judicio permittendum. Palete. 


5 - le aid) £6 as Lt Cs? hb _— - 4 oo © Y —_ NY of Re . "+5 ——_ 
6 2 24 _— : ; 4 . 4. . 
-J we. Ly ales . - A 

+. £ * 7 . 1 FI 
* 
0 
> * 4 s 
x ry 
: - 4 \ '- 
” T » x py 
. o - 'Y 
*. Ay rs 
% 


[ndex ad Tractatum ſequentem. 


Proxmiam. | h 

PROP. | F A 3 TR * 
1 DeFigurisplanis Juxta indiviſibilium methodum conſiderendis' 
2 De Trianguls. 

3 De Area Trianguli 

4 De Triengulis eque- altis 

5 DeConi 

6 De Pyramide 

7 DeCono Sefione 

$ De Parabola, [ettione Coni falta 

9 De Comvide & Pyramidoide Paratolics 


10 De Conoideos & Pyramidoideos Parabolici Seffiont 

1T De Cuneo Parabolico- 

12 DeParabole Latere-refo 

13. DeEllipſi, Seftione Coni ſata 

14 De Elliptico Pyramideide & Conoide ( ſeu Spheroide ) & Cunco 


15 De Conoideos & Pyramidoideos Elliptici Sedtione 
16 D: Eſlipfs Latere-reo 

17 De Hyperbola, Seftione Coni falta 

18 De Hyperbolico Conoide, Pyramidoide, © Cuneo- 

19 De Conoideos & Pyr amideideos Hyperbolici [effione 
20 De Hyperbele Latere-refto, 


P ARS IL 


21 De Paraboba abſolute conſiderata. 
22 Corol/arie. 

23 Deretia Parabolam Contingente. 
24 De Par«bole Diamerris 

25 Effcttiones Geomenice: 


| De Ellipft ab[olate confiderate 
 Corollaria | 


D- Ellipfis Diametro-treu[ver[a & verticibus djpofitis 


De Eilipſis Diametris Conjugalis 
De re&a Ellipfin Contingente 
De Ellipſess Diametris 
Effeftiones Geometric 
De Hyp-rbola abſolute conſiderata 
De Diametro tranſverſa & Hyperboiis Oppoſitis 
Corollarie 
De re#4 Hyperbolam contingente 
De: Hyperbole Diametris 
Effettiones Geometrice 
De Hyperbole Aſymptotis reftis 
De Hyperbol:s A(ymptotis 
De Hyperbole Diametris Conjugatis 
De Hypertolis Gonjugatis 
De Syſtemate Hyperbolico 
BWiipſeos e&:Hyperbole Comp aratio. 


APPENDIX. 


:De P araboloide Cubicali 
De rea ipſum contingente 


De ipfius Diameris | 


De Area Paraboleidis ; Conoidis item vel Pyra nidoidis iÞfi ac- 
commodati ; 

De P ax aboloidibus dliis 

De Elliptreidibus & Hyperboleidibus. 
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De Setionbus Comics of 
TRACTATUS. b 


Prewminm. 


ya; U UM Setionum Conicarum 
2) ( quz dici ſolent) dofrinam 
(prout vulgo tradi conſuevit ) 
ſatis obſcuram animadverte- 
ram , atqz perplexis admodum 
Demonſtrationibus involutam: 
Totum illud negotium paulo 
attentins -apud me -perpenden- 
dum ſtatui ; ut fiqui poſlem arte rem ſatis intricatam 
quadantenus extricatiorem darem. Quod & in ſe- 
quentibus ('Divino favente auxiho) me aliquatenus 
aflequutum'eſle confido. 

In ilum finem, Commmiplum primo ( unde,quz di- 
cuntur, C#ri-ſedienes ortum trabere exiſtimantur ) 
accuratius paulo conſ\derandum duxi 3 ut inde Coni- 
{eftionum originem repeterem , eartimq; affectiones 
tanquam a vero fonte deducerem 3 Methodi ſaltem 
qua 8 Apollonius Pergxus, Magnrm Geometra ditus, 
& poſt illum tam Veteres quam Recentiores ince- 
\dunt, fontes apperirem3 qui in ipfis Demonſtrationi- 

K 


bus! 


Ll 
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p De Sedionibus Conicis. 
bus non ita ſemper eminent ut ſtatim perſpiciantur, 
& fortailis etiam nonnunquam ftudio occulrantur. 
Non tamen ea methodo totam Coni-ſeftionum do- 
&trinam proſequor 3 ſed eouſq3 ſaltem procedo do- 
ncc primarias atq; cllentiales earum affetiones de- 
texerim, ut ipſarum natura atqz eflentiales characte- 
res innoteſcant , ut inde reliquz deinceps affeiones 
caiculo deduci poſſintz ( Quod etiam in ſequentibus. 
factum eſt.) Atq; hoc quidem praſtitum eſt in pro- 
poſitionibus, ſive Sectionibus viginti primoribus. In- 
ſertis interim obiter nonnullis de Conoidibus & Pyra- 
midoidibus ( quatenus ſine nimia digreſſione commo- 
de fiert potuitz) & premiflts aliquot quafi Lemmiati- 
bus neceſlariis. | 
Deinde, ſepoſitis quz a Cono dependent menſuris, 
aliiſqz in eoram locum ſubſtitutis , quz Coni- ſeftio- 
nem ubiq; ( fivein Cono, five extra Conum, ) cot 
tentur; Coni-ſeftwones (yulgo diftas) Cono liberatas 
atq; exemptas, abſolate-( nullo ad Conum reſpettu 
habito) conſiderandas ſaſcipio, ( totam traftationem 
quaſi de novo exorſus,) tanquam tottdem-lineas (five 
figuras) curvas in plano deſcriptas , quz-ycl Sectione 
Coni, vel etiam aliis modisinfinitis effici poſſent. Neqz 
enim Parabola, Ellipfis, aut Hyperbola , a Cono ſefto 
magis necetlario dependent, quam vel Peripheria vel 
etiam Triangulum, (quz quidem & ſ\'&o Cono ; & 
aliis mille modis product poſſunt:) Ideoqz fimplicius 
atq; univerſalits tradi & poſſunt & debenr. 
Deniqz , Appendicis loco, ſpecimen exhibere libu- 
it ampliandz Curvarum doftrinz3- (ficut & , in pro- 
greſſu, Conoide»n & Pyramidoideon, tam eretorum 
quam ſcalenorum , quod tamen nemo, quod ſciam, 
antea fecerat, doftrinam attigeramz cum antea Co- 
zoideon non mfiretorum, nec quidem Tn 
con 


De SeGionibus Conicisr. 
den omnino, ratio ulla habits fuerit- ) adjun&4 ad 
calcem nov, nec ab ullo (credo) antchactentat3 Pa- 
raboloideen ſpeculatione. 

Atqz hac ſunt quz in ſequentibus ex{peet Ledor 
praxui2!5; brevi quantum Potui methodo tradita, nec 
tamen ea propter obſcuritate involuta. Ideoq; pro: 
lixam, quam nonnulli affeftare videntur , numeroſe 
Lemmatum & Propoſitionum ſeriei, linearibus ubiqz 
demonſtrationibus , fat quidem longis nonnunquam 
atq; involutis, comprobatorum, pompam diffugiens; 
ipſas ut plurimum non modo i:2'c«5, ſed & amdtus 
( ubi id levi commonitione tanqua in tranſitu praſta- 
ri poſſit, nec, Propofitionis ſeriem nimis conturbet) 
ipſis Propoſitiontbus inſerui, brevitati ſimul 8 perſpi- 
cuitati conſulens : Demonſtrationibus etiam (eidem 
de cauſa ) potius ex Arithmetico calculo petitis ( A- 
rithmeticam ſpecioſam intellige) rem agens, quam 1i- 
nearibus3 cum illz nec mints ſcientific ſint, & magis 
perſpicuz; ſed et ſimpliciores ſunt atqz magis univer- 
ſales, nec quiſquam eſt (quod ſciam) qui Demonſtra- 
tiones Arithmeticas in Geometria admittendas nega- 
veritz & quidem (przterquam ubi de Angulis aut 
Inclinationibus agitur, aliove aliquo ſitu locali , aut 
quz immediate hinc dependent,) non video quorſum 
linearibus ductibus in demonſtrando admodum opus 
fit, cum ea omnia quz ex Rationibus five Proportio- 
nibus ordinandis. alternandis, invertendis, converten- 
dis , componendis , dividendis, addendis, auferen- 
dis,&c. dependent, non magis Geometrica fint quam 
Arithmetica,ne dicam potius pure Arithmetica, quan- 
quam (ut Arithmetica omnia )) tam rei Geometric? 
quam aliis etjam diſciplinis Mathematicis fepiil.m:& 
immiſceantur. 
| His Premonitis, rem ipſam ageredior. 
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"g De Sefionibus Conicie, PROP. 1- 


OEDEE TEE EET ETEEE EET 


PROP. 1 
De Figuris planis juxta Indiviffbilines 
methodum confiderandas. 


Uppono in limine (juxt4 Bonaventurz 
57 Cv@8, Cavallerii Geometriam Indivifebilium ) 
Y) Planum quodlibet quaſi ex iniinicis lines 
2&2 MEL parallelis conflari: Vel potits (quod e- 
F239 go mallem) ex infinitis Prall-logram- 
mis #que altisz quorum quidem fingulo-. 

rum alritudo ſit totius altitudinis 4, ,five aliquota pars 


infinite parvaz (eſto enim 0 nota numer] infini- 
113) adeoqz omnium ſimul altitudo zqualis altitudi- 
ni figure. | 


V Trovis antem modo res explicetur (ſive per infinitas line- 

. as parallels, five per infinica parallelogramma zque al- - 
ca infnitis illis lineis incerjeta ) eodem res redibit. Nam Pa- 
rallclogrammum cu'us alcitudo ſupponitur infinite parva, hoc 
eſt, nul{a, (nam quanticas infinite parva perinde eft atq; non- 
quanta, vix aliud eft quam linea. ( In hoc faltem differant, 
quod linea hec ſupponitur dilatabilis effe, five rantillam fal- 

tem ſpiflitudinem habere vt infinita mulciplicatione certam tan» 
dem alticudinem five latitudinem poſlit acquirere, tantam, 
nempe quanta eft figurz alcitndo.) Nos igitur deinceps ( par- 
tin quod ile mos loquendi in.Cavallerii methodo de Indiviſibi- 
l:b:4 videatur obtinuiſſe , partim etjam ut brevitati conſula- 
mus) Linca:um potitis quam Parall-l>grammorum nomine 
partes iilas figurarum infinite exiguas ( live alcicudinis infinite 
cxizur) nonnunquem appellabimus, quando. faltem determi- 
natz 


PROP. 2. De Seftionil,us Conicis.. c 
natz 2alcitudinſs confideratio non habetur; Ubi autem deter” 


minarz altitudinis inſtituetur confideratio (quod aliquando 
fier } exiguz illius alcirudini« eoutq; ratio hab: nda eric, ut ea | 
infinities mulciplicaca coram figuiz alticudinem ſupponatur 
ad rquare. 

©.04 autem de Lineis & Parallelogrammi perinde nominendis , dis 
Gem eſt, inrelligendam etiam crit de Circulis & Cylindrulis , vel eriam 
de Planis quibuſvrs & Priſmatibus ſnper illa plana conſtitutis : dummods 
ſupponantur tantam ſive Craſſitiem ſive altitudinem habere gz anta eft 
z altitudinis illizs figure quam conſtituunt. Nam Cylindrus nul- 
Has alricudinis, vel infinite exiguz, quid aliud , eft quam Cir- 
calus? 8 Priſma, altitudinis vel nultizs vel infinite exjguz, per- 
inde atq; Planum tratari poterir, Atq; hoc jam ſtatim ab ini. 


tio monendum eflc duxi, ne (xpids illud deinceps repetcrene- - 
ceſle foret.. 


PROP, 11. 


| De Trianewls, 
TT Triangufum reQ3, baſi parallel4, ſecetur, erit 
DJ .abſciſſum Triangulum ſeo fimile 3 & propte- 
rea latera habebit proportionalia ( ut notum 
K 3 elt. 


7 | De Seionibus Conicis. PROP. 2. 


eſt. ) Adeoq; , fi Triangulum oa V BS, reds 
quotcunqz ««, #8, yy, &c. bali BS parallelis, & x- 
qualiter ab invicem difſitts, ſeceturz que propterea 
Crurum utrumvis { adeoqz & utrumq; ) dividant in 
ſegmenta xqualia, ( & propterea etiam totum Trian- 
gulum in ſegmenta xque-aira: )erunt illz rectz « «, 88, 
»y y, &c. Arithmetice proportionales: ( ſunt enim inter 
ſe aa,88,y y,Ac. ur Ve,V 6, Vy, &c. hoceſt, ut 1, 2, 
3, &c,propter zquales exceſſus Ve, «8, 8, &c.) Ideoqz 
fi reftz 111z ſupponantur numero infinitz, erit omnium 
ſeries, (hoc eſt, totum Triangulum , per prop. prz- 
ced.) agpregatum reftarum numero infinitarum A- 


rithmetice proportionalium, quarum minima eſt pun- 
 tumV C(verticis nimirum) maxima vero eſt BS ba- 
is Trianguli, 


Atq; idem continget fi infinitis illis refis ſupponamus toti- 
dem Parallelogramma in eodem plano interjici, quorum fin- 


guloram alticado fir þ.b altitudinis Trianguli : Erynt fſcilicet 


&illa Arithmetice proportionalia, Chim enim #que-alta fint, 
ſunt & bafibus proportionalia. _ 
Cc 


PROP. 2. De SeFionibws Conicis. - 


Hec autem omnia ParalleJogramma ſimul ſumpta, figufam 
conftituent Trianguloilli five inſcripribilew five circumfcrip- 
tibilem (chm oninid baſes ſupponantur Triangnalo aprari: )quo 
autem pluca ſunt(in ejuſmodi figura infcripta vel circifcripta) 
Parallelogramazed minori five excefſy (ive defeftu differt figura 
31a a Triangulo cui adfcribitur;adeoq; ,ciim ſupponantur infi- 
nita,erit differentia illa infinite exigua,hoc eft,nulla;atq; prop- 
' terea ſupponenda ea figuraſlic adſcripta ( cx Parallelogrammis 
infinitis A: irhmetice preportionalibus conflata  ) Tiiangulo 
zqualis, ſeu potitis eadem : Eadem quidem lege qua Polygo- 
num regvlare infinitorum laterum  ( live infcribi ſupponatur 
five circumſcribi) pro Girculo haberi foler, - 

Q10d 6 quifpiam ſit quinolueric hoc concedere, poteritille 
notiiima methodo Apagogica cogi : multiplicatis nempe eo- 
alq; Parallclogrammis, ut differentia tandem quavis aflignati 
quantitatemMinor lit. Ego vero ejuſmodi e&7eyo547s ſuperſe- 
dendum eff exiſtimo , partim ne Lef&ori nauſeam crearem e- 
juſmodi cramben {zpids iterando, partim quianemo eſt in Ma- 
themaricispauld exercitatior,qui non poterit( fi ipſi opus ele + 
yideatur, tantiq; ſuperlit otii) ſupplere, chm ea Mcthodus des- - 
monſtrandi tam apud Veteres quam Recentiores paſſim oc- © 
currat. | 

Quod autem de Triangulo jam diflnm eſt,illud nemipe figure ex infini- 
tis Parallelogrammis conflate ( ſive inſcripte ſeve circumſeripte) equa= © 
le eſſe, ſeu potius eandem figur am; intelligrudum erit de quavis alia figne 
ra plena; cam eadem {it in omnibus demonſtrandi ratio. Nec quis * 
dem Planis ſolummodo, ſed & fipuris Selidis illud converit : fi newpe pro 
Parallelogremmis ſubſtituamus Priſmata 2 ( qua voceetiam Cylin« 
drulos comprehendt volo , autctiam- ejuſmodi quaſvis figuras 
iaccr parallela plana fimilia, five re&ilinea ſint five curvilinea 
fire mifta, zquabiliter politas; ne longis verborum ambagibus 
neendam fit.) Arq; hoc ſemel moneo, ne quis deinceps novas 
Demonftrationes ex{peQct,quotirs idem de aliis figurts dicen- 
dum occurret, 


FP vet 


PROP. 3. 


De SeFiovibes Conicis. 


z .PROP. III. 
De Ared Trianguli. 
( Um Triangulum conſtet ex infinitis five lineis, 


five Parallelogrammis, Arithmetict proportio- 
nalibus, a puncto inchoatis & ad baſin conti- | 

nuarls, (at vparet ex Jam diftis: ) Erit Area Trianguli 

zqualzs Bai in Alcicudinis ſemiſſlem duftz. 


ER enim notiſſima apud Arithmeticos regula; Summam Arith- 
melice progreyjients, (ive omnium quotcung, termmorum aggregatum , £- 


quari aggregato extremerum in ſemiſſem numeri terminorum duffo. Ade. 
09; | inimus atur © , (prouc bic luppo- 
0q;, [1 terminus minimus typponatur V ,{P PP 

nitur, tantundem enim valet puntum in magnitudine atq; © 
Ciphra in numero; idem eritextremorum aggregatum atq; 
ipſe-cerminus maximus. Alticudinem vero figurz, pro numero 
cerminorum in Progrelſione , ſubſticao,hac de cauſa » Quoniam 
cli numerus terminorum ſupponatur eo,crit omnium longitudi- 


num aggregatum 5 Baſis, ( quia Baſis jam eft extremorum 
aggregatum;) chm autem cyjuſliber (linez vel parallelogram- 


mi ) craſſitics ſive Altitudo ſupponatur = Altitadinis —_ 
b 


| 


PROP. 4 


De SeFionibus Conicis 3 
lj, &inillam tota longitudinum ſumwa ducenda eft; adeogq; 
1 AinZBeric area-Eſt autem . A«Z B=23AB. Adedut 
AC fGgurz altitudo)) non ſolum Jlongitudinum numerum , ſed 
" eundem in communem omnium alcicudinem dufum, exhibeat; 
quz quidem communis altitudo tanto minor ſupponenda cft, 
quanto terminiſecu longirudines ſunt plures. | 
| Notandum autem eft, Hec nox ſolummedo in veris Triangulis (re- 
filineis) valere; ſed & idem pariter evenive quemvis crave ſint vel cur- 
wilinea, vel quomedscnrng; & rel nudine difterta , modo refe omnes baſe 
porallele fint ſuis a vertice diftemtiis properttoneles, adeog inter ſe A- 
rithmetics proportionales. Ejuſmodi vero figuram, cum fic Trian- 
guli inftar , 7riengulam diftortum , luxenum , aut defermetian , licet 
appcllare. 


PROP. IV. 
De Triangulis eque altis. 


Inc ſequitur; Triavgula ſuper zqualibus ba- 

| fibus zque-alta, (five reftangula fint five ob- 

liquangul)a , five item ſint xquicrura five ſca. 

lena, five quocunqz modo luxata, ) efle inter ſe z- 
qualia; | - 


Cihmenim in calculo nulla angulorum firtve habeatur 


;. SOON, FT. 


» 
5 jernnoaccnflogonpcccs 


Ll 
- Ci 

AUG GAS SA BaaSaggaf -[; 
CLECECTTFITTYY  TYTYTTTTYETTEDTTETYDY © 


yo De SeTionibus Conicis. PROP. s5.. 


ratio, ſed Bai- ſulu nnodo & Altirudinis; modo de his confer, 
conſtabit eciam de area Trianguli. | 
Buri awtem de Aiquilitate d:FFum et, Freile poteſt etiem Proportions» 
litatt acco-nmoderi. Qy od & txnins d: inceps erit intelligendum, 
Has vero duas de Arca Trianguli Propo'itiones, non idea 
hic inſcrendas inficavi, aci noun quid aur inauditum in fe 
contineant, { q tis enim he: n- (ci) fel ut via ſternarne conti- 
m:li argumencaci-ni in aliis figuris live planis five folidis. Si e« 
xim equal-s fint tam bales quam altitudines, omniagy, intermedia ( five 
Pay all: legr amm 1 frve Priſmera) e41em rations vel creſcent ve! decreſ« 
cant, e£quiles etiam erunt figure quamvis earum altera erefa fit alters 
vel incin119v-! quocung, mode lux11a. Nam chm infinite parces y- 
nius infinitis yartibue alcerias tigillarim #quentur, {quan- 
quam fortatlis in alio iicu reperiantur,} erunc & aggregata 2* 
q'talia. 
Arq; hoc quidem (ſemc] & univerſaliter monſtrafſe ſuf- 
ficiat, ne varias deinceps propoliciones particulares , cicra .. 
neccllicacem, multiplicare cogar. 


PROP. V. 
De Cons. 
0 infinite Reg parelle'g ex quibus conflari 


\ ſupponitur Triangulum, fiant toridem Cjiculo- 
run parallelorum diametriz formabitur figura : 
folida q'1i Conns dicitur. 

ReFiq3 a Trianguli vertice V ( qui & Cori Vertex 
eſt ) ad Baſis BS puntum medium dufa, pura V C, 
(quam riangnli Diametrum vel Axem libet appella- 
re ) biſecabit etiam reliquas Trianguli re& 14 baſi pa- 
rallelas (rortimaztrianguli) adeoqs ver ſingulorum 
circuloram parallelorum centra tranfhirze: ira: prop* 
terea . Aris Con; T riangulima;expoſitum.,V BS, ner 
Axem Conti traniens, ipſum Conum cjulq; preſs: 

OS + 


PROP. 5. De Sc@ionibus Conicie. d'© 
Jn Circn'os biſecabit : Circulvſq; ille cujus diameter 
ef} balis T rianguli, Con Baſis dicetur. 


—W" V 


Conus autem fic formatus, fi tam expoſiti Triangu- 
Ji Crura fint zqualia, quam circulorum plana plano 
Trianguli rea, erit Comes Redns, ( utpote cujus Axis 
eſt Bali perpendicularis, qui propterea Axis Red ns di- 
ci ſolet; ) fi vero vel altera vel alterarra illarum con- 
ditionum defir, ( puta (i vel expolitum T riangulum fit 
inxquicrurum, vel plana circulowum p!ano Triarguli 
oblique infiſtant,) erit Corns Scalerns, hoc eſt inclina- 
tus vel obliquatus, (cujus nempe Axis P-ſf «blique 
inſiftit, atqz Axis Obliqnnus dici ſolet:) fi vero Trian- 
gulum Diſtortum fuerit, fict & Corus D:ifiortius, non 
yerus Conus. © * + 554. fo, 

Prout autem Triargulnm poteſt ( preduGis infra 
baſin c1uribus) in infirm continuani ; ita & Conus + 
pari moCo continuandus fupponiturs”& | 

Atqz <tiam, ſicut (continuatis, poft decuſſaticnem, 
Triavguli cruribus ſup: a verticem) aliud formari _ 
L 2 te 
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teſt x7' -pvel Triangulum (quod Triengulum eppoſfÞe 
txm appellamus, )) ita 'et Oppoſtunme Conum formars 
ſupponendum eſt. 


Pleraq; in propoſitione ( przterquam quod Definitiones 
ſint) per ſe ſatis patent, nec ulteriori <gent Demonſtracione, 
Unicum opus eft, ut oftendam, nempe # iguram ſolidam ſic forme» 
tam, ( fi Conum Diftortam eximas, ) talem Comm eſſe qualem de- 
| finit ApcBoxiue : Vel, quod idemeft, Parallelos circulos cont 
noftci parallelis Circulis coni Apollonii congruere. Quod 
quidem verum cf, 

Nam ( propter paralleliſmum Circulorum, adeoq; & eo= 
rum Diametrorum in codem plano exiiftentium, iftalq; Dia- 
metros diftantiis a vertice proportionales, ) (© latus alterg- 
trum, expoſiti Trianguli per axem, puta VB circamferacur 
ſecundum circuli unius (puta Baſis) Pecipheriam traniibic eti= 


am per Peripherias reliquorum, Radiorum extremicates lam- 
bens (qui ubiq; ſuncdiftanciis a vertice proportionales & baſis 
radio paralleli, adeoq; , durante rota circumduttione, triangu- 
loquod Axetrianguli expoſiti, rea circumduda, & baiis ra- 
dio comprehenditur, ubiq; accommodatur  totamg; figuram 


- - -b wv a 


- Prop..2- 


PROP. «5. De $eHfronibov Conicir, v3 
deſcribet : Quz eft Apollonii conftruftio Coni. Conns igitw 
a nobis formatus idem eſt cum Apollonii Cono : Qyod erat 
oftendendum. 

Atq; hinc etiam ſequitur, A vertice ad quodvis ſuperficiei Conice 
puntum recfam uuct Peſje. 

Recordandum interim eft, ( quod ſapra univerſaliter mo- 
nuimus ) ficut lineis erianguli, ita planis Coni. aliqualem 
craſſitiem concedendam eſſe , quanta nempe eft Z alcicudinlt 
Coni : vel, quod idem eft , Circulorum appellatione, cylm- 
drulos numero infinitos, tantz quidem alcicudinis , ſuper cir- 
culis illis conftitacos intelligendos eſſe ; qui igitur ſolidum ex 
infinitis cylindrulis cono vel inſcriptum vel circumſcriptum 
ſupponuntur conftituere ; quod ſelidum idem efſe cum cono, 
 eodem argumento concluditur quo ufi ſumus de Triangulo, 

Coni autem Altitude, menſuratur perpendiculo a Vertice ad 
planum Balis demifſo; adeoq; eadem eft cum altitudine Trian- 
gull, (i circuli fint triangulo re&i, ( erit enim perpendiculum 
' Hlud in ipſo crianguliplano, adeoq; iphus etiam baſi, faltem 
prodattz, perpendicularis, <jus alcitudinem metiens;) {in ſe- 
cus, minoreric; tunc enim perpendiculum ad baſin trianguli 
demifſum, eritad Coni baſin obliquum, adeoq; majus perpen- 
diculo altitudinem Coni metiente» 

Notandum tamen inſuper eft, Conum formari poſſe, non 

odo 1 expoſiti Trianguli retz parallelz , fint circulorum 

tametri, verum etiam h circulis ( vel quidem ſimilibus Ellip- 
fibus ) alio quovyis modo hmiliter aptentur; (quod, fi opus fit, 
facile eft demonſtratu; nosautem obiter cantim movemaus:) 
Vertm, eo caſu, Triangulum illud non neceſſario per Axem 
Coni incedet, neq; ca omnia conſequentur fympromata quz 
hinc dependent. 

Si vero, pro Circulis, ſubſtituantur totidem Figure redili. 
nez, (alizve vel curvilinez vel mifſtz, przter circulos & Ellip- 
ſes,) non quidem Conus, ſed ſaltem Pyramis emerget : Cui 8& 
ea omnia facile accommodari poſſunt (mutatis mutandis) quz 
de Cono( hoceft, Pyramide rownda ) diximus. Pyramidis 
autem nomen hic latiori ſenſu accipiendum volo, quam ur ſolis 
figuris reQilineas baſes habentibus conveniat; ita nempe ut ba- 
ſes planas quaſcunq; admitrar, ( ſicut & de Priſmate ſapra di- 

L'3 &um 
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um eſt ad Prop. 2. ) ne ſcilicet longis verborum Ambigibus 
utendum efſet. Adeoq; --- -= 


PROP. YL 
De Pjramide. 


| Tramidis voce ( ſub qui & Conum comprchen- 
| do) intelligo Figurain folidam ex infinitis planis 
circa eundem Axem rettilineum ordinatim- 

pofitis conflatam; quorum omnium craſlitis ſup»o- 
nuntur iovicem Xquales ( nemye 5 altitudinis figu= 
rz ſolidz,) diametri vero0({ vel homologa la-era , aut 
etiam retz quzvis ſimiliter paſitz ) diſtantiis a ver-= 
tice proportionales 3 adeoq; ipſa plana in duplicar 
ratione d:ſtantiarum a vertice, (ficut & Priſm tis no- 
mine intelligo ejuſmodi planorum aggregatum invi- 
cem zqualium.) | 

St autem Pyramis plano per verticem ſecetur ; ma= 
nifcſtum eſt plana ſimilia (parallela  fimiliter ſecartz 
communes ergo ſefqtiones ( planorum ſccantis & ſee 
corum ) ſant infinitz retx arithmerice proportionales 
(nempe,in ſubduplicata ratione figurarum, hoc eſt, 
in ratione diſtanriarum a vertice ) adeoqz omnium 
agpregatum erit triangulum 3 per Prop. 2 

Axem vero Pyramidis (ut & Priſmatis * appello, Li- 
neam 2 vertice dudam. fimilium planorum parallelo- 
rum omnium centra conjungentem. Plava vero ad 
Axem ordinatim -poſita,appello, que para'lela, & ſimi- 
lia ſimiliterque poſita, centra habent in axe. 


Si vero, vel qu94 rriangu!um, nn-le formari ſupponitur Pys 
famis. non lit reftilineum, ( le1 curvilincum,, (:u _q >c1ngz 
modo) detormatun, ) aut ob a'iam quamliber rationen;, Pla- 
NUruM; Centra RA uit in cadem ceCta, vel ipla plana circa _ 

£m 


PROP. 7. De ScFionibws Conicie. 'C; 
dem Axem non (int fimilicer polita, (fed '[pirali put2, vel alio 
guovis modo diftorca; ) modo interim 'plana bnr_ 1:milia & #- 
qualiter cralla, debiramq; ad invicem ratione m retineant ; Py» 
remis luxata, uilterte, vel deformate dici poteſt. ( Quz etiam de 
Priſmace, aliilq; figuris tolid s,paricter inte)ligenda ſunt.) Li- 
neaq.'-omnium cencra cunjungens ( 11 reta non-lutl) Axis diſtor= 
tw dici porch, : 


PROP. VII. 
De Conui- SeFJione, 


«& Y Tapundtoquovis,ut A, in Trianguli V BS (per” 
Axem coni incidentis, & circa quod ſupponitur 
Conus formari ) utrovis Crure, re&ta ducarur 

Triangulum ſecans (puta AP, AE, AH;,) ſuper quam 

intelligatur Planum plano Trianguli ita infiſtere, ut 

aliquem ex paralfelis Cont circulis ( fi ſaltem ipſfis 
parallelum non fit ) ſecet ſecundum retam OO, que 
fit iſtius circuli diametro.puta BS, (in rriangulo VBS 
exliſtenti') perpendicularis, ( adeoqz & reliquos 
quos ſecat circulos ſti parallelos ſecet ſecundum 
rectas ipſoram diametris in eodem triangulo: ex- 
ſiſtentibus perpendiculares, quz propterea &c - 
ipfh OO parallclz erunt; ut ſtatim demonſitrabi- 
tur -) coinmunis Seftio ſuperficteram Cont, pla- 
niqz ſecantis (puta OAO,) S:@is Copica vel Coni- 

S.&.o, dici ſolet; E: quidem vel Parabola,vel Ellipfis, 

vel Hyperbola : Nempe Parabola, fi rea licduda fit 

reJiquo cruri parallela ( adeoqz_ muſquam ' ipfi, 
quantumvis utrinqz producarur, occutrens .) ut 

AP- Ellipfis vero, ſt rea fic ducaad crus op- 

poſrum vergat, ( adeoq; ipii, faltem produdto, fit 

infia verticem occurſura, ) ut AEa : Hyperb«la deniqz 
ſi-reta ſic dufta ab oppoſito crure recedat, ut AH, 

(que 


x6 | De Sefionibus Conicis, PROD. 7. 
(quz igitur ex contraria parte produQta oppolito cruris 


ſupra verticem continuato) occurret, puta 1h 2. ) 


dd 


PunQum autem A, coni-Seftionis Yertex dicitur 5 & 
quidem A, a, (in Ellipſi & Hyperbola,) Yertices oppoſiti. 
Retzqz AP,AE, AH,coni-ſefttionum Diametrz, (nem- 
pe AP Parabolz,AE Ellipſis, AH Hyperbolz : ) ipſaq; 
A a (Ellipſcos vel Hyerbolarum )Drazeter tranſverſa : 
(idem nempe planum quod Hyperbolam in uno ali- 
quo cono efficit, cum etiam ad Oppoſitum Conum 
pertinget,Oppoſotame Hyperbolamibidem efficit.) Rettam 
autem OO, reliquaſq; ipfi in cadem Con -ſeftibne 

| ' parallelas 


PROP. 7. De Sefionibus Conteis 17 
parallclas, (totidem parallelis in Cono circulis, & Co- 
ni-ſeQtioni communes, ) 0rdinatim-ſubtenſas, ſive Or- 
dinatim inſcriptas, appello : quz, cum fint circulo- 
rum diametris perpendiculares, (ut conſtructio poſtu- 
lat,) ab ipfis biſecantur , adeoq; &.a Coni- ſetionis 
- Diametro,( quz nempe per cadem biſetionum pun- 
&a tranſitz) Earimq3 ſemiſſes, ut DO, diametro 
Coni-ſetionis Ordinatim-applicate dicunturz ſuntq; 
inter bina diametr! circularis (cui perpendiculariter 
inſiſtunt.) ſegmenta, BD, D S, mediz proportionales: 
Quz quidem fi diametro Coni-ſetionjs A D, ad an- 
gulos reftos infiſtant , Diameter illa Axis dict ſolet 
(qui ſuis ordinatim-applicatis eſt perpendicularis; )fin 
minus, faltem Diameter, vel Diameter Obliqua yel 
inclinata dici ſolet; 

Ur autem Conus ipſe, ſic & Coni-ſeftiones ( Pa- 
rabolam intellige & Hyperbolam, nam de Elliph ſe- 
cus eſt, fimul cum Cono in infinitum continuandz 
ſypponuntur. | 


Quod autem Plarjm Coni- ſeftionem efficiens, /i unam ex paralle- 
liz Coni cireulis ſecet ſecundum relam OO, ipfius diametro B S per» 
pendicnlarem, etiam reliquos illi parallelos quos ſecat circulss ſecabit ſe- 
cundum refas que ipſorum diamenris ipſi B S parallelis int perpendicu- 
Lares : Sic demonftrabitur. Chm circuli ſupponantur parallel, 
erunt & corum fe&iones O O, OO, ( codem plans fatz) pa- 
rallelz, (per 16 e 11.) quz propeerca cum parallelis cicculo- 
rum diametris (BS, BS, ) eofdem angulos faciunt, (per 
10e 11.) ponicur autem, angulos ad diametrorum parallela- 
rum unam refos eſſe; ergo & ad omnes; Quod erat demon- 
Rrandum. | 

Reliqua in Propofrtione vel Definiciones ſunt, vel ex props- 
fitionis curriculo ſatis patent. 

Monendum autem eſt Parabole, Ellip/is, & Hyperbole appella- 
tionibus, apud Geometras, ( qui igitur libertate & nos ali- 
quando ufuri ſfumus,) — ” curvas lineas Mm ſuperficie 

conica 


12 De SeFionibus Conicis. PROP. 7. 
conici faftas, (quas in propoſitione definivimus, ) nonnun- 
quam vero figuras planas ejuimodi curvis terminaras, Iincelligi. 
Siquando antem de ambiguirate ſignificationis metuatur, non 
i.commodum erit linee vel planivocem adjungere; ut linea Pa» 
rabolica,planum Parabolicum, &c, 

Moncndum eſt etiam, fb Ellipſeos nomine (quod tamen alii 
non ſ{olent) me etiam Peripheriam Circuli comprehendere, ( vel 
etiam ipſum Circulum.) Circulus enim ab Ellipſi {figuram in- 
ecllige linea Elliprica comprehenſam } non alicer differt 
q'am ur Quadratum a Parall:Jogrammo. Nam nt Parallelogram- 
mum cujus latera ſunt #qualia anguliqz; rei. vel ( & liber) cujus 
diametri conjugatz ſtunt zquales & ad angulos reftos, ( habent 
enim $& figucz reftilinez ſuas diametros, quanquam non ut 
curvilinez infinitas, ſuiſq; djamerris ordinatim-applicatas; & 
quidem Parallclogrammym diametrorum haber duo paria, 
nempe duas diagonaler, & duas lareribus parallelas ſe mutuo 
biſccanres; tam illz autem quam hz ſunt conjugarz:) eft Bus 
dratum: Sic Ellipft, cu'us diametri coniugatz funt xquales & 
ad angulos re&os, Circalus ft, Er quidem ea omnia que Ellip-. 
ſibus univerſalicer conveniunc, conveniunt etiam circulis, (non 
mints quam quz Parallelogrammis conveniunt , conveniunt 
Quadraris, Jniii quod Ellipfeos appellatio non foleat: illis at- 
tribuj. Sicui noftra hzc phraſiologia non placeat, fruatur ſuo 
ſenſu; modd ſciat, quid apud me EHipſeos nomine lignificerur; 

| quod n<cefſario monendum erat, 
ne difta noftca perperam iutclli- 
gantur, 

Monendum inſuper «ft, Quad ea 
omnia quz jam «xpoſuimus de u- 
no Triangulo- per-ax<m, unde Co- 
num formari ſupponimus, pariter 
intelligenda ſunt de infinicis aliis 
Triangulis Conum per axem divi- 
dentibus. Poteft enim ſuper corum 
gaodvis eju-modi formatio Coni 
ſupponi. Manentibus enim eiſdem 
centris, diſtaaciis, & planis, iidem 
formanrur circuli, quamvis aliz 
atq; aliz ſumantur Diamerri , _ 
cn, 
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PROP. 7. De Se&ionibus Conicis. 19 
eft, quamvis alio atq; alio triangulo Conus per axem divida- 
'tur. Veibi gratia, Triangulo Veo ( per axem etiam tranſe- 
unti) cadem conveniunt quz ipli V BS convenite dixi- 
mus, 

Non tamen hzc ita intelligenda ſunt, acſt quocunq; Trian- 
gulo-per-axem accepto, eadem numerica Coni-(eftio, metho- 
da jam dita,formarertur: S.d ſaltem quocunq; Triangulo-per- 
axem accepto, [uta V Bs, fieri poteft ut il}i accommodentur 
coni-ſc&iones eodem modo quo ipfhi V BS. Quamvis enim ve- 
rum lit, quod Coni-leftivnis OA Q, aliquod puntum ,ute, 
fitin crure V &, attamen planorum OAO, O BO, commu- 
nis ſeftio O O, non erit trianguli V & s bali Þ o perpendicu- 
laris ( quod in Coni-ſe&ionis geneti , in proputiticne tradira 
ſapponirur;) ſupponitur enim perpendicularis effe alii cjuidem 
circuli Diamerro BS, retam Þ o (ecanti; non igirur & ipfi 
8s perpendicularis efſe poteft. 

At interrogabir fortafle quiſpiam, Quid caufz fit, cur illud 
poſtulecur ut rea OO ( circulo & Coni-ſetioni commus- 
nis )lit circuli diametroBS ( in triangulo VBS exiftenti jper- 
pendicularis? Annon enim, fiplanum fſecans ad triangulum- 
per-axcm aliter inclinaretur , fecaret ſuperficiem Eoni 2 Om- 
nino. An vero ea ſeftio non una effet ex cis quas definivimus? 
Eflert oirnina. Car igitur illa ſola inclinatio plani-ſecantis ad 
eriangulum-per-axem admitticur, quzretam O() retz BS, 
perpendicularemefficiat > Reſpondeo; Quod zlia quzvis incli- 
natio non minds quidem ſufficeret ad Coni-ſetion:m aliquam 
efficiendam ; ſed minis apta «fſet ad Demorftrationes inftiru- 
endas; chm hz plerumy; ſupponart rettam O O, eiq; paralle. 
las, a circulorum diametris biſecari, qucd non heret nil! dia- 
metris i)lis efſent perpendiculares. Ideoq; ctm Planum Ceoni- 
ſe&ionem efficiens ad varia triangula-per-axem variam incli- 
nationem habear, illud ex omnibus triangulum ſeligunt Cuni- 
corum ſcriptores ad cujus balin re&z illz O O ſunt perpendi-_ 
culares. Unum enim aliquod rriangulum per-axem ( & qui-, 
dem unicum) illud patitur ( niti forfan coni- 1e&io propotita 
unus fit ex circulis bali parallelis ) quemcdocung; Conus a 
plang ſecerur. 

Duodnam avtem ex onnilws il nd fit, fic inveſtigatur;f} , verbi 
gratia, Conus V BO, plano ſecctur faciente Coni- ſeftionem 

' M 2 OAO. 
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OAO, unam aliquem ex parallelis circulis OBO ſecante 
in OO: Dacaturin OBO circulo,diamerer ipfi O O per- 
pendicularis, quz {it BS, & compleatur Triangulum V BS. . 
Patet enim PlJanum Coni-ſeRionem efficiens, triangulo V BS 
ita infiftere, (putain A D, quz propterea Coni-ſecionis dia= - . 
meter eric,) ut circulum OBO, ſecerſecundum retam O Q 

ipfius Diametro B S (quz & Trianguli V B'S baliseſt) perpen- 

dicularem, quod erat faciendum, Triangulum igirar V BS 

ulad eft,fecundum quod Coniſetionie OA O - natura 8 pro 

prictates ſant perpendendz ( fi antem nonipſa BS, fed alia 

aliqua, puta Zo, fuiſſet ipfi. O O perpendicularis; tum non. 
Friangulum V BS, fed V & o, ſeligendum eflet.) 

Er quamvis aliunde quidem verum fit ( ut ſuo locodicetur ) 
alias Diametros ( alioſq; propterca vertices) coniſeftioni OAQ 
convenire; fola tamen AD ea cſt quz diciſolet Diameter ex ge- 
per etione; intellige, prout jam huic Cono applicatur : Nam re- 
vera eadem Coni-ſcQio poteR vel alii forſan Cono, vel etiam 
kaic in alio fity, ita accommodari, ut alias habeat Diametros- 
©x-generatione. 

- Arq; hze quidem ad pleniorem. propofitionis intelligenti- 
28) monenda duxi, 

: Sed &ulterius monendam.eſt; quod , quwm diximus Punitum 
A in utr6vis Trian;mli crave, puta V B, wbjvis efſignari poſſe; Vel exc i= 
picndun erit punum Verticis V ; vel, pro.Conisſefione exſpeFate, pro- 
dibit aliquid fimplicius; eb nempe quod una faltem quanticatum 
ex quib 1s Coni-ſeftio dependet, evaneſcet in nihilum ſeu none . 
quantum. Nam, verbi gratia, fi punftum A aſſignetar in craris 
VB punto V, & velim Parabolam deſcribere ; refta AP (que - 
dacenda erat.parallela) cum ipſa VS coincidet; adeoq; reqzx 
S D evaneſcent , & propterea evaneſcent ordinatim-applicatz 
D ©; ( nam fi altera multiplicantium fit © ciphra,  erit & 
quantiras produſta o ciphra:) adeoq; Parabolaprodiree nul-. 
lius latitadinis, hoc eſt, linea re&a, terminata quidem ex-parte 
A vel V, infinita vero ex parte P, vel O:: ( coincident enim 
punta P, O, propter nullicatem ordinatim-applicatarum PO, 
vel DO.) Eodem modo, fi defcribenda fit Ellipſis ; Pofito 
pan&o A in V, (ubicung; in crure V S ſupponatur a, ) prop- 
ter coincidentiam puntorum A, V, coincident etiam reaz 
Aa, Va: ideoq; , evanzſcentjbuy re&tis DS, evaneſcent _ 


"I 
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D O; eritq; prapterea Ellipſis nullias latitudinis, hoc ef, lineal 
. re&a, utrinq; quidem terminata; ( ſaltem niſi & puntum a 
incruris V S punto V aſlignetur; quo caſu, propter coinci- 
dentiam punforum A, a, recta illa degenerabit in unicum 
pun&um,) Pari modo, fi deſcribenda effec Hyperbola; potito, - 
ut prius, pun&o A in V, (ubicung; afſignerur H,) reta HA a 
erus utrumq; V B, V S, eodem pun&o V, ſecabit; adeog; trauſ- 
verſa diameter Aa ( propter - coincidentiam punforum 
A,a,V, cvaneſcet; ade6q; Hyperbola in Triangulum degenera- 
bir, .Cut ex Hyperbolz doftrini poſtea tradenda colligi puces 
rig interim idem fatis patet ex diftis Prop. 6.) Saltem nili rea, 
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AH eonfq; recedatacrure VS, nt ipfi VB coincidat'; quo 
.Saſu, (five A aſſignecur in vertice V, five ubivis alias in crure 
"Pad: 


Lo 
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aneſcent retz DB. adco0q; & DO; & pro Triangu- 
hes. Es Hyperbola O V O vc] O AO, prodibit linea re- 
Qa, ex uni quidem parte terminata, ex reliqua vero infinica, 


PROP. VIII. 


De Parabo!a, Seftione Coni fa&4. 
I N Parabola, Quadrata Ordinatim-applicata- 


rum ſunt interceptis-. Diametris proportionalia. 
Qaadrata nempe ordinatim-applicatarum PO, 
DO, 8c. ſunt reftis PB, RE bo. ute ing 
; « , 1a, , aGeoOq3z anterceptis - 
parallelis) proportions > A. hoc eft,diametro- 
rum ſcgmentis inter ipſas 
ordinatim-applicatas& ver- 
ticem interceptis, PA, 
D A, &c.) xqualia quippe 
rectargulis BP S, B DS,&c. 
quz propter aquales P83, 
DS, &c.{ in parallelogram- 
mo APS) ſunt aque 
alta, & propterea baſjbus 
(PB, DB. &c.) proportio- 
nalia. 

Adeoq; ipſz ordinatim- 
: : applicatz ſunt in ſubdupli- 
cata ratione Diametrorum interceptarum ; nempe in 
ſubduplicata ratione ſuorum quadratorum. 

S1 1gitur ordinatim-applicatz quotlibet zqualibug 
ab invicem diſtantiis ſumantur z erunt earum quadra- 
ta in continua progreſſione Arithmetica , (ut patet 
ex dicis ad Prop. 2.) 

Conſtabit igitur ( per Prop. 1.) ſemiparabolz planum 
(adeoqz8& totius Parabolz) ex infinitis lateribus qua- 
dratorum Arithmetice proportionalium. 


PROP. 


PROP. g. De SeFionibss Comicts. 


PROP. IX. 
De Conoide, & Pyramidoide Parabolico. 


Inc ſequitur 3 Si ex omnium in Parabola or. 
dinatim-applicatarb quadratis, ad commu. 
nem axem ordinatim poſitis, formetur Pyra- 

midoides Paravolicum (eo mdo quo Prop. 5,6.formavi- 
mus Pyramidem $& Conum) crit illud infinitorum pla» 
norum Arihmetice proportionalium aggregatum, (1i- 
cut Triangulum rectarum, ) ab o incipiendo & con- 
tinue progrediendo ad balin uſque. 
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Colatoris 4 
Inchria error 
edmiſſus eſt; 
nam pyrami- 
doigdes baſis 
ſjupponitur 
ſexanyula 

( novi ſep= 
tangula) & 
rica OPO 
bafis eſſet 
Parabote 


Adeoqz fi Baſis figurz fic conftrutte in ſemiſſem Al- payguare.! ! 


titudinis ducatur.prodibit totius figure ſoliditas : (co. 


dem argumento quo uf ſumus de triangulo Prop. 3 ) 
Cumaz idem 'eodem argumento,) valeat de circu- 


lis, aliiſve figuris planis fimilibus quibuſcunque, (ſunt 


enim ad invicem, ut diametrorum, vel rectarum qua- 
rumlibet fimiliter duQarum, quadrarta 3 ) erit univer- 
ſalircr Conoides vel Pyramidoides Parabolicym,quacungz 
baſe, \ fiveetiam ere&um ſit, ſive ſcalenum, five ettam 


quocunqz modo luxatum,per ea qug diCta ſunt Pr-4.) 
equali 
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44 De Seionibes Conicic., PROP. 9: 
equale baſh in ſemiſſem altitudinis due; hoc eſt, Se- 
miſfis Priſmatis (ut parallelogrammi Triangulum, ) 
ſuper eadem baſ# eque-alti. 
Eſt enim (ex dictis) Ppramidoides Parabolicun (fab 
quo &Conoides comprehendo)Aggregatum planorum 
 fimillum numero infinitorum Arithmetice proportio- 
naſium (ab o continue progrediendo, ) circa eundem 
axem rethilineum ordinatim-poſitorum 3 quorum 
quidem ſingulorum craflities ſupponitur zqualis & al- 
titudinis totius figure ſolide. | 


i 


Que ſupra Prop. 5, 6. De Pyramide & Cono, eonimq; al- 
titadinibus, axibus, planiſq; ordinatim-applicatis ; item de 
Pyramidibus Coniſq; refis, (calenis, luxatis, &c, difta ſunt; 
_ fere Pyramidoidibus & Conoidibus accommodanda 
unt. ; 

Ego vero hanc Conoidis, (adeoq; & Pyramidoidis ) Para- 
bolici formationem potius adhibeo, quam quz a veteribus a- 
liifq; adhiberiſolica eſt, ( nempe, ciccumdufi Semi-parabola 
recti, manente Axe;) quoniam ea formatio non omnibus Co- 
noidibus (fed ſfolummodo re&is) nec Pyramidoidibus omnt- 
no conyenit. Atq; hoceidem ratione facio, qua Apollenins 
Euclideam Coni formationem, ( circumdulto nempe Trian- 
gulo reCtangulo, manente laterum circa angulum re&um alter- 
utro, ) in aliam commutavie (circumduta nempe per circul 
peripheriam linei re&i, manente ipſius uno aliquo punto ex- 
era circuli ptanum exliſtente:)) quia ſcilicet Euclidea ifta ſolis 
Conis reQis conveniebat, hzc autem quibusvis live reCtis ſive 
ſcalenis. Non igitur mirari debet quiſpiam, f prout ille Eu- 
clideam Conj,lic ego Archimedeam Conoideos,formationem 
ſpecialem, in aliam magis univerſalem, commutavers: .quz e- 
tiam & Pyramidoidibus aliis ( de quibus nulla haftenas, quan- 
tum ſcio, conſfideratio habira fuit) pariter conveniar, 

Quz autem, de Conoidibus & Pyramidoidibus Parabolicis 
formandis, jam diximus; eadem de Ellipticis & Hyperbolicis 
deinceps intelligenda erunt. 


PROP, 
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De Sefionibus Conicis. 
PROP. X, 
De Conoideos & Pyramideideos Parabolici ſefione. 


g& I Pyramidoides ( vel Conoides ) Parabolicum 
plano per axem ſecetur 5 cum manifeſtum fit 
" 1pſius infinita plana fimilia fimiliter ſecari, & 
quidem per centra 3 erunt ea fimiliter biſeQaz atque 
communes coxum cum plano ſecante ſe&tiones erunt 
propterea in figurarum ſuarum, (quz quidem Arith- 
metice proporuonales ſunt.) adeog; & diſtantiarum a 


A. 


yertice, ſubduplicata ratione, 8&, propterea , ut or- 
dinatim-applicatz in Parabol$. Communis igitur fedio 
(Pyramidoidis Parabolici, planique per axem ſetantis,) 
v4 Parabola. | 


De aliis verd Conoideos Parabolici ſeftionibus (non per 
axem,} non libet hic fp-ciatim difſerere : Sunt autem ille omnes 
(rel circuli, vel ) Ellipſes. | 

Nota tamen, ut ejuſdem Parabolz infinitz ſunt Diametri, 
( ur ſao loco dicetur;) ita & Conoideos Parabolici infinites efſe (li- 
ve Diametros dicas, five ) Axes; qui quidem omnes ( ut Parabola« 
rum Diamerri) ſunt invicem parallel: Qui omnes ſuatlana habent 
Ordinatin- appliceta. 

N Vertm 


26 De SeZionibur Conicis, PROP. 11. 
Veriim hzc monuiſſe ſufficiat, ctim nonſit hajue loci ea fali< 
us proſcqui. 


PROP. XI. 


De Cuaneo Parabolice. 


rabolico.” Quoniam (in Cono) ReQangula 
B DS zqualia ſunt Quadratis DO3 fi omnes 
. retx BD ducantur in omnes DS, (hoc eſt, fi ſuper 
Triangulo A P B, erigatur Priſma cujus altitudo fit 


0 Ed & libet hoc ſubjungere de Pyramidoide Pa- 


AS, vel DS,) fient infinita Parallelogramma BD $ 
xqualia totidem Quadratis D O:Hoc eſt, Pyramidoi- 
des Parabolicum ( cajus baſis fit Quadratum PO ) 

#quatur Cuneo ſeu Priſmati AP BS, ( quem Cunennm 
Parabolicunt libet appellare. ) Omnia enim BDS 
rectangula in Cuneo ( ipſi BPS parallela ) ſunt ip- 
ſa retangula B DS in Cono defignata. Ideoq)z & to- 
tum tot! zquatur, & quidem ſegmenta 1lJjus analogis 
{cgmentis hujus. | 
Iatelligendum - 


T PRODP.12, 


De Sef;onibus Contcis 27 
Intelligendam autem eft, Altitudinem Cunci ( perpendicu- 


Jari abacie AS ad oppofitam balin BPS demiſſa zſtiman- 
dam) candem cile debere atq; Altitudinem Conoideos. 


PROP. XII. 


De Parabole Latere-Refio. 


Anifeſtum eſt, ( per ea quz diCta ſunt,) datis 
retis DB, DS, hoc eſt, DB, AS; dari eti- 


am DO ( ordinatim- applicaram ad dia- 
metri punttum D) ut quz eſt inter illas media pro- 
portionalis : At non contra; Nam & manifeſtum eſt, 
menſuras illas prorſus extraneas efle ( extra Parabo- 
Iz planum conſtitutas) & omnino accidentarias, (non 
mintis quam, in Multiplicatiene , numeri FaQtores ad 
numerum Factum, qui ab alits etiam Faoribus, infi- 
nitis modis variatis, produci poſlit: ) Poſſunt enim 
binz re&z DB, BS, infinitis modis variari, tiſdem in- 
terim manentibus tam Diametro Parabolz quam ad 
illam ordinatim-applicatis; ( fi nempe qui ratione au- 
getur vel diminuitur PS vel AS, latus Parallelo- 
grammi A PS, eademe contra minuatur vel augea- 
tur PB latustrianguli APB ) Quodquidem eouſq3 
verum eſt, ut quzlibet parabola cuilibet Coho ac- 
commodar! poſlit : { quod mox , ex abundanti, de- 
monſtrabimus. } | 
Ne igitur nulla fit determinata menſura , linets ad 
ipſam Parabolam peculiariter pertinentibus expri-. 
menda, qui ordinatim applicatarum magnitudo ex- 
plicetur : Loco r:Gtarum DB, DS, hoceſt DB, 
AS, ( quarum hzc invariata manet, illa perpetuo 
variatur,prout propius aut remotius abeſt a Parabolz 
vertice ) duas alias jam olim ſubſtituerunt Coni-ſcQi- 
onum contemplatores  Quarum altera eft Diametr 
| N 2 intercepta 


23 De SeJionibys Conicis. PROP. 12. 
intercepta, A D, quz intra Parabolam reperitur, eſtq; 
ſemper retz DB (cujus vices ſupplet _) proportio- 
nalis, (utraqz nempe eidem ratione ſimul & creſcunt 
& decreſcunt pro vario fitu pun@7-applicatioms D. ) 
Reliqua vero, quod Lat#- reFumvocatur, ( vel refta 
diameter, vel retta _ SY _ cnmnge | 
vy cl etiam. apud Midorgium, Parameter,) non 
PR, VS any oP Wn in Coni-ſeCtione, 
| vel 11ipſo Cono , realiter ex- 
* ſiſtit 3 ſed ſol4 imaginatione 
ſuppl. tar , ut vices ſubeat re- 
RY tz DS, vel AS: Ideogz 
EY © quantuplo major eſt vel m1«» 
20 D nor AD quam DB, tantu- 
208-4 Aly 4 plo& contra minns vel ma- 
oh. \. Jus ſupponitur Larus rectum, 
_ > ali.” (puta LA, ) quamDS vel 
, © an * AS: Adeoq; tribus DB, 
DS, DA,vel DB, AS, DA, 
erit quarta reciproce-propor- 
| tionalis L A3 ut zqualia fint 
retangula DA * A L, ipſis DB » DS, vel DB» AS, 
hc eſt, quadratis D O. Vel, ( ſubſtituris idoneis ſym= 
bolis, puta b=DB, AS, d=AD, ISLA, & 
p=DO, )erit ubiq3 Quadratum ordinatim- applicatx 
in Paraboli p?=(bs=) dl. 


ar om 
0 as 


Eſtq; hoc quidem effentiale Parabolz ſymptoma, unde reli- 
qu2 omnia depend:nt, & calculo dedaci poſſunt. Ur autem 
{:tione Coni hat, omnino accidentarium eſt. Ideoq; , genui- 
no ſymptomace fic reperto, Conum dimitrere lice; ideoq; ul- 

- teriorem in ipus affeXioncs diſquilitionem differemus donec 
alabſolatam Parabolz traftationem ( line reſpetu ad Conum 
habico) perveniamus, {quam Prop. 21. & ſequentibus aggredie- 
mar: laterim {imilia Fllipſcos & Hyperbolz genuina ſymp- 

comata 
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tomaca inquiremus, ut omnium tandem abſolatam naturam 
ſcorfim perpendamus. | 

Monendum tamen eft de Latere Reo; non idem Latus Re- 
fum omnibus ejuſdem Parabolz IMametris convenire; ( Quod 
ctiam de Ellipſeos & Hyperbolz Latece:Refo poſtea intelli- 
gendum erit: Sed (ur habet queliber Parabola infinitas Dia» 
mctcos, ut poſt dicetur, ita )quzlibert Diameter ſuas habet ordi- 
natim-applicatas, ſuiimq; Latus Reti:Quz quidem linea ima- 

inaria, cerc# tamen longitadinis, ( quamvis vel ubivis alias 
R cibl poſſic, vel etiam noun (cribi, ſed ſola imaginatione ſupple» 
ri) _ ſolct a Diamecri Vertice ordinatim-applicatis pa- 
rallela. 

Quz autem de Parabolz Latere-reto difta ſunt, ea fere La- 
teribus-reAis Ellipleos & Hyperbolz deinceps accommodanda 
erunt. | 

Quod autem ſupra pollicici ſumus, ex abundanti , d:mon- 
ftcare ; nempe, Duamiiber Parabolam cuilibet Cone aptari poſſe; lic 0s 
Kendicur. | 

Sir propoſita Parabola ( cujuſcurtq; Coni) « o, cujus axis 
« 7, ejaſq; punto cuilibec r ordinatim-applicata r «. ( quod 
autem quzlibet Parabola Axem habcat, & quomodo in data 
Parabola reperiatur, poſt oftenderar; interim illud licebic, ſine 
violata methedo, quali conceſſum afſumere, cim rota hec De- 
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monficatio fit ex abundanti:) Dico Parabolam illam cuilibee 
Cono, puta V BS, aptari _ 
3 


Secerur 
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Secettiy enim per axem Conus propofitus plano ad baſin re- 
&o; iitq; Triangulum illa ſe&ione fattum V BDS. In hu'us 
alteratro crure,puta V S, ſumatur avertice V @ zqualis ip « 7 
diamerro Parabolz propoſitz; & intelligatur reCta duci  & pa- 
rallela baſt BY. Tum re&is 8, ro, quzratur tertia propor- 
tionaljs, cui zqualis ſumatur C in baſe Trianguli) retta 3 D; 
&, per punum D, dacatur re&a D A, lateri VS parallcla, 
reliquoq; crari V B accurrensin A. Dico retam A D diame- 
trum efle Parabolz in Cono cui Parabola propotita congraet, 
quod fic oftendo. 

Saper Triangulo> VBD9, re&iq; inillo AD, (quzeft, ex 
conftrufione, cruri V $ parallela,)) ad angulos re&os eriga- 
tur Planum, DAO. Chm autern tam planum fic ereftum, 
quam Baſis Coni BOSD ſex conſtruftione, ) ſint, trianguls 
VBS rea; erit eorum communis ſe&tio DO, eidem Triangu= 
lo rea five perpendicula'1s ( per 19 e11,) adeoq; tam retz 
AD quam (diametro baiis Coni) BS perpendicularis ( per 
3 d 11;) ideoq; (per 7 hajus) AO, ſeftio in ſuperficie Coni Plas 
no ſic erefto fat, erit Parabola, cjuſq; Axis A D. -. 

Tum in Axi AD ſamatur rea A P,re&z V a, (hoc eſt a7,) 
Xqualis: duftaq: SPB,re&z SDB parallela; erit (proper ſimilia 
eriangala) PB zqualis re&z = 6: {cd & SP (propter paralle'as) 
zqualis retz SD: Ideog; ordinatim-applicata PO ( media 
proportionalis inter S P, P B, hoc «ft, inter S D, «8 ) zqualis eft 
retz 7 (quz iplis SD, #8, media proportioaalis ct , ex con- 
ftrucione. ) 

Chm igicur tam AP, «7, quam PO, ze, fint zquales reftz; 
atq; angulus comprehenſus APO, angulo comprehenfo «rs, 
zqualit (quoniam uterq: re&tus;) punta «,7,.v. punttis A,P,Q, 
applicata:congruent; (re&zq; A Þ, PO, reitis &'n, ro, Arq; 
idem eodems modo probari poteft de reliquis pupRis. Tota 
Iigicur« < toti parabole A O congruit. quod fieri poſſe pro- 
bandum erat. Adeoq; Datam Parabolam dato Cono aptavi- 
mus : Quod erat faciendum. 

Idem Analytice fic peterit invefligart. Propoſitam fit datam Pa 
rabolam'ee ( cujus Axis « 7, ordinatim-applicata re, ) dato 
Cono VBOS adaptare. Er ſupponamus przftictum elſe quod 
imperatur, ſitq; ea parabola. Cono aptara AO , cujus Axis 
AP—az, ciq; ordinatim-applicata PO=zs, Adcoq; reta PO 

Perpendicularis 
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perpendicularis tam reftz BPS bafi Trianguli- per-Axem, aut 
ci parallel, ( propter Coni-ſetionem,) quim re&z AP 
(propter Axem;) ideoq; reta PO plano APB ( quod triau- 
gali planum eft ) refta,'( per 4e 11.) & propterea tam pla- 
num circuli BOP, quam Parabolz AOP, (quorum commu- 
nis ſeftio eft PO) eidemTrianguli plano re&um erit, ( per 13 
e 11,) Arq; hinc quidem conftat, Triangulum-per-axem-Coni 
in quo quzrenduseft Axis Parabolz,illud efſe,quod Coni bafi 


$=- < 


T 


retum eft; Arq; inſuper, Planum-ſecans quod Parabolam effi- 
cit (adcoq; & Parabolz planum) iſti Triangulo re&um fore. - 
.Quz cft prima pars inquilitionis. | 
Deinde (reperto jam quodnam fit Triangulum per Axem 
Goni in quo quzrendus eſt Axis quzlitz Parabolz; & quam in« - 
clinationem habicurum eſt planum ſecans ad illud Triangu- 
Jum : ut ſitus Axis Parabolz inillo Triangulo reperiatur,fic 
progrediendum;) fuppolito, ut prids, rem tatam eſſe quz im- 
ratur; & Parabolz Axem AP in Triangulo-per-Axem VBS 
Jacere: Erit AP (propter parabolam) alterarri Crurum,pus 
taVsS, parallcla. Ideeq; ( {i per pun&a A, P, duci inrelli. - 
oantur in triangulo per Axem retz AS, BPS, baſj parallelz) 
proportionales erunt (propter fimilia triangula) VB BS :: VA. 


B3naVA BS«AP 
ASSPS=—y16-- Item VS.SB::AP- PB =""YS 


Itern ( propter Coni-ſeatienem) SP,PO,PBS , hoc - 
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«V 
SL PO. et: continue proportionales-. Ergo POque 


VA«AP BSq VB, VS.moq 
VB.VS xBSq. hoc eſt. ToJ=yB.Q.VS *8VAuar. & "Boquzz 


—VA. Ideoq; propertionales BSq. VB«VS: : 7 VA. - Ha« 


betar ergo refta VA, adeoq; Parabolz vertex A, in crure V B, 
_ duQa AP ccuri VS parallela, eſt diameter ParaboJz quzs 
UX, 

Hoc eſt. $i Conus Propofitus (ecetnr plano pier Axem, quod Baſi Ce- 
nirefum ſit, triangulumfacieme V BS: & fiat, ut B*q quadratam beſis . 
trianguli, adV BeV'S regangulum ſub-cruribus; ſec Rs ( quadratum 
ordinacim-applicatz in Paraboli propoſirta,per Axem divifum, 
hoceſt) L-tus reflum Parabole propeſire Axi conveniens; ad V A di- 
ftautiam verticis Paraboie a vertice Triangu'iy in urovis ipſius crure 
meniuravidam; Et deniq, a vertice A rea ducatur AP oppoſite crur: pa» 
rall-laz e1g, Planum erigatur plano triangul: VBS reAum : Planuw hoc 
in \uperficie Con faciet Paraholam,cur Parabola Prop ita comgruet. 

Demonftratio, per repetica Analyſcos veſtigia facile infti- 
tuerur. 

Pari fere methodo demonſtrari poterit , Datem Ellipſin vel 
Hyperbo!am ( de quibus poſtea dicendum erit ) non quidem Cone 
cuilibet, (ed [altem Conis quotlib*t ſpecie differentibus, apter: poſſe. Cu=- 
Jus Propotitionis & Demonſtrationem & Determinationem lu- 
bens prztereo, partim ne tzdio lim, nee velim eyronibus inge- 
nium ſuum cxercendi cauſam preripere, partim etiam quuniam 
illad inftituto noftro non et neceſſarium. 


PROP. XIIL 
De Elipft , ſeflione Coni fag. 


N elipfi, Quadrata ordinatim-applicatarum #- 
qualia ſunt differentiis binorum reCtangulorum 5 


quorum quidem illa (majora ) ſunt interceptis- 
Diametris 


Diametris proportionaliaz hac vero (minora) in ca- 
rundem ratione duplicata. 


Sunt enim Quadrata DO zqualia Reftangulis BD+DS, 
(per prop.7.) Duda vero rea SFF, ipfi AE paiaVela, & con- 
tinuatis reQtis EDS ad F;crunt ubiq: reQz DS—DF-— FS. Et 
ReRangula FD.DS— PED.DF — ED» S. Sunt autcm ( pre pter 
xquales reftas DF }ReQargula BDO»CF, reQis ED preoportio» 


nalia, ide0q; & reis DA diametrris interceptis (p1opter 1mjlia | 


triangula ADB. ) R:i@angula vero ED»FS ( quoniam tam 
BD quam FS reQz ſan re&is DA preportiuneles) ſunt in du- 
plicata ratiune djametrorum interceprarum DA. Cum jigi- 
gitur fit ubiq; DOq= (ED-DS=) ED«DF —ED«F'S; con- 
ftat propolitum, | | 


PAOP.- XIV. 
De Elliptico Pzramideide, & Concide, (11 Sjharcide) & Cones. 
g I (ut Prop. 5,6.formavir.us Pyramidem vel Co- 


num, & Prop.9g. PyramidGides Parzbolicum,,) cx 

or nibus quadratis D O ordinatim-aplicata1um 

in ellipſi,formetur Pzramidoides ellipticum bicuipe(] cc 
eſt, Pyramicoides geminum ſuper ccmn uri Laſe, 
| O VETLICES 
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74 De Sefionibus Conicis. PROP. 14. 
vertices habens oppoſitos,) xquabitur illud cuneo cui- 
dam bicuneato (nempe binas oppoſitas acies habeati, 
ſed fitu ſubcontrario 8& quaſi decufſato) hoc eft, corpo- . 
ri ſolido ſuper baſi triangulari aBA erefto, altitudinem 


habenti ſuper pun&o Azqualem reftz AS, ſed zqua- 
biliter decreſcentem donec ſuper rea aB tandem 
evaneſcat & nulla fit. Et quidem ſegmenta illius, Ana- 
logis ſegmentis hujus. Adeoqz & notz menſurz.. 


Manifcftum enim eſt, quod, fi Cuneus ille bicuneatus (quenr 
Cunzum E!lipricum libet appellare ) plano ad planum crianguli 
aBA reQo (ticut & AS lupponitur ad idem planum refaeſle 
ſ:n perpendicularis} ubivis ſecetur lecundum retam DB quz 
fit aB ret parallcla, ſeRio illa praftabit rectangulum BDS, 
cyive dan latera erunt ref aB parallela, reliquaq; duo retz 
AS, tornmg; reftangulum EDS in Cuneo, Analogo retangu- 
I» BDS in Cono delignato, #quale erit : Adeoq; re&angula 
v17nia BDS in cuneo, 2qualia erunc re&angulis omnibus BDS 
in C:nn defignatis, hoe ct, omaibus quadratis DO; hoc eft, 
torus Cuneus toti Pyramiduidi bicuſpidi zqualis crit , & qui- 
dem feamenta hujus analogis ſegmentis illius. Quod erat 0- 
it:ndeudum, le ramen ut ecadem retineatur altictudo Pyrami- 


doidis 
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doidis, & Cunei, ut Quadrata unius & ReCtangula alterius #- 
qu crafla intelligantur. 

Cuneus autem ille bicuneatus,”quem Ellipticum diximus ) 
eſt Pyramis ſuper bait aBA, altitudinem habens AS, adeog,; no» 
tx menſurz. 

Quod autem de Pyramidoide Elliptico ex omnibus Quadra- 
tis D O, dictum eſt; perinde valeret,ii pro quadcatis DO, ſub- 
ftituerentur quadrata OO ( ordinatim inſcriptarum; ) nil 
quod Pyramidoides hoc effer illius quadruplum. 

Gognira vero menura Pyramigoidis Elliptici ſuper baſi qua- 
draca, ade0q; % 1a19ne quam haber ad Paralielepipedum fiper 
eadem baii xque-altum : cognoſcetur etiam ratio Conoideos 
Ellipcici ( vel, ut dici foler, Sphzroidecs ) ad Cylinurum ſus 
per cadem ba} zque-altum; vel etiam Pyramidoideos ſuper 
qiacung; bait plana ( puta triangulari, quinquangulari, &c. 
vel etiam curvilinea, aut miſta,) ad Prifma ſuper eadem batt z- 
que-alcam: ( li nempe pro omnibus quadratis ſubfticuantur to- 
tidem circuli, triangula, alizve fimiles figurz.) Per Baſin autem 
hic intelligo medium il}ud planum quod duobus illis tive Py- 
raniidvidibus five Conoidibus ec balis communis. 

ER autem Ellipticus ille Cquem dicimns) cuncus, cunei Pa- 

rabolici ſegmentum. Si cnim cu- 

neus Parabolicus AP, ſecetur Pla- 
noaSB ; erit aSBA cuneus Ellipti- 
cus five Pyramis faper triangulari 
baſi aBA; reliquum vero ſegmen- 
eum aB3PP c| Pyran i» ſuper baſi 
quadrilatera aBPP; atriusq; ve:© 
pyrawidis cuſpis con:munis S. Si 
- Igicar ex Priſmace { cuneo nen® 
pe Parabclico) AP, auferatu. Py- 
ramis aBSPP, reftabit Cuncus El- 
lipticus (vel Pyramis) aSBA; cui zquale eft Pyramidvides El- 
lipticum. 

Sed & idem immediate colligj poteſt ex propoſitionis przce- 
dentis calculo. Chm enim omnia re&angula BD=DS, hr c .eſt, 
omnia quadrata DO, xquantur omnibus reRangulis ED=DF, 
demptis omnibus BD=FS, patet propofitum. Omnia enim 
regangula BLeDF confticuune —— Parabolicum, ( per 

2 props 


236 De SeFionibus Conicis. PROP. ns, 


prop:11.) Omnia vero BD*FS, Pyramidem ; ( per prop, 6.) 
Eorum igicur differentia 2quacur vel Caneo Elliptico, vel ei” 
am Elliptico Pycamidoidi. 


PROP.EV. 
De Convideos & Pzramidoideos Elliptici Seftione. 
0g I Pyramidoides vel Conoides Ellipticum plano 


ner Axem (vel, 5 mavis, Diametrum) ſeceiur; 
teCtio erit (vel circulus, vel ſaltem) Ellipſis. 


Probatio ejuſinodi inftituenda eft, qualis prop. 6, & 10. ubi 
Setio Pyramidis per axem oftendicur elſe Triangulum ; & Py- 
ranidoidis Parabol:ci, Parabolam, 

Alias vero ſef&iones non per Axcm, non libet hic ſpeciatim 
attingere. Moneo tamen Ceneideos Elliptici ( hoc eft, Sphzroi- 
d.os) Axes ( ni Diamecros malis appellare ) infinitos efſe in 
communi centre ( ut Ejliptiium Diamnetri) coeuntes ; qui omnes jus 
plana babent ordinatim-applicata. Nota etiam Coneideos Elliptici 
( v<l Sphzroideos) SefFrones omnes plano fattas ( iive per axem, 
adcoq- & centram, tranſcyunte, five non,)) efſe ( vel circulos, vel 
falrem) Ellip ſes. 

= zutem diutius inſiſtere noneſt hujus loci. Suffcit mo- 
nuille, 


PROP. XVI. " 
©. De Ellipfis Latere- Refloe 


Si? manifeſtum fit ex didtis, Quadrata PO, 
(Recangulis B:*=1DS xqualia, )ex cognitis reQis 
BD, DS, cognoſci poſle 5 non autem, e contra, 
ex cognitis DO, cognoſci reFas BD, D33 ( poſlunt 
enim rectangula BD+-D3 infinitis modis variari, dume 
modoeade maneat ordinatim-applicatarum quanti- 
tas,adeoqz cadem Eliipſisin conis diflimillimis reperi- 

| ri: 
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i: ut vatere poterit ex eis quz ſupra de parabola difta 
ſunt ad Prop. 12.)Placuit igitur Conicorum ſcriptori- 


bus (ut in Parabolasſic)in Ellipfi aliis menſuris ordina- 
tim-applicatarum quantitatem determinare, quz e- 
andem Ellipfin ubiq3 comirentur. 

Nempe pro fingulis reQtis BD, ſubſticuunt ſngul:s 
AD, diametrrosinterceptas3 que quidem illis ..nt 
proportionales. | 

Pro reQa vero AS, ſubiſtituunt aliam,puta LA, ina- 
—_— » ( quod Lats Re@um appellant) que tri- 

us Ax, BD, DA, fit quarta reciproce proportiona'is 5 
ut fit ubique B)-AS=DA*LA. Adeoq; Latus-re- . 
at LA=B.AS, & ASSELA, | 

Tum continnata Diainetro AD donrec oppoſito 
Trianguli-per-axem cruri occurrat in a, ut habeatur 
Diametcr-tranſverſa Aaz) erit (propter {imilia trimn- 


gula,) Aa.AS-:Da. DS==*AS. Ideoque BD - DS 
(=DOq) _— AS*BD —?"*LA»DA, ( quia nempe 


BD*AS—=DA>LA, ut dictum eff. ) 
O 3 Hoc. 


———Yy 
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Hoc eſt ( ſubſtitutis idoneis ſymbolis , nempe #t — 
Aa, 4=DA, t- 4=Da , /=LA, & e=DO)Quadratum 


ordinatim-applicatz in Ellipſi ea PI —=<=© == al 
— Zdl==Id —d. (omnes enim hz notationes tan- 
tundem valent.) Et quidem ( repetita figura prop. 
13. ) tam ſeparatim /[A=FD*BD, 8&3 d =FSs«DB, 
qui conjuntim —/44*=FD*DB— FS « DB — $D » 
DB—DOq. 


Demoenftratione non opus eft alia quam quz propoſitionis 
curriculo paſfim incerſecitur. 

Eſtq; hoc quidem efſentiale Ellipſcos Symptoma; unde reli- 
qua dependent & calculodeduci pofſunt. Ur jam non opus fie 
re}iquarum affetionum in ipſo Cono inveſtigatio ; led melius 
& clarius deinceps in abſoluta Ellipfis cont1deratione (fine ul- 
lo ad Conum refpetin habico ) inftituetur: quam prop. 26, 
ageredicmur. 


PROP. XVII 
De Hyperbola, Settione Coni falta. 


N Hyperbola ; Quadrata Ordinatim-applicata- 

ram, zqualia ſunt aggregatis binorum rectangu- 

lorum 3 quorum quidem altera ſunt interceptis- 
- Diametris proportionalia , altera vero in earundem 
rationeduplicati. : 


Sunt enim Quadrata DO, zqualia Ref&angulis BD=DS 
(per Prop. 7. ) Dufta vero refta SF F ipſi AH paralle- 
la. ( quz Trapezium SSHA in Parallelogrammum 
SFHA & Triangulum SFS, dirimat ) erunt ubiq; re*z 
DS—DF+FS, & Refangula BI)>-DS—BD«sDFtE D=FS. 
Sunr aurem (propter zquales DF ) ReRangula BD=DF, re- 
Qtis BD proportionalia, ideoq;& retis DA Diamecris-intercep® 

tis 


PROP.17. DeSefjonibur Conicis, 59 
tis. Re&angula vero BD«*FS (quoniam tam BD quam FS 
retz ſunt refis DA proportionales) in duplicata ratione 


reAarum DA diametrorum- interceptaram, Chm igitvurſit u- 
_ DOq=z (BD:DS= ) BD+DEFtBD+FS ; conftat propo- 
tum, \ 


PROP. XVIII. 
De Hyperbolico Pyramidoide, Conoide, & Cunto. = 
X | I (ut Prop. 9. & 14. formavimus Pyramidoi- 


des Parabolicum & Ellipticum ) ex omnibus 

- Quadratis DO ordinatim:- applicatarum in Hy- 

_ perbola, formetur Pyramidoides Hyperbolicum; xqua- 
bitur UUlud Cuneo cuidam, quem Cumeur Hyperboli- 
can libet appellare; nempe ſolido ſuper baſi triangu- 
lari AHB ered, altitudinem habenti ſuper punto 
A x#qualem redqz AS, ſcd continue creſcentem == 
uabiliter donec ſuper rei HB zqualis evadat re- 
* H S, Et quidem ſegmenta illius Pyramidoidis,ſeg- 

| | ment1s 


- "ty 


-__ mentis cujus 
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PROP. 18. * 


Cunei analogis erunt xqualia, Adeoq3 


Joidis % Gunei Alcitudo; ut Quadrata unius & Reftangu- 
a 


tam Pyramido- 
ides toth quam 
illius ſegmenta 
rotz erunt meE- 
ſurz- 


Si enim Cunens 
ille Hyperbolicus 
plano ubivis ſece- 
wur, quod plano 
Trianguli A HB 
retum ſit, C ficut 
& AS ſopponitur 
eidem triang ulo 
reftan elſe, ) & 
plano HBS paral- 
Ielum: ReAanga- 
Ia fingula hajuſ- 
modj ſe&ione fa- 
ta, puta BDS, -#+ 
qualia erunt {ingu. 
lis BDS in cono 
delignatis, hoceſt, 
ſingulis quadratis 
DO: adcoq; ag- 
gregatum eorum 
aggregato horum; 
hoe eſt, totum Py- 
ramidoides toti 
Cuneo ; atq; ( ei- 
dem ratione) ſeg- - 
menta illius ana- 
logis ſegmentis hu- 
Jus. Modo interim 
curetur ut cadem 
retineatur Pyrami- 
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Ia alterius zqualem ſaupponantur craflitiem habere, 
Cuneaus autem ille Hyper- 
| bolicus, eft fruſtum Priſmatis | 
( plano abſciſſum ) ſuper bai © 
AHB ered&i; alcitudinem habens Fil 


ſuper punto A zqualem ref&z 
AS, ſuper punQis autem H,B, - 
qualem re&tz HS. Adeoq; notz 
menſurz. 
Eſt autem hic Cuneus, Aggrega« Ry /\ 
tum Cunei Parabolici HBASPE LY ER.” 
&. Pyrawidis SPFS: quod pate- 7 ES, 
bit tt fecari intelligatur plano 
SFP parallelo triangulo AHB. 

_ Quod ipſum etiam concludi poteſt ex calcnlo, Cum «enim 
fingula Quadrara DO, vel re&angy]a BDS in Cono,=quentur 
ſingulis aggregatis BD=DFTBD« 
FS; manifeftum eft omnja BD=DF 
(per Prop. 11.) zquari Cuneo Pa- 
rabolico, atq; omnia BD#FS (per 
Prop.6.) Pyramidi. 
| Cuneus autem ille, five conſide- 
| retur ut fruſtum Priſmatis , five ut 
aggregatum Pyramidis & Priſma- 
tis (Cuneive Parabolici,)erit notz 
. _ menlurz; Adeoq; & Pyramidoides 
| Hyperbolicum ( huic zquale) erit 
note menſurz. 

aod aurem de Pyramidoide ex 
quadracis DO dium eſt, pariter 
etiam conveniret Pyramidojdi ex 
Quadratis OO ( ordinatim-in- 
1{criptarum) nifi quod hoc effet il- 
lius quadruplum. 7 | 
Item (quoniam ſimiles figurz plane ſunt ad invicem ficue 
homologorum laterum, vel etiam retarum quarumtiibet 11111- 
liter inſcriptarum, quadrata;) Cum cognutcatur nm eniura Py- 
ramidoidis Hyperbolici ſuper baſi quadrata, adeo0q; & rativ jÞ- 
_  ſius ad Parallcpipedum "_ eadem vel z#quali bail aque-al- 
. tun, 


PR OTE TPL | {04 / Tawny 
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tum; cognoſcetur etiam ratio cujuſlibet alius Pyramidoideos 
vel Conoideos Hyperbolici ſuper quacunq: bai plana ad Priſ- 
ma vel Cylindram ſuper eadem vel zquali bafi zque-alcam. Si 
nempe pro {ingalis q'1 adratis ſubſtitaantur vel Circuli vel Tri- 


angula, vel quevis aliz figurz planz limiles, 


PROP. XIX, 


= 


De Concideos & Pyramidoideos Hyperbolici Sefione. 


Gl Pyramidoides ve] Conoides Hyperbolicum plano 
per Axzem (vel, fi mavis, Diametrum ) ſeceturz 
Seftio erit Hyperbola. 


Probarur eodem argumento quo ufi ſumus de Pyramide 8 
Cono prop 6. atq; de Pyramidoidibus & Conoidibus Parabo- 
lico & Elliptico, prop.10 & 15, . 

Habet autem Convides Hyperbolicum Axes ( rift Diametros ma- 
lis appellare) infinitos , communi centro (led extra Conoides) 
cceuntes; Dui & ſua babrnt plana ordinatimr app licata. 

Si veroecetur Convides Hyperbolicum plano per Axem ( vel Diame- 
tra n potius) non tranſeunte; poieſtea Secio vel ejfſe Hyperbola, vel 
Parabola, v?l Ellipfss C circuliiſve, ) | 

Er quidem de ( Pyramidoidibus & preſertim) Gonoidibns, 
Parabolicis Eilipticis & Hyperbolicis; eonimq; Axibus five Dia» 
m tris, intercepcis & tranſverlis; Planiſq; ordinatim applicaris, 
ſecantibuz, & tangentibus; Centris , item & Lateribus-Reftis, 
aiiiſq: ejuſmodi: facile efſer novam quidem nec injucundam 
di{quiiitiontm inftituere; ( ad quod etiam fatis proclivis ſam, 
. clim cotam fere iſtius negotii difhcaltatem jam ſuperaverim, 
nec qu'cquam fert ſyperſit aliud quam ut quz mente concepi 
verbis exprimam:) Vertim illud non eſt hyjus loci; neq; jam li- 
cet nimium divagari. Et forſan aliicuidam non ingratum e- 
rir, cx ea methodo quam nos in Coni-ſeftionum traftatione 
calcamus, anſam arripere tale quid in Conoidibus exercendi. 
N: þ s interim & monuiſle & innuiile hic loci ſufficiat : aliud e= 
nim c{t quod pre manibus habemus. | 


PROP, 


P R OP. 20, 


-PROP. XX. 
De Kyperbole Latere-Refo. 


A Um ſit in Hyperbola, ut dictum eſt, DOq=BD 
*DS3 adeoq3 quantitas ordinatim-applicata- 

| rum DO, ex cognitis reftis BD, DS, cognoſ- 
ci poſlitz non contra: ( cum poſfint re&zx BD.DS. in- 
finitis modis variar1, pro conorum variorum diverf- 


tate, aut etiam varia ad .cun- 
dem conum applicatione, dum 
interim rearum DO quanti- 
tas eadem maneat; ficur de Pa- 
 Taboili & Ellipfi ſupra dium 
eſt prop. 12, & 16.) Commo- 
dum igitur yifum eſt Conico- 
ram Scriptoribus, harum loco, 
alias menſuras ſubſtituere, qui. 
bus Ordinatijm-applicatarum 
quantitatem exprimant , quz 
eandem Hyperbolam ubique 
comitentur in quocunqz de- 
mum cono, aut quocunqz ad 
illum modo applicetur, aut e- 
tiam extra conum conſtitua- 


tur. (Quod & de Paraboli & Ellipſi fatum eſſe ſupra 


'declaratum eſt. ) 


Nempe, pro fipgulis re&tis BD. ſubſtituunt fingulas 
AD diametros-interceptas, quz quidem illis ſunt pro + 


portionales, 


Pro re&34 vero AS, ſubſtituunt aliam, puta LA, ima- 
ginariam, ( quod Latzs-red&nm appellant;) que tr1- 
bus DB,AS,DA, fit quarta reciproce proportionalis; 
ut fit ubiqz DB x ASSEDA * AL; adeoq; Latus re- 


P' 2 


- 


IE I "oy 8 n FEE". * 4:15nkadl 
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&um LA=2> AS, & ASSP #4LA. 

Deniq; (produtta prius diametro DA, extra Hy- 
perbolam, donec Oppoſito vel Triangulo vel Cono 
occurratin a, ut habeatur Diameter-tranſverſa Aa,) 
erit (propter ſimilia triangula) Aa. AS : : Da. DS= 


2 « AS; ideoqz BD « DS (=DOq) = AS» BD. 


==|E x LA x DA, (quia nempe BD #4 AS=DA x LA 


ut dictum eſt. ) | ; 
Hoc eſt, © ſubſtirutis idonejs Symbolis, nempe f= 
'Aa, 4=DA, 1+4/—Da, !/=LA, & þ=DO, ) Quadra- 


; . A +d , 
tum ordinatim-applicatzx 1n Hyperboli h2= 1d 


ms EE f=llt5 A=!d+52 (omnes enim hz nota- - 
tiones tantundem valent.) Et quidem tam ſeparatim 
14=FD = DB, &4*—FS 4 DB, quam conjundim /d+ 


-4:==FD x DP + FS 4 DB=SD xx DB=DOq. 


Eſtq; hoc quidem primarium atq; eſſentiale Hyperbolz fym-_ 
ptoma, ande reliqua dependent omnia & calculo comprobart 
poſſunr. Reliquas Hyperbolz affeftiones deinceps inveſtigabi- 
mas, udi ablulutam jplius rratationem ( line reſpetu. habito 
ad Conum) inftitaemus. 

Atq; hactenus quidem Coxi-ſefiones vulgo diftas, Parabolam, 
Eliipfin, atq; Hyperbolam, inſpeto Ceno confideravimus, ut 
qu#za Cono leftto {quod & nomen innuit) originem traxiſſe 
repurantur. Ade 09; primaria illarum ſymptomara ab ipſo de- 
dixt; quod & de aliis illarum affe&ionibus fecifſe (it id opus 
efjet) non adeo eſfer difficile. Quoniam autemearum-nature 
magis ablolura eſt, quam ut ad Conum ſfolum pertinere vide- 
antur; priorem contemplation*m eouſq; proſecutus ſum, ut 8& 
tonies aperirem unde Veteres dokrinam ſuam haufifle viden- 
tur, Sauibus paſlibus ad abſtinias illas quas exhibent demon- 
Rraiioncs aut perveneriat aut ſaltem perveniſſe potuerint ; Et 

| - effencialia 
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 efſencialia illa:.um ſympromara inde deducerem , ut tandem li- 
ceat illas ctiam extca Conum ſuum intelligere, aut etiam( 6 li- 
be.) de Cuno :n Conum transferre; cum ecarum affeRiones re. 
liquz ex jam tradicis ( etiam fine Goniauxilio ) deduci pof- 
fiar, ut in fquencibus patebit, Non autem earum atteQiones 
omnes ca methodo proſecutus ſum; quoniam illarum tradirio 
ex abſoleta,quz ſequitur,traftatione { ſepolito Cono)) & cla- 

| rias & tacilius peragi pollit, nec opus iic rem eandem ;iterato 

agere. 4 
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PARS SECUND A. 


© UM tradita ſent in precedentibus Para- 
2 bolx, Ellipſis, atqz Hyperbolz , ( quas 
ic ConiſcCtiones appellant, ) cfjentialia ſym- 
1 promata, ab ipſo ſefo Cons ( unde Origi- 
TA 2 mem traxiſſe exiſtimantur) deſumpia ##2 
ipſarum naturam abſolutam ita interins 
expormnnt, ut feve a Sefo Cons, ſive aliunde geneſin ſorti= 
antur eadem natura abſoluta eiſdem charaferibus deſig 
nanda efſet: Licebit in ſcquentibus illas ( five lineas ſive 
figuras ) ſecundum abſolutam quam in ſe habent naturan 
contemplari, fine reſpeGn ad gexeſin habito, que vel a Se- 
Gione Cont,uel etiam aliunde contingere $6 : Et qui- 
dem nndecungs contingat, abſolutam earum contempla- 
tlonerm neatiquam coniurbet. | 


PROP. X XI. 


De Parabola, abſolute confiderata. 


= Um fit in Parabola Q:adratum Ordinatim- 

( applica cujuſlibet ( p?—ld ) xquale reftan- 

gulo quod intercepta-Diametro & Latere-re- 

&o comprehenditur, ( ut , inſpefto Cono ſupra de- 

prehendimus, prop. 12.) Licebir jam Parabolam , eo 

charactere ornatam, ſuo Cono eximere, atq:; abſolute 
quidem & Univerſaliter definire. 

Prabolam igitur appello eam ( five lineam curvam 
in plano deſcriptam, five figuram planam, ejuſmodi 
curva terminatam,puta OAO ) cujus ordinatim-ap- 
plicatarum 


PROP: FT 
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plicatarum quadrata ſunt interceptis-diametris pro- 
portionalia, . 

Refam vero (imaginariam) quz cum interceptis= 
diametris ( tanquam communis altitudo) continebit 
rectangula ( ipſis quidem diametris-interceptis pro- 
portionalia)) Qyadratis illis Ordinatim-applicatarum 
* #qualia, appello Latus-ReFnmz puta LA. 

Ordinatim-applicatas vero appello, ( DO, PO, ) ſe- 
miſles parallelarum retarum,(OO,OO,) Paraboli u- 
trinq; terminatarum ( quas Ordiratim-inſcriptas, vel 
Ordinatim-ſubtenſas appello) una linea reCta ( puta 
ADP, quam appello Diametrum)) biſeftarum. 


MN ths | A: 1 


fs Fa 
&) »= / : a 


Punctumn autem illud biſeftionis, (D vel P, )JPun@Fum 
- applications appelloz in quo quippe Diametro ſux ap- 
plicatur ea.qquam Ordinatim-applicatam diximus. 
Diametri vero ſegmentum, punqo- applicationis & 
curva Parabolica comprehenſum, (AD, AP.) Diame- 
trum-interceptam appello. | | 
Puntumqz Diametr! in curva illa exiſtens ( puta 
A ) appello Yerticem, {tam Diametri, quam ipſius Pa- 
rabolz,ſecundum illam Diametrum confideratz.) 
Ordinatim-poſitas appello non modo eas, quas ſu- 
pra Ordinatinm-inſcriptas, atq3z Ordinatim-applicatas 
dixi, (quz vel utrinqz yel ab altera ſaltem pony 
rabola. 
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rabola terminantur.,) ſed alias quaſvis ipſis parallelas 
{quantzvis longitudinis) Diametro fmiliter appoſi- 
tas, & propterea eoldem cum. diametro angulos fa-. 
cientes. | 


Atq; hinc quidem,'f fuilſer res integra, neq; Conicz Se&io- 
nes, uc vocancur, Originem a Cono traxiſſe vulgo reputaren- * 
tur, (quare & mihi neceſle erat cas, ſecundum illam etiam hy- 
potheiin exponere, ne videar novas quaſdam figuras commi» 
niſci, potius quam ab aliis receptas explicare*) licuiſſer rotius 
hujuſce trafacionis initium poſuiſſe , omiſſis eis omnibus que 
ſuperias in parte prima exhibuimus; aut ea faltem ( (i libuil- 
ſer adjungere_ hinc quali a vero fonte demonſtraſſe. Adeoqz 
novas terminorum aliquot definitiones necellc eft & hic & de- 
inceps aliquoties adjungere, omifſa Coni mentione, ne opus fit 
ad przcedentia recurrere, aut Coni auxiljum in definicionibug 
poſtulace._) y 

Non enim eſt Parahole magis effentiale, ut fiat Sefione Cons 
Plans iateri parallels; quam Circulo, ut fiat Sefione Coni plano baſt 
parallelo; aut Trianguls, ut fiat Seffione Coni per Verticem. Neq,; ile 
lad volunt alii: Quamvis enim Parabolam ( quod & de aliis 
Coni-ScRionibus (imiliter inteliigendum eſt.) ſe&o Cono ge- 
n:raridefiniant; non tamen folas illas,quz ſetione Coni hunt, 
pro Parabolis habent, ( nam 8 alios agnoſcunt Parabolam in 
plano deſcribendi modos;)) fed tales elſe volunt ( five figuras 
2 lineas curvas) quales cjuſmodi ſe&ione Coni fteri poſ- 

ant. | 

Parabolam autem a nebis definitam eandem eſſe cum Parabola Apol- 
louti, & aliorum; calem nempe,qualis ſcAione Coni effici poſlit: 
Sic demonſtro. | 

Eſto Parabola quz!ibet a nobis definita aw, (e'tilq; Ordina- 
tim-applicata quzliber 7», cum dijametro ar angulum arw 
quemcunq: faciens; ſitq; a latus retum.) Dice hanc Parabo- 
lam talem effec qualis ſe&tione Coni efhci poſſer, 

Fiant enim retz AP—PB—27; fig; angvlus APB reftus 
& /continuata BP) fiat PS—ax; & jungarur refta BA, quz 
(continuara) concurrat cum rei 'SV (ipii PA parallela) in 
V, utcompleatur triangulum VBS; ſuper quod erigatur ot | 

CULUS 


' Planumigitur A 
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culus diametrum habens BS, qui ctm triangulo VBS angu- 


- Jum inclinationis faciat zqualem angulo «ms; eiq; paralleli 


circuli alii infigiti ſupponantur, (diametros habentes in trian- 
gulo VES ipii BS parallelas_) qui cenum VBUS compleant 
(per prop.5 } per cujus axem incedit VBS Triangulum (quip- 
pe in quo reperiuntur omnivn: circtlorum parallelorum dia- 
ny Tum erigatur plavum APO triangulo VBS re&um, 
quod igitur fecabit circulyum SCB fecundum reftam PO,quz 
(propter angulum etiam APB reftum) perpendicularis erit re- - 
az BS, per3& , dd 11, ( angulumq; APO conftituet zqua-_ 
lem inclinationi g—_—_ » per 6d11, adeoq; angulo ere,) 

, coniſecionem «fficit AO: cum; iplius 
diameter AP paraJlela fit VS oppoſito cruri trianguli- per- 
axem; ſeCtio illa erit parabola , qualem defſcrix {imus prep. 7. 
(ut inde patet;) hoc eRt, qualem definit Apollonius prop. 1 1. 
lib. :. Conicorum, 

Sed & eidem congruit Parabola propoſita, a nobis def.nita. 
Nam quadratum PO (—BP ,PS) #quatur quadrato re (— 
Taxa, Cm fit (ex conftrufione) ne=PB, & ax—FS; adeoq; 
& teta PO=70. Sed & (ex conftrutione | AP= amr, & angu- 
lus APO—» ro, (ut cftenſum eRt:) congruunt ergo r(E# AP, 
PO, rectis.ar,7w, ( & arngulus comprehenſus angule _ 

| henio: 


a 
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henſo:Y Arq; eidem ratione relique ordinatim-applicatx DO 
reliquis $ congruunt, adeog: & Parabola Parabolz congruit. 
Parabola igitur a nohbisdefinita, Parabolz ſeftione cont fattz 
conzrutt, ade6q; talis eft qualis ſetione conli etfici poſſer, Quod 
erat primo demovnſtrandum, 

' Cont:3 vero, Parabolam ſe&ione Coni fatam talem eſſe 
quilem nos defceripitmus ( nempe qQuacdrate ordinatim-applt- 
caracum habere diametris interceptis propartionalia ) fupra 
dcinonſtratum eſt prope $ & 12, h 

Eadem igicur tft Parabola quz ab Apollonio (aliifq;)% que 
a nobjs d:finitur. Qtod cſt:ndifle parerat. 

Sed & cadem opera docuimus, Conum conſtruere, eig, datam Pa- 
rabolam ita aptare, ut deta ip/its diameter fiat Diameter-ex-generatione. 
Atq:; etiam Theoremarice verum eſſe, Paratole diametrum quam- 
libet fieri poſſe ( in alique ſaltem Cono) drametrum-ex-generatione z & 
guomods illud fiat. (quamvis & 1llad aliis mille modis fieri poſ- 
lit, ) 

An vero univerſaliter verum fit, Datam Pareholam date Cons ite 
apt 411 poſſe, ut data ipſius diameter fiat diameter-ex-generatione, et alia 
diſquifttio, Eſt autem & illud verum, modo datz diametri ad 
f$1as ordinatim-applicatas obliquitas major non fit quam cobli- 
quitas Axis aſſignati Coni ad balin ſuam $1 ſecus autem; illud 
non fiet dummodoſolum circulum pro Couni bafe agnoſcimug, 
Si vero admitcatur, ut non modo Circulus, ſed & Elliplis quz- 
libec, pro baſe Coni reputetur; etjam univerſalicer illud verum 
erit, ncq; determinatione indigebic Theorema. Hoc autem 
obiter tantum fine NDemonſtratione moneoz quoniam nec illud 
eſt hajus loci, nec mihi animus eft ad fingulas minutias deſcen- 
dere. Ad reliquas igitar Parabolz affe&iones calculo compros 
bandas feſtino, 


P R OP. :M-I97; 
Corollaria. 


Atct ex dictic;Q104cum ſitCut oftenfum eſt )p2==14; 
erunt,in ParaboJ3,Diameter-intercepta,Ordinatim. 
applicata, & Latus-Rectum, continue FRI. 
 Ageogqs 


PROP. 23. 


De SeFjonibus Conicis, S'1 


Ageeg; , Datis eorum duobus quibuſyis,etiam :<&i- 
quum (magnitudine) datur. Nempe, 


Ordinatim-applicata, p—v /d. 
. Ejuſqz quadratum, p*=14d, 


2 


In Parabola Latus- Requm , I. 
o FY i 
Diameter-1ntercepta, d—, 


Patet etiam; Ordinatim-applicatas, prout longius a 
vertice applicantur, ita ſemper augeri, ( cam ipſarum 
quadrata ſint interceptis diametris, hoc eſt, diftantiis 
puntorum-applicationis a vercice, proportionalia.) 

Et propterea, Parabolam ejuſmodi curvam efle, quz 
per (e figuram non comprehendetz cum crura per- 
petno magis divaricentur , nec ſint unquam (extra 
punQtum. verticis) coitura- 


PROP. XXI11. 


De Refid Parabolam contingente. 


I, ſumptoubivis in Parabolz diametro punto 

P, cu1 ordinatin-applicetur P=; diameter PA 

extra Parabolam continuetur ut fiat continuatio 
AF, ipft AP diametro interceptz zqualis; rea Fe du- 
fa, Parabolam in puncto « continget. Ef contra 5 Si 
Parabolam in « contingat rea «F , diamerro produ- 
&z occurrens in F; erit AF (continuatio} ipfi AP 
(diametro-interccpts)) xqualis. 


Nam ſumpto, in eadem diametro, punXo quovis D, cui or- | 
dinatim-applicetur . DO, quz ad reftam Fe pertingat in T; 
Dico punftum T vel idem efſe cum puntto « , vel «xtra Para- 
bolam cadere: hoc «ſt, retam DT vel zqualem «ile re&x DO 
( fi nempe punGa D, P, coincidant,) vel { i: alibi fumactur D) * 
longiorem« 

Q 2 Efo 
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Efto enim # ob commadiorem calculum ) Pa—p, PA—d 
Cideog; PF—2d, ) PD=—=4,, 
(ideoq; DA=d Za, DF=2d 
Za, variatis nempe ſignist, 
—, prout ſupponitur pun- 
tum D infra vel ſapra pun- 
Gum P afſumi.) 

Erit igitur (propter Para- 
bolam )PA.DA : : Paq.DOq. 
hoc eft, d.d Za: : p* OM 
DOq. 

Er. C propter fimilia tri- 
angula) PF. DF : : Pa. DT. 


+ 
hoc eſt, 2d,2d Za: 3p. ==, —DT, hujusq; quadratum 


ER igitur differentia quadratorum DTq —DOq=: 

= at tal ve 238 ; 
TY CT TTYP=,p. Quz quidem vel aliqua- . 
eft, {1 punQa P, D, diftent, ( tntq; propterea « quantitas rea-= 
lis;) vel omnino nulla, fi coincidant punta P, D ; (evaneſ(- 
cente quippe quanticate « , adeoq; & ipfius multiplicibus om- 
nibus.) Hoc eft, Quadrata-DTq, DOq, & propterea corum la- 


tera DT, DO, vel zqualia func, fi famatur puntum D idem 


.atq;P; velillud majuseft, falibi ſumatur D. Ec proprerea, 


Cc. 


cuin retz eF (quantumvis utring; produtz)) ſingula punQa 
ipſo « excepto,lint extra parabolam; ea. Parabolam in unico 
punto a contingit. Quod erat Demonſtrandum. 

Eſtq; hzc noſtra demonſtratio multo expeditior, quam quz 
ab Apoullonio aliifq; , (adhibico Cono, variiſq; lemmaris prz- 
miſlis) adducunrur. 

Sj vero propolitio hzc non feiſſet antehac excogitata, ſed a 


| nobis jam quzrenda : 1/lud Analrice fic fieri poſit. 


Supponamus rem quaſi jam fatam; centingentem «F , dia- 
metro produdttz occutrere in F:& quzrenda fit longitudo re&tz 
ÞF. | 
Retineatur cadem qurz prius figura; eademg; ſymbola , nif 

| quod 


WH ++ - - 
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quod proPF ( nondum cognita ) ſubſticuaturf , adeoq; pro 
DF, f Xe. Erunt igitur ( ut prius) PA.DA:: Paq. D O q= 
SO Ec PF, DF : : Pa. DT. thoc eſt, f. f Za: : all == 
* E2fat @* 

DT. Et Poſte p=DTq. 

Eſt irem (propter tangentem) DT DO (Choceſt, DT - 
qualis vel major quam DQ; illud quidem 6 D, Þ, coincidant; 


| _ Pat LIES 
hoc, fi fecus) & DTq> DOq, hoceſt - "ow. & 
C utrumq; multiplicando in df2 & dividendo per p*) erit 
af* +2dfatda*S af* +j*a: & auferendo urring; dfz, atq; divi- 
dendo per Fa) adf +da Sf*» 
Deniq; ponendo D P idem punQum. (at evaneſcat quanti-- 


1as a,adeoq; & da,) erit 2df=f*, hoc eſt 2d=f. Quod eſt ip. 


ſum Theorema quod inveftigandum erat , quodq; modo de- 
monſtravimus. 

Converla propolitionis propoſitz; nempe Parabole tangentem 
aF diametre PA produfie occurſuram, & quidem itant abſcindat ream: 
AF ipfi AP equalem; ex ditis ſatis patet, vel inde ſaltem facile 
dedaci poteft, | 

Artq; etiam; Ream AF Paraholam in unico punto contingere. 

Item, Ab codem puntje F, atg, ad eaſdem partes, reftam aliam que 
Parabolam contingat duci non poſſe. 

Fa Parabelam in eodem punito a non nife unicam reftam contingere 
poſſe. 

Adeoq; In lecam inter curvam «A rectemg, contingentem aF, aliam 
rectam lineam cadere nonpoſſe: (Hoc eſt, prout ego alibi pecaliari 
tratatu fulius demonſtravi, Angulum qui Contactus dicitur, efſe ar, 
gulum nullius magnitudinis, five nox- Angulum. ) 

Vertm cum ea non difficulter calculo demonſtrari poſlint 
(demonftrationibus przcedenti non abfimilibus) ego, partim 
ut tyronibus quo ſe exerceant relinguam', partim ne aliis tz- 
dio {im,cis figillatim demonſtrandis ſuperſedeo. 


Q.3 PROP. 


AUNEPIRIPET YEP Mr ORR pm en 3 ea, 4 Sr, 


ps 


De SeGionibys Conicis. | PR OP. 24. M 


PROP. XXIV. 


De Parabole Diametrz. 


g I a punqo quovis «in Parabolz curya Ae, du- 
> catur recta «7 parallela diametro AP: Erit er fic 
ducta ejuſdem Parabolz diameter 3 verticem ' 
kabens «, & Ordinatim-app!icatas #O rex «F ( Pa- 
rabolam in vertice « contizgent1) parallelas. 


Libet hanc Propoſitionem primo Analylice examinare, dcinde & 
Synthetice demonſtrare. 

Supponamus igitur rem ita efſe ut perhibetur : adeoq; in- 
ſcripram OO, rectz eF parallclam , atq; in T bitleCtam lintq; 


ret» OD, OD, aP, diametro AP, ordinatim applicatz,adeog; 
invicem parallclz: quibus etiam parallel: ducarur 7p, quz igi« 
rr (propter parallelas) biſ.cabir (ut reftam OO, tic) retum 


DD. Deniq; reta OO ( produtta ti opus) occurrat — 
P 


PROP. 24. De Sedionibus Conicis, go: 
AP (faltem prodadtz) in G. ( occnrſuram autem certnm eſt, 
cum ipii parallela eF eidemdiametro occurcat, puta in F, per 
przcedentem. ) Errintq; ( propter parallcias) Pp=ea=FG: 
& proprerea PF=pG, 

Tu ſubſtiiutis ( ob commodiorem calculum ) idoneis 
ſymbulis, eſto Pz=p, PA—d. (ide6q; per praccd: PF — pG 
=—=24,) Pp=aT=F G==p, (ergo pA—pPtpA—gty ) pD=9. 


Is- 
Erit igitur (propter Parabolam) PA.DA : : Paq. DOq. hoc 
PLP bt ion © 
eft d. cg =q::p*. oj —DOgq. | 
Item (propter limilia criangula) PF, PA : : DG. DO. hoc 
eft 24. p: : 2d $9 2tf fp—=DO- Et ( \umendo quadrata ). 


2 
5 + adgt gf tg = 
EM * q'7 Þ =DOE——p z Z 


Ergo(utring; dividendo per p* & multiplicando per 44d*) 
4d* +.,4dgtg*=44d*t4dg X4dq: hoc eſt (ſublacis utring; zqua- 
libus) q*—4qdg. Adeoq; inventa ce quantiras q , adeoq; f& 
pun&a I,D. quibus Ocdinatim applicantur DO,DO, Vera igi- 
tur eſt propolirio. 

Illud Symbetice fic demonitrabimus , premendo Analyſeos ve- 
Kigia. 

, "IO AP ducatur parallcla ar, per cujus puntum 
quodvis ( intra parabolam.) 7, ducatur rea nG diametro 
occurrens in G, & parallela tangenti aF occurrenti diametro 
in F. Dico as cju{dem Parabolz diametrum efle eiq; ordina- 
tim poni (>. 

Diametro AP ordinatim applicetur «P, eiq; paralle!a du- 
catur =p diametco occurrens in p. Et ſunto ſymbola Va---p, 
PA==d. FGO=eT=g. | 

Tum ſumantur in diametro utrinq; a punto p , #quales re- 
&z pD— ( v 44g=)2 dg. C hoceft, daplum mediz propor 
eionalis inter A P, a, reftas-) atq; punttis D,D, ordinatim« 
ponantur DO, DO, retz 7G occurrentes in (3.0; quz cum 
parallelz fint re&z Tp, ficut refia DD (ex PE” bi- 

ecatur 
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ſecatur in p, crit ideo & OO ( propter parallelas)) biſeta 
in = | 

Reftat ut oftendam retam illam O O (bifetam in) Pa- 


rabolz inſcciptam effe,( ut er rea bifecans lit diameter, ) hos 
eft, punta Q O efle in Parabolz Gurva, Quod fic probatur. 


| 


Eft pA =PAtPp — dig. DA —pA ZpD=dig +24 de. 
pG=PF—2d. DG=—=pG +,D=2d +24 « 

Tum (propter parabolam) utPA, ad DA; fic Peq qua- 
dratum an wad og applicacz punto Þ , ad quadra- 
tum ordinatim-applicatz punto D: hoc eft d. dip 


-24 dg: :p*. ag £24/dp £24 Gu quod igitur eſt quadratum or- 
dinatim-applicatz punto D. 


Sed & tantundem eft quadratum retz D O. Nam ( propter 
ſimilia triangula.) PF.Ps : : DG.DO. hoc eſt, 2d.p: : 2d F24/ de. 


1 


3+ 
2d 224 DO.Ejuſq; quadrars DOg=* We 804g 
ADE 
_ ; 


Eft igicur quadratum re&z DO zquale quadrato ordinatins 
applicat# 


L- - 3 4 


a me 


applicatz pun&o D;adeoq; refte DO ipfi ordinatim-applicatz 
zqualis. Sed & punto D ordinatim-ponitrur refta DO ( ex 
conftrutione) ergo ordinatim-applicata eft: punttaq; OO 
propterea ſunt in ipſa Parabolz curvi, ade6q; OO refta Para- 
bolz inſcripta. Sed & eam C atq; cadem ratione ipſ1 parallelas 
inſcriptas omne2)) biſecat refta em. Ef igitur ( per def.) em 
diameter, eiq; ordinatim-applicata nO, ( ordinatim-inſcriptz 
ſcmiſſis.) Quod erat demonſtrandum. 

Monendwin autem hic eſt, qudd cum (tam in Analyſi quana 
in Synthcli) dicimus duarum reftarum DG, alteram quidem 
zqualem efſe pG -»pD, hoc eft, differentiz retarum pG, pD, 
feri quidem poteſt ut quandog; pG ( nempe _ reta OO 
diametrum AP non tranfit,) quandog; pD (nempe ubi OO 
tranſit AP) major efſe : Adeoq; pG pD, nunc per pG —pD, 
nune per pD —pG,interpretandfi erit. Verdmhoc calculum non 
omnino perturbat;quonii ca quantitas in operationis progrefſy 
guadranda occurrit: quo caſu,ntrumvis contingat,cadem qua» 


2d I 
drata prodibunt, Nempe cum fit in Analyfi—>:* p —DO,ii- 


ve exponatnr MS p=DO (utubi OO non etranſfit AP,) 


five 16, DO (ut ubi tranſit,  ) utrovis modo erie 


2 & + 
4+ FE 497, = DOq.. Et pariter contingit in Demon- 


ftratione Syntherica. Quod monuiſle ſufficie. 

Poſſent hic alia Theoremata multa figillatim oftendi, puta. 
F «prada Curve Parabolice funilum alicnjus Diaweiri verticem 
eſſe. 

Adeoq; In gqualibet P ardbol4 inflnitos efſe Vertices, atg, Diame= 
tres infinite. 

Item; Parebole Diametros ones eſſe invicem Parallels. 

Ec; Suamliber reftam( in codem plane) cuilibet Parabole Diame- 
tro parellelam, ejuſdem Parabole Diametrum etiam eſſe; eig, in ano ali- 
go, & quidem unice, punto eccayrers. 

Item; Buamlibet-in eodem plane reftam, ptr aliqued intra Parabe- 
lem punfium tranſeuntem, Diametre non parallelam, in binis tunGis Pa- 
rebole occarrere; & olicui Diamerre pm eſe, 


v5. 
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| 58 De Sefionibus Conicis, PROP. 28. 

'. Et; @uevel alicui Parahole Diametre Ordinatim-poſita eft , vel 

| Diametrum aliquam querung, modo ſecat, vel que: Parabolam ſecat ( aut 
ip/i occurrit) in binis punts; nec illizs Parabole Diametrum eſte, nec 
ipſizs Diametro ulli perallelam. 

Item; ®ne Perabole Diametro alicui in vertice occurrit ordinatime 
afplicatis parallela, Parabolam in illo punto contingere, 

Et; ®ye Parabolam contingit , Diameiri per contains punitam 
tranſeuntis Ordinatim- applicatu parallelam eſſe : adeog, eidem Diames= 
tro Ordinatim poſitam, 

His aucem, aliiſq; ccnfimilibus, ſigillatim demonſtrandis, 
non immorandum effe ſentio; Chm ea vel in progreſſu prece- 
denctium Demonftrationum ſatis jam oftenſa lint; vel ex eitddem 
principiis facile demonſtrari poſlint. 


. PROP. XXV. 
Effeiones Geomenice. 


F* przcedentibus., non erit difficile Geometricas 
Effectiones colligere. puta, 


Date Parabolc Diametram invenire- Nam refta, quaſlibet duas 
inſcriptas parallelas biſecans, eft Diameter. 

Item, Per datum quodvis in eedem plano puniium, reftam ducere que 
fit Parabole date Diameter, Inventa enim ( ut prius) una quali- 
ber diamerro, rea huic parallc]a per datum puntum duQa, 
eſt Diameter quzlita. 

Item, Parabole Axem reperire. Inſcripti nempe rei quz Dia- 
metrum quamlibet ad angulos reftos ſecet ; ea quz per hujus 
medium punQum tranſit Diameter, eſt Parabolz Axis. 

Item, Date Diametri ordinatim- applicatas poſinone invenire, vel, 
quod tantundem eft, Angulum inclinationts invenire. DuCtis nem» 
pe binis diametrodatz parallelis refs, urrinq; ab illa zquali- 
ter remotis , quz Parabolam fſecent, refa ſefionum punta 
conjungens eſt datz djametro ordinatim-applicata , reliquzq; 
omnes haic parallelz. 

Item, Latus-Reffam invenire date in dat4 Parabola Diametrocon= 
veruens, Eſt enim Latus-reQum, Diametro- interceptz & Oc- 

dinatim- 
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dinatim-applicatz tertia continue proportionalis. 

Iteme Ad datum date diametri punctum -ordinatim- afplicatam in dats 
Parabola ducere. Eft enim interceptz-diametro & lateri-refto 
media proportionalis, Diametro, juxta inclinationis angulum, 
applicanda, | 

Item, Ad detam diametrum, datumg, Latus-rectum,Paraholam in da- 
to inclingtionis anguls ducere. Nam poſttis ad datam Diametrum 
in dato angulo quolibet ordinatim- applicatis, curva per earum 
omnium extremitates zquabiliter ducta eſt Parabola, 

Ve: um ego harum omnium effetionum demonſtrationes o- 
mitto; partim at txdio nun tim, partim ut fit quo ſe exerce- 
ant tyrones, przſertira cum illz ex prxdiQtis facile poſlint elict. 
Arq; eiſdem de cauſis multe alia & Theoremata & Problemata 
lubens pr+tereo; chm nobisnon fit animus vel {ingulis minu- 
tiis inliftendi, vel propolitiones citra neceſſitatem multiplican- 
di, Quod etiam de ſequentibus intelligendumerit. 


PROP. XXVI. 
De Ellipft abſolute confideratd; 


Um fit in Ellipti (ut oftenſum eſt, prop. 16.) 
Qyadratum ordinatim-applicatz e2=/4 > 


Licebit jam [ut prius Parabolam, fic ) Ellipfin eo cha- 
raQere inſignitam , ſuo Cono eximere, atqz abſolute 
quidem & univerſaliter contemplari, acfi nullam om- 
nino ad Conum relationem haberet 3 ut nec circulus 
(quz quidem una eſt Ellipſeos ſpecies) habere vulgo 
cenſetur. 

Ellipffn igitur appello eam {( fivelineam curvam in 
plano deſcriptam, ſive figuram planam ejuſmodi cur- 
vi terminatam, ) cujus ordinatim-applicatarum fin- 
oularum quadrata, zquantur differentiis binorum re- 
Gangulorumz quorum quidem Majora ſunt intercep- 
tis-Diametris, Minora vero carindem quadratis pro- 


. . / - 
portionalia. (Nempe e=i4 —42, Sunt enim re- 


B23 ctangula 


. 2 


46 De SefFionibus Coniciv, PROP. 26. 
Qangula /4, iplis ddiametris interceptis proporkiona- 
lia- propter communem altitudinem /: ipfa yero > d 
diametrorum interceptarum quadratis 42 proportio= 
alia, propter coinmunem rationem —-.) * 

' Diametrum, Diawcetros-interceptas,Verticem, Ordina- 


tim-poſptas, Ordinatim-inſcriptas, ( ſive Ordinatim-ſubes 
tenſas,) Ordinatim-applicatas, atq3 Pundum-applice- 
tioris; eodem ſenſu hic accipio quo ſupra de Parabol3 
iiſdem uſus ſum. 

Rectam nota / infignitam, ( lineam puta imagina- 
TIam, quz cum interceptis-diametris , continere ſup- 
ponitur rectangula Majora, diametris-interceptis pro- 
portionalia, ) appello Latus-RedFum. 

Reftam vero alteram » quz nota # defignatur, 
(quam quidem ſupponimus Diametri ſegmentum eſ- 
ſe, a vertice verſus concavam Curvz partem ductamz 
quzqz ita ſc habet ad latus re&um ut diametrorum- 
interceptarum quadrata ad refangula Minora, illis 
quadratis proportionalia, ) Diametrum tranſverſane 
appello; (at quz oppofitos vertices conjungit , pata 
Aa, ut mox dicetur: )ejuſq; puntum medium, (quod 

In 
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in ipſa Diametro intra Ellipſin jacere ſupponimas, 
nempe intra oppoſitos verticcs,) appello Centrum. 


Ellip/in « mobis definitem eandern offe exm ea quam defbuit Apollonine, 
(if quod nos etiama circulum, fem circuli Peripheriam, eadem 
voce includamug, quam excludig Apollonias;) coder fere pro- 
. grefſu demonſtrari poteſt , quo ſupra oftendimus Parabolam 
noſftram candem effeatq; illius. 

. Nempe, —_ Apollonianz, Seftione Coni fa&tz ( quz ab 
Apollogio deſcribitur p. 13. 1b. 1. Con. ) univerſaliter conve- 
nire definitionera noſtram; jam probatum eft prop. 13. & 16. 

Ellipfin a nobis definitam quamliber (modd circulam ſeu Pe- 
ripheriam excipias, quam ego ſub ea yoce comprehendo, con- 
tra quam Apollonius,) ita Cons aptari poſſe ut conditiones 
eas habcatquas poſtulat Ellipſis Apolloniana; fic probatur. , 


Exponatur Ellipfis quzlibet a nobis definita, ««,cujus ordi- 
natim-applicatarum quadrata fint e*=1d ——* Dico hanc Co- 


no ita aptari poſſe ut poftulatur. 
Ducantur enim retz Aa—t, AS — 1, continentes angulum 
SAa quemcunq; acutum, (modo major fit complemento an- 


guli inclinationis in Ellipſe expoſita, quem faciunt ordinatim- 
R 3 EE applicatz 


62 De Seft;onibys Conicis, PROP. 26. 
applicatz cum expolita diametroz ) ipiq; AS parallela pona« 
tur aB=Aa=t, 'angulum faciens AaB=SAa: ( ſalcem tan- 
tz lint Longitudinis AS,aB, ut \fit ASzaB=lt; modg intecim 
non lint AS, aB, invicem zquales; eo eaim caſu non Conus, ſed 
Cylindrus prodiret:) Et junganturretz aS, BA, quz conti- 
niats cocant in V, complentes triangulum VaB, ( &6 nempe 
aB major fit quam A3 , prout jam ſupponimus; vel, {i ſecus, 
rciangulam VAS:) quod eſto triangulum pec axem Coni mox 
conſtrucndi. | 


Deinde ſuper re&as Aa, aB, duo plana ita erigantur ut com<- 
minis earum ſefio aw faciat cum rea aB angulum reftum, 
cum rea vero Aa angulum xzqualem angulo inclinationis El- 
iipſeos propolitz. Hoc enim omaino fieri poſſe conftat : Si e- 
nim erigatur in punto a rea ao,quz lit rea plano triangul!, 
(adeoq; utroſq; angulos waA, waB, refos faciat per 3 d 11,) 
circumvolvatiur circa rectam aB ut axem, invariato angulo 
4B, donec ad iitum plani VaB perveniat, faciatq; in plano tri- 
anguliangulum oaAacutum; quiminor erit angulo ( acuto, 
incellige, niſi uterq; rectus fit,) inclinationis Ellipſeos expoli- 
te, (cum lit, ex conftroRione, anguſus AaB complemento in- 
clinationis major;) necefle eſt ut in tranfitu aliquando feceriy 
angulam, inc:inationis angulo zqualem, (fa&tus enim eft tran- 
{.us ab angulo refo, adeoq; deb'to majori, vel faltem zqualf, 
ad angulum debito minoremz) adeoq; tunc fuerit in {itu debi- 
to - 


WF, 
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to, ut firduorum planorum communis ſe&io qualis impera- 
tare 

In plano autem a»B ſic poſito, ſcribi intelligator circulns di- 
ametrum habens aB, qui fic batis Coni: aliiq; bnic parall-1; co- 
num complentes, juxia prep.5 3 cui piano Ar ſefus Eljiplin 
exhibebit, per prop. 7. cujus ordinatim-applicarz eand:m ad 
Diametrum inclinationem habebunt , quam guz in Fllpii ex- 
poſits, adeog; fimiliter poiitz ſunt; erunrq:; etiam Jongitudine 
zquales, ut probari poterir per prop. 13 & 16. Coneruunt igi+ 
tur Elliplis expoſita,& quz in Cono exhibetur. Ad:cq;, eadem 
eft Ellipſis a nobis definita ( iii quod nos etiam circulum ea 
definitione comprehendamss) atq; E!lipiis Apollonii, Qyzod 
erat demonftrandum. 

Sed & eadem opera docuimus, Conum conſtryere , eig. datam El- 
lipſin ita aptare, ut data Ellipſeos Diameter fiat Prameter-ex.generatio- 
ne. Arq; etiam Theorematice verum cfle , Elilipfeos di amerrum 
quamliber, fieri poſſe, in aliquo ſalt:m Cono , Diamerum-ex generas 
tione, 


PROP. XXVII. 
De Ellipſeos Diametro- tranſverſa & Verticikus-Ofpeſitis. 


I Ellipſeos Diameter-intercepta AD intelliga-” 
g& tur ( a vertice A verſus concavam curyz pars 
tem) tanta aſlumi-ut ref&tz quam t diximus fit 
xqualis,Choc eſt, ita ſe habeat ad latus re&tum , ut in- 
t:rceptarum-diametrorum quadrata ad Redtangula 
quz diximus Minora) erit & re\liquus ipfius terminus 


D in Ellipſeos curvi. (Nam ſi d=t, erit - dz = 4 
—l&d, 1deoq3 e2==l] = d2—ld ld—o. hoc eſt, 
Ordinatim-applicata evaneſcit, pun&o nimirum pe- 
r|metri cum punto diametri coincidente.) 

Urde patetz Quamlibet Ellipſeos Diametrum binos 
habere vertices, ( ut quz in binis pun&is perimerro 


occurrits) quos Yertices Oppoſitos appeilamus. Diame- 
. ter 


Ee IE ln OE Cy 
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tcr vero binis illis verticibus terminata , illa eſt quam 
Diametrum-tranſverſam jam diximus. 

Sed & inde liquet, Ellipſin ex earum curvarum nu- 
mero eſſe quz in ſe recurrunt, adeoq3 figuram com- 
prehendunt, 


Ellipſcos autem Diameter-intercepta , diemetro-rranfverſs, 
lengior efſe non poteſt; tunc enim —d2, quod bſnorum ref&an- 


gulorum minus eſſe ſupponitur,majus effet gui ld, quod ſuppo- 
nnitur corum majus eſſe. Sjautem tale quid ſupponerecur; pro 
Elliph, prodiret Hyperbola, candem habens diametrum-tranf- 


verſama, verticem verd eum quieſt aſſumpto- ( in Ellipſeas dia- 
metro-tranſrerſa) vertex oppoſitus; quiq; ſupponictur Ellipſeos 
diameter intercepts (traniverſa major) eric aggregatum dia- 
metroram cranſrerſz $& interceptz in Hyperbola, Prout ex Hy» 
perbolz do&rina,poft-tradenda, colligi potecit- 
PROP. XXVIII. 3 
Carollaria. 
Atet ex premiſſes, Chim fit e2=Id — ! 4Horum 
in Ellipf quatuor, Diametri-tranſverſe, Diame- 
tri-intercepte , Lateris-Refi , & Ordinatim-applicate; 
datis tribus quibuſvis, etiam & reliquum ( magnitu- | 
dine) dari. Nempe (diſponendo8&: refolvendo xqua- 
tiones) crit- 
Ordinatim-applicata, =: Id ©? + —\/, 
td —d* 
——l, 
Ejuſq3 quadratum, e:==/d = =p 


la Ellipfi 


3 
Latus reftum, {=5=Qct: 
4 . A me], bas, 
Diameter-tranſverſa, t=—=/. 
1 Diameter-intercepta,d=zti,y;i#2 m<-22. 
. Ki . 


.- 
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' Etpropteres, Diſtantia pundi applicationis a Cen-' 
rrro, C—==a/: 162-8, , 
' Patet etiam;, Ut Djameter-tranſverſa ad Diame- 
trum-interceptam, fic eſſe Rectangula quz diximus 
Majora (diamerris interceptis proportionalia} ad Re- 
Gtangula quz diximus Minora (carum quadratis pro- 
_ / 

portionalia,) nempe, #. 4: : 1d.+42, 

Ttem; Ut Diameter- tranſverſa ad Latus-re&tum. ſic 
quadrata Diametrorum-interceptarum ad Reftangu- 
la Minora, ( quadratis illis proportionalia. } Nempe 

[ 
tl: :2d>:; —d2, 

Tterr;, Ut Diameter-tranſverſa, ad interceptam 5 fic 
tranſverſz reſiduum, ad quartam3 quz, ducta in La- 
tus-rectum, Reftangulum efficit xquale Quadrato 


Ordinatim applicatz. Nempe #. d : ;t —d. wy a = 


td dz td nds 
: . Et ——l=e2, 


Items Ut Diameter-tranſverſa, ad Latus-re&tum; 
fic Reftangulum ſegmentorum tranſverſe, ad Qua- 
dratum Ordinatim-applicate, Nempe #. /-: : id —a?, 


* 
1 : 1 —e2, 


vel; Ut Rectangulum ſegmentorum Diametri. 
tranſverſe , ad Quadratum Ordinatim-applicate ; fic- 
eſſe Diametrum-tranſverſam ad Latus ReQum.(Un- 
de cujuſlibet ellipſeos Latus-Reftum commode repe- 
ritur.) Nempe id = 42, ez::t.1/ —— f, 

Inde ſequitur 5 Quadrata Ordinatim-applicatarum 
efle Rectangulis ſegmentorum D1ametri-tranſverte 
proportionalia. Sunt enim ubiqz ut /ad f. | 

4deog; , Omnium ad eandem Diametrum-applica- 


tarum, eam eſſe maximam que djametri-traniverſe 
S) puncte 


65 De SeFionibus Conicis. PROP. 28. 
punto medio (quod Centrum diximus ) applicatur 
ur Ce. { Quoniam nempe omnium rectangulorum e- 
jJuſdem re&tz ſegmentis comprehenſorum, illud maxi- 
mum eſt quod biſegmentis comprehenditur 3 hoc eſt, 
quadratum ſemiſhs.) Nempe, ubi d=:it—t— d, erit 
td —d2—t?. ideoqz £2 ( —= I) = 4&4, quadratum 
Ordinatim-applicatz maxime. . 
Reliquarum vero Ordinatim-applicatarum qua- 
drata ( adeoq3 & ipſz Ordinatim-applicatz )) quz 
centro propitis applicantur ſunt remotioribus majora, 
quz autem habenr applicationum puricta « centro x#- 


qualiter remota ſunt invicem *qualia. Eſto enim di- 
ſtantia punCti applicationis a centro quzlibet CD=c, 
ideoq; ſegmenta diametri-tranſverſz zt +c , ;t —c3 e- 
rit eorum reqtangulum +t 2 —c? (=#d —dz ) & 6? 


( Ng: dA == 
Eran EE [4 


——l: adeoq3 prout quantitas c 
augetur, ordinatim-applicata minuitur ( non quidem 
proportionaliter, minuitur tamen, ut patet3 _) & con- 
traz omnium vero maxima quz centro applicatur(ut 
dictum eſt Jubi c eyancſcit propter coincid entiam pun- 
ctorum C, D. 


Quodg; 


PROP. 29. De SeF;onibes Conicis, 67 


Quodaz de Ordinatim-Applicatis dictum eſt idem 
& de Ordinatim-inſcriptis (utpote applicatarum du- 
plis) intelligendum eſt 3 nempe eam eſſe maximam 
quz per centrum ordinatim-inſcribiturz& celiquarum 
quidem centro propiores remotioribus majores3 & x- 
qualiter utrinq3 a centro remotas #quales cſle. 


PROP. XXIX. 


De Ellipſees Diametris conJugatis. 


Ecta Diametro Parallela, ut «T, per illius quz 

diametri-tranſyerſe punto medio ſeu centro 

Ordinatim-applicatur (que omnium maxima 
eft, ut oſtenſum eſt; eſtqz ad eaſdem partes unica , ut 
patet,) extremitatem ductazE1- 
lipfin in illo punto (& quidem 
ſolo,) contingit. ( Secus enim 
non eflet illa omnium, 'verſus e- 
aſdem partes, Ordinatim-ap- 
plicatarum maxima.) 

Omnes autem, huic contin- 
zenti parallelc, (puta OO) ci- 
dem Ellipfh inſcripte , ab illa 
(quam diximus) ordinatim-ap- 
plicat3 maxima ( ad perime- 
trum utrinqz continuati , ut 
aCe) biſecanturz adeoq; & ipſa eſt (per def.) ejuidem 
ellipſcos diameter: oppoſitos-vyertices habens « «, 


Cum enim Ordinatim-applicatz DO DO fint ( propter 
parall: las ) #quales, zqualiter diftabune a Centro applicatio- 
num-puntta D D Cur modo oftenſiim eſt) adeog; biſecantur 
tam DDin C, quam O Oin 9: ( propter ar} eſtq; 
8 þ diameter, eiq; ordinatim-applicantur #Q, CA. 

S 2 Duas 


68 D2 SeFionibus Coniciss PROP. 29. 

Duas vero hujuſmodi ( ejuſdem elhtipſeos) diame- 
tros, (puta Aa, « « ) fibi mutuo ordinatim-poſitas, 
Diametros Conjugatas dicimus, ( que ſe mutuo biſe- 
cant in communi centro C3) pun&inz As, vel as, 
conjugatos vertices ('in Conjugatis quippe diametris 
repertos) appellamus- 


Ellip!in 2ntem binis Diametris Conjugatis, earumq; quatm- 
er vecticibas iic inſtruſtam, poſſumus quidem quali pro quatu= 
or {ive Eliip!ibus live Scftionibus habece, quaruin quelibec ſu» 
um h«bcr verticem, ſuamg; Diametrum, eiq; Oidinatim-ap= 
plicaras & Latus-rectum. Quarum guidem quatuor,binas «Az, 
- aa, Oppoſitas dicas, (ut & Aea, azA,) quarum nempe vertices 
ſunt oppoſiti; bina8 vero aA, Ana, vel Aza , «ae, (quarum 
vertices int conjugati, utpote in conjugatis diarnetris potiti,) 
Coniugatas dicas. 

Qunamvis enim Sefionum Orpoſiterum & Coniugatarum nomine, 
Hyperbole ut plurimum intelligi ſoleant : oihil camen impedit 
quo miabs C ut Hyperbolas, fic) Eliipſes Oppolitas & Conju- 
g47as dicamus : velſalcem ( f1id nominiy difpliceat ) Ellip- 
tin dicamus Oppaſito & Conjugato fitu coniideratam. Id ſaltem 
intereſt inter quatuor Seftiones Hyperbolicas, totidemq; Ellip- 
tic&3,{ conjugatis Diametiis accommodatas, quod hz qui- 
dern (produce? fe mucuo continuairt Cadeoq; Elliplis tota ad 
quemvi: quatuor yerticum referri poterit,) illz autem non ita, 
Verimi hxc melias fortafſe p:rcipientur quum deinceps de Hy- 
perbolis O;politts & Conjugatis dictum erit. ; 

Interim no:endum eft, Oppolitarumn live Ellipſcon ſive Ver- 
ticum (periade cnim eft utrum dicatur,) Diamerrum tranſ- 
verſam communem effe, & quidem Latera-refta zqualia, (vel, 
7 mavis, idem; nos enim; de laceris-reRi fitu nullam prorſug 
conliderariuacm habemus, fed ſolummodo de iplius magni=- 
tudine, neq; enim ounino refert vel ubi,vel an-omnino ſcriba« 
cur at ſcribi intelligatur,) & quidem caſdem Ordinatim- ap- 
plicaras; Diemecros-intercepras vero oppoſlitas kabent , quz 
ouilem {imul zquantur diainetro-intercepte, 


IP) 
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PROP. XXX. 


De rea Ellipſin-Coningertes 


|? Ellipfin contingens in conjugatarum Di- 


ametrorum alterutrius Vertice, cum reliqua 

C quantumvis utraq3 producatur )) nunquain 
concurret, ( utpote que ipſi parallela eft, ut modo o- 
ſtenſum erat.) Quz vero Ellipſin contingit refa,alib1 
quam in conjugato vertice.cum diametro (produd2) 
concurret quidem. Punfum autem concurſus {ic in- 
quiremus. | 


 Supponatur Tangens « F, occurrens in F, produtz diame- 
xo EA, cui ordinatim-applicara fit Ez. Supponatar etiam n= 
bivis ' Ordinatim-applicara DO, 
Tangenti occurrens in T. Sitq; 
centrom C,8& Oppoſiti vertices Aaz 
quorum faxponatur A punto E 
propior, 4 remotior. 

Dicantur antem C ob commo- 
dioremcalculum) Ez—e, EA—e, 
Aa=r, (ideog; Fa= _d,EC= 1s 
—d0,) EF=f, ED—axcideoq:DF 
==f +4DA==d +4,Da—=t —e Fa.) 

Tam (quia quadrata ordinatiny» 
applicatarum ſunt reFangulis feg- 
mentorum Djametrri- rranſverſ:s 
proportionalia, ut oftenſum ef 
prop.i8.) erit E\zFa. DA « Da 
F Eeq. DOq. hoceſt, td —g*. 1d 
= {* g* +95 204 ©: of, 1740 mel + 204 , 

gan” "og td. 6* £ —DOq. 
Item ( propter fimilia ule EF. Ee: : DF. DT. hoc 
3 et 


Y YI TS > 7 Ire 04 LA 


j 


plicando per 


td —d* 


2z—ſ) erit fil -f*a*atde*— d* af £2 fide F 
afa*a Sid =f*uf = f*a* + frie F 3j*ds. Ee ( delecis n- 
ring; f*id —f*u*, atq; dividendo per Za) erit Xtda Fd* af 
2ftd —2fi* > dj* af ffi 2ffd. 

Deniq;, ponendo D E idem cfle punttum, ( ut evaneſcat 
quantitas a=ED, adeoq; & ipfus mulciplicia tde, a* a, f*a erit 
2ftd — 3fd*— f*t — 2f*d. Er C divideado per af ) 1d =d* — 
2fi fd. (Hoc eſt, [JAEa=[}CEF ) vel jt —d.t—d:: d f. hoc 
cſt,EC. Ea: : EA. EF, vel (alternando.) EC.EA : : Ea.EF,Quod 


erat inquirendum, 


Duod Theorema fic inventum hoc eſte Si ſit Ordina- 
tim-applicata in ellipſi Es, atq3 ab applicationis pun- 
Go E ellipſeos diameter per propiorema verticem A 
continuetyr ad F; ſitqz , ut diſtantia pun&i-applica- 
tionis a Centro EC, ad diametrum interceptam E A, 
fic reſiduum tranſverſz-diametriEa, ad diametrum- 
interceptam continuatam E F=: recta «F Ellipfin 1n 
puncto « continget. 


Demonſtratio (i opus ) inftitui poterit repetitis Analyſcos 
veſtigiis. 

Sed & hinc concludi poteſt quad modo aliunde oftenſum e- 
rat; nempe quod Keda E'!lipfr: in diameiri vertice contingens diame= 
tro conjugate parallela eft eig, 1:4nqn m1 occurſura, Nam, cum fir EC, 
EA : : Ea. EF. fi ( propter coincidentiam punftorum EC ) 
prima E C nulla liz £ five nil} ins magnitudinis) quarta EF 
( vel CF) erit infinita (cx utravis parte ſupponatur diameter 
produci, live per A,five per a, indifferenter enim ſe Tangens 


habee 


70 _ De Seftionibua Comcis, PROP. 20. 

eſt, f.e::f 34. [=4e==DT ejuſq; quadrathm ſ*40* + 2fe.z 
025 ont 

Tum (propter Tangentem) DTq >DOq ( nempe zqualia, 


{i DE puntta coincidant; vel, fi ſecus, illad majus, ) hoc et, 
ſys? Zafe , — 14 fa? 210 Bode 
Tl hi — > 

- 
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habet ad utrumq; verticem propter applicationem in centro,) 

hoc eſt, EF «F nunquam aOncurrent ( propter infinitam di- 

tantiam ſuppoſiti pun&i converſus F ) adeoq; ſunt paral- 

lelz. | 

Patet etiam, Trnterceptam-diametram EA ( inter applicationis 
punftum & verticem propiorem ) 
ip ſis Continuatione AF ( inter ver- 


( SE ticemillum & tangentis cum dia- | 
eZ metro concurſum ) wirorem efſe. 
FR o& FRR F Cum enim ſit 9 EC. Ea—EC + Ca 
7. Oe :: EA, EF=EAtAF. Erit etiam 
A + on {dividendo) EC. Ca :: EA. AF. 
| * At EC minoreſt quam Ca vel CA 
&/ (pars toto) ergo & EA minor 
quam AF, 


Sed & ( ponendo CA—Jt—s, 
& CE=—3 t—d—c, ideoq; EA—d 
= 5 wCy & Ea, —t —d—stTc) 


«L td we FR, 0 _ c* 
- —— xm ws —- * 
er:t EF — 14 4 c 3 


CF (=FEF+EC )—=—; hoceſt 


CE. CA: : CA. CF. 

Sed & hinc docemur Ream aF ducere que Ellipfin in dato pun» 
fo a contingat- Nempe, data Ordinatim-applicata «E , fiat ut 
EG ad Ea fic EA ad EF. junta enim Fz Ellipfin in « con- 
tingir. | 

ol A dato extra pun&o F reffam ducere Fa que Fllipfin contin- 
gat. Nempe, junta FG, & concinuata, (quz Ellipli in A a pun- 
Cs occurrat, ut habeatur F punaum in diametri Aa conti- 
nuatione: Quoniam ecft( ut modo ditum eſt ) EC. Ca — CA i 
::EA. AF. ideoq; FA.AC : : AE,EC. Sidividatur AC jn F, 
ficut dividitur FC in A ; & dacatur Ordinatim-applicata Ez; 
rea Fe janQa Ellipſin contingit. 

Alia liceret hic Gorollaria adjungere, qualia de Parabo'a 
fp innuimus prop. 23. Sed ca brevitatis ergo omittenda judico. 


PROP - 


_ PROP. 2r. 


' De SeJionzbuns Conicis. 


PROP. XXXI. 
De Fllipſeos Diametris. 


] a punCto quovis « in Ellipſeos curva Az, duca- 

turad Centrum C reG&a «C; erit hxc ejuſdem 

ellipſcos diameter, cujus vertex « , ejuſqz Or- 
dinatim-applicatz re&tz ipſi «F, ellipfin in punto « 
contingent!, parallelz. 


= Libet hanc propoſitionem ( ur prius prop.2 4.) primo Ana- 
| lytice examinare, deinde & Syntheti= 
ce demonftrare. | 
Supponamus igitur rem eſſe ut per- 
hiberuc; adeoq; infcriptam quamliber 
OO cangenti aF parallelam, a re&a 
aCC per contactum & centrum tran- 
ſcunte) biſectam in E. Sintq; reiz 
OD, OD, at, diametro AE ordina- 
tim-applicatz, adeoq; invicem paralse 
lelz; quibus ectiam parallela ducatur 
Ee cidem diametro in e occurren?, 
quz propterea ( ob parallelas) biſc- 
cabitCntOOin E, ſic) DDine. De. 
nig; re&ta OO, diametro AE,Cuiriſq; 
fi opus eft produfti:,) occurrat in G+ 
(Saltem fi parallcla tit, ut non poſſit 
occurrere; res ipla jam demonſtrata 


eſt, Prop. 29.) 

Supponepus etiam inprefentiarum, verticum A a ( diame- 
tri AE) verticem A propiorem, a remotiorem, Pun&o E : [- 
tera puntam £ intra puncta « C incidere: reftamq; OQ dia- 
werro AE produce extra Eljiplin occurrere : Si aucem horam 
alicui contrarium contingat ( quod quidem Geri poteſt) nithilo 
remen minus res ſuccedet , mutatis rantum aliquarties f1gnis 

. + —, quod opcrationis progrefium nentiquam turbsvic, 

Dicantur autem 035 commodiorem caleulum) Eaze, EA 


— 


7707 


PROP.z31, De Sefionibus Conici, FE 
=d, Aa==t, Fa(=t =d)—x, EC (=3t—d,) =, eD 
= q, #a== H, eC=r, 2 Tm $==£ , :C( =o md) =. 


Tum ( per przced:) EC. EA: : Ea. EF, hoc ett c.d:: Zo 


a- — EF, Et {proper parallelas, & (imilia triangala ) Ca+ 


ea::CE.cE, hoc eſt # #356 3 —eE. EcCe.Cs::Es 
es:;EF.eG. hoceſt, eye =es: La I — e Gs 
ideoq; DG ( —eG ED) I <q. Item eA ( —eET 
EA) = =, $ea=x > — Ideog; DA (=eAZcD) 


: d 
=d + = E<q,&Da=x _— = q. Er retangulum DA « 


f — EI 2 
Da" o* g* +o*x9 +9*d, + 26675 lx ode 1 
5 BN oy And dura bats. 


Cc 


o Ss, _ * " — - F- + 
( vel, quiazx=d=2c) == dx AE. + $0 IE OT 


25, * —A*c* s , 
. .--. FC vel, quia em S=y, K 20 nQd=t, }= 


of dx o*q* +20 yg FA 

0" 4 Ss - 
Deinde, (quia, propter Ellipſin, Quadrata ordinatim: ape 
licatarum ſunt retangulis ſegmentorum diametri-tranlvc ix 
proportionalia) EA « Ea dx. DA«Da :: Eaq:*. . DOq. 

dx eq E20 yt 2 

y <--—- 
Item ( propter fimilia triangula ) EF. Ee :: DG. DO. hoc 
de ,..Y4x% 7g, ydx £59, —DO. cjulque qua- 


eſt C oC edx 
2 ,j£ 2 + Ss 8 ,6 = 
tray EXELL. Tegan, mo 
o* uf x q = 
0_uX wo 079 F2oyegt dE 
ee 7 ira E'd 


e*dx 


T - Ideoq? 


th —_— > Os Id a, 
74. De SeFionibus Conicis, PROP.3r. 

Ideoq; ( atring; multiplicando per e*4u*x* & dividendo 
pere* ) vie x* pofi*g* +20ydxcq =—of uf x* — of dxg* + 
2oydxcq* Idx*, Fr ( delendo utring; + »-yJxcq, & trans 
ponendo ) o* * 4* J1r*dxg* —=o*d*x*— y *Ufx® + SEdxc*. Ec 
(quia of —1"'—SZ, perge2) o*c*q* 4 o*dxq* — SEd® x* t 
SEdx*, Et( dividendo utring; per dx4c*=412 ) of q* — 


Edx 
-,/ - = NR 
fEixhocet -*, =9*, Conſtat ergo propoſitum. 


Ind Synthetice fic demonſtretur, ( repeticis Analyſeos veſtigiis.) 
Ab Ellipfeos centro C ducatur rea Ce, atq; Elliplin in punto 
e contingatre&a eF, diametro cuilibet CA occurrens in F; 
ip.1q; parallela quzliber OO retz Ce (intra Elliplin)oc- 
currens in «, diametroq; CA in G;.Diameero autem C A 
ordinatim-applicetur aFE, eiq; parallela «e , diametro oc« 
currens in e , Eademq; maneant ſymbola que prius e,d, t, x, 
C, od, T, E, Yo ; 

Samantur autem in diametro utrinq; a pun&o e zquales 


SE: . 
retz eD=y/ —_— atq; ordinatim-ponantur D Q, DO, re- 
Az OO occurrentes in O O. Adeoq; biſecantar tam D D 
in e (per conftcuttionem ) quam OO ( propter parallelas) 


In £. | 
Dico reQam illam quamlibet OO ( a rea Ce bifetam in 


: ) Ellipſi inſcriptam efle ; hoc eſt punts O O efle in peri- 
metro. Quod ſic probatur, | 

Qaoniam ſunr (ut in Analyſi demonſtravimns) EF==9 

c 


eG— 2 eA—dt 0; Cl == IN mm dc . Erit DG ( = eG ._ 
c CE 


cc 


eD) __ yds + of Ex, kDS ads +4 SEde & Da 
as” Bos g* ” ons g* 


= SE doe: 
—=x I 5/35 aque horum retangulum DAsDa— 
co 


- 
Cant — HS 2: (nempe, prog & q*inana- 
o* | | 
4 | 
lyſi, ſubſtituendo 5s : Sao % ==, vel ( quias* - Sf am 
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| PROP. 3To 
y* per 52) erit DAsDa Zi 395 22 Hide 


oO 565-44 begin halt FP: ; ” * 
Em _—_— : : = -& 4D 
a - - img ZEBRA 4 RS a : 


oa rats 'Y "I « 
ww _ CEE "4; Ps. » ” 
. 


De v&FHonibw Conicis, © "— 


_ 


g* 


Tam ( propter ſimilia rriangula) erit E F. Ez :: DG. DO: 
hoceſt, = 0» IHE nc e= DO. ejiiſq; 


— 


Fl oJx 


quadratum__2* 4*x* tf fE dx c* £2ydxcy/SEdx __ 


— - 


FALLALI +29:4/999%* —DOq- 
x 


To « 


Sed & tantundem eft quadratum Ordinatim-applicatz pun- 
fo D. Nam ( propter Ellipfin ) ut reangulum EA « Ea, ad 
reftangulum DA«Dazfic (Eeq) quadratum Ordinatim-appli- 
tzinE, ad quadratum ordinatim-applicatz in pun&o D. hoc 
& dx 2224 Fw Ide dx IEC #20 Sw 

o x TM 6*4x 6 

od igirur eſt quadratum ordinatim-applicatz punto D, 

eftq; (ut modd oftenſum eft) ipſum DOq, * 


|  Erpropterea DO, DO, (quz, ex 
conſtcuCtione , ſunt puntis D D Ocr- 
dinatim-poſitz ) & Ocdinatim- 
applicatis zqualia, adeoq; punta 
OO, ſunt in perimetro; retaq;, OO 
eft Ellipfi inſcripta: ſed & illa (eiqz; 
parallelz, eidem ratione,) a rceQta 
2C bilecatur, adeoq; - ordinatim-in=- 
ſcripta eft, cjuſq; ſcmiſſis gO di-, 
ametro eC ordinatim- applicata. 
Quod erat demonſtrandum. 
Notandum autem eſt ( tam 
quoad Analylin quam Synthe- 
im) fieri quandoque poſſe ( u- 
bi rea OOQ longius abcſt a tan- 


T 2 gente 


_ "- _ ys ud at rite ts 
pan —_— ———_ » _. 


De Sefionibus Conicis. PROP. 3r. 
aF)ut punAum G vel intra El- 
iplin accidat vel etiam ultra oppoſi- 
tum verticem: Sed nihil binc contin- 
get quod operationis progreſſum mul- 
tum perturbet; tanthm mutanda for- 
ſan erunt aliquories figna T —, aur 
aliquz faltem quantirates occurrent 
negative interpretandz, Sed hoc non 
tanti «ſt, ut ca propter operationem 
iſtis caiibus accommodandam repe- 
tam. lllud autem a quovis vel parum 
exercitato ( ſicui id operz pretium 
videbicur) facile przſtari poſh. 
Interim non erit incommodum Cos 
rollaria quzdam hic ſubjungere,”qua- 
3 lia ſubjunximus Prop. 14. de Parabo- 
G la, ) puta, 
Buodlibet Perimstri _— puntſum 
e 


alicujus diametri verticem e 

Adeoq; , In qualibet Ellipſi infinitos eſſe vertices, atg, Diametros 
infiritas. 

Item, Bllipſeos diametros omnes in Centro convenire. 

Ec, Reffam quamlibet per centrum wanſeuntem, Piametrum eſſe, 

Icem, Puemlibet in codem plano retam per aliquod intra Ellipſin 
punum tr en(euntem alicui diametro Ordinatim-poſitam eſſe* 

Item, @ae diametro alicui in vertice occurrit, ipſius Ordinatims ap- 
plicctis parallela, Ellip/in in ille puntts contingere. 

Et, ue Ellipfin contingit, refam diamerro per contains pundum 
=o Ordinatio-poſitam eff, ejuſa, Ordinatim- epplicatis paral= 

tam. 

Deniq; ; Ellipfin, que diametros conjugatas 4quales atg, ad anyules 
rectes poſitas habet, Cir:y'un eſſe. 

Hzc autem, aliaq; inzumera , vel ſatis in przcedentibus de- 
monftrantur, vel inde ſaltem facile demonftrari poterunc. 


PROP. 


| 


2 os Was 


—__ 


— 


PROP. 32, De SedHionibus Conicin T7 


PROP. XXXII. 


EffeGiones Geomeltice, 


| ATs ex dictis ſatis intelligere licet Geometricam 


Problematum effectionem. Puta, 


Ellipſeos Diametrum invenire, Quz enim duas quaslibet in« 
{cripras parallelas biſccat eft diamerer+ 

Ellipſeos Centrum invenire. Nempe in duarum quarumliber 
diametrorum concurſu. 

Ellipſeos diametrum invenire,que per datum punum tranſeat. Re- 
cam nempe,quzdatum punCtum & centrum conjungite 

Data in Ellipfi diametro qualibet , diametrum conjugatam invenire. 
Vel generaliter. 

Dat inſcripta qualibet, diametrum invexjre cui illa ordinatim-poni- 
tir. Nempe reftam quz datam inſcriptam aliamq; ipt paral- 
lelam biſecat: Vel (fi diameter non {it ) quz iptius punftum: 
medium, & Ellipſeos centrum conjungit. | 

Date Ellipſeos Axes invezire. Nempe deſcribatur Peripheria 
Ellipfi concentrica, ipſamg; ſaltem in binis pun&is fecans : Re- 
Gam enim bina puna proxima conjungentem quz biſecar 
rea,eſt Axium alter;reliquuſg: eſt huic conjugatus. 

Nota tamen; In circuls omnes Diametros Axes eſſe , & quidem «+ 
q ales; &* conJupatas ipfius diametros amnes effe conjugatos AXES. In «- 
lis autem Ellipſibus quibuſvu, non niſt duos Axco veperiri, colgy Conjur 
gatos, ſed & inequales;, & quidem conjugatarum- diamen oraen omniun 
maxims inequales; quare & Diametai-Extrem# dici jolemt : Sicut & 
contra, Diametros- Medias dicere licet,que ſunt conjuate equales. : 

Date Elliyſeosordinatim- applicatas (poſitions ) invenire,que ate ip- 
fius diametro convenium. Inventa nempe Diamerro con'ugatas 
gon huic zquidiſtant re&z ſunt diametro datz ordinztim- po- 

Xt. . 

Ellipſin ad datam diametrum & datum lars retium deſcribere 4 que 
datum habeat inclinationis axgulum. Nempe inventis ( magnirudi- 
ne) ad quarlibet diametri punta Ordinatim-applicatis, ( per 


prop. 28.) applicentur ad ſua reſp-Rive punAain angulo _— : 


g he 2d p _— þ 
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73 De SeFionibus Conicis. 
rato: Perearum enim extrema puntta, curva #quabiliter du- 
Ga, eſt Ellipfis. 

Atrqui ego brevicatis cauſa ( przſertim cum ex di&is facile 
deduci quezat ) harum effeftionum demonſtrationes, al:agz 
tam Problemata quam Theoremata plurima lubens omitto 


PROP. XXXII. 
De Hyperbola @bjolute conſulerata. 


Um fit in Hyperbola (ut oftendimus Prop. 
20- inſpecto Cono)) Quadratum ordinatim-ap- 


plicate h?=1a+=4?, Licebit hic (ut Parabo- 


lam & Ellipſin ſupra) Hyperbolam eo charactere in- 
ſignitam, Cono eximere, atqz abſolute & univyerſali- 
ter contemplari, acli nullam ad Conum relationem 
habeat. 

Hyperbolam igitur appellocam ( ſive lineam cure 
var in plano deſcriptam, ſive figuram planam ejuſ- 
modi curv4 terminatam) cujus ordinatim- applicata- 


rum fingularum quadrata zquantur aggregatis bino- | 


rum rectangulorumz quorum quidem altera ſunt in- 
terceptis-diametris, altera carum quadratis propor- 


tionalia. ( Nempe hz—ld+ = fa, Sunt enim rectan- 
eula /d4 ipſis d diametris-interceptis proportionaljia, 
propter communem altitudinem /3 rectangula vero 
= dz diametrorum-interceptarum quadratis 4? ſunt 
proportionalia,propter eande ubiqz rationem, puta ?. 
I: : dp. ! 4? Utrum vero retangulorum majus ſit,non 


refert; ſed modo hoc,modo illud ) 
Diamectrum, Diametros-iuterceptas, Verticem , Ordi= 
natim-poſitas, Ordinatimeinſcriptas, Ordinatim-apfli- 
| catas 


PROP. 53s "oy 
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PROP. 33: De Sedionibus Conteis. 29 
catas, atq5 PunFnm- applicationis 3 eodem ſenſu hic 
accipio quo iiſdem ſupra de Parabola & Ellipſi uſus 
ſum. 
Reqam nota I inſignitam,(lineam puta imaginari- 
a, quz cum interceptis diametris bindrum reCtan- 
gulorum illa continer que ſunt ipſis diametris-inter- 
ceptis proportionalia } appello Latxs-ReGuzr, 

Ream vero alteram, quz noti # deſignatur,{quam 
quidem ſupponimus Diametrl ſupra verticem conti- 
nuationem, verſus convexam curvz partem ductamz 


quzq) ita ſe habet ad Latus-rectum ut di 

mterceptarum quadrata ad binorum I 
Illa quz quadratis illis ſunt proportionalia: ) Frognems 
rum-tranſverſam appello, (ut qux Oppofitis O ofi- 
tarum Hyperbolarum vertices conjungit , ut _— di- 
ccturz) ejuſq; Punctum medium ( quod quidem extra 


Hyperbalam 


» 
*4 
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30 ' De SeFjonibus Conicis. PROP. 33. 
Hyperbolam jacet , ſed inter Hyperbolas Oppoſitas, 
ut deinceps patebit) appello Centrum, 


Hyperbolam « nobis definitam eandem eſſe cum ia quam definit 4- 
pollonius, timili fere progreſſu oftendemus, atq; fupra de Parabo- | 
la & Eiljpli uti ſumus prop.21, & 25. | 

Hyperbolx nempe, ( qualcm definit Apollonias Conic. | 
lib. i. prop 12. ) Seftione coni fate, univerſaliter conv..nire F 
d:ioitionem a nobis propolitam; jam probatum eſt prop. 17, 
& 20+ 

Contra yero, Hyperbolam a nobis deſcriptam ita Cono ap» I 
tai poſſe, ut eas habear condiciones quas poſtulat Hyperbola 
Apolloniana; tic probatur. 

Exponatur Hyperbola quzlibet a nobis definita a «, cujue 


Ordinatim-applicatarum quadrata int h2==l;+ "4s. Dico hanc | 
Cono ita ut poſtulatur aptari poſle, : | | 
Dacatur 


9% UN BAI ron. nts own De BOP ter OI WG oe —_ 
- . . 
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PR OP. 33. De SeFfjonibus Conicie, 

Ducatur rea aA—t, & ( in ejuſdem continuatione) AH 
==d : Arq; ad reftam A H ponantur (ad oppoſitas partes) Cuz 
re&z invicem paralle]Jz;AS— |, & HE 0, (faltem tantz {nt 
longitudinis AS, HB, uc fit AS » HB—1g;) Sirq; angulus SAH 
—AHB quiliber acutus, ( modo major fit ccomplemento an- 
guli inclinationis in Hyperbola expoſita.) JunGa vero aSpro- 
ducatur ut cum reta BH prodnafa cocatinS; & junta PA 
producatur ut occurrat ipiiaS in V ; ut compleatur triangu- 
lum VBS; quod efto Triangulum per: axem in Cono confra- 
endo, 

Deinde retis AH. BHS, duo plana ita erigantur , at com- 
munis corum ſefio HO, faciat ad reftam HB angulos rettos, 
ad rcfam vero AH angulum:AHO zqualem angulo inclina- 
tionis in Hyperbola propoſita. 

Hoc enim omnino fiert poſſe conftat : Si enim reQa quali- 
ber HO perpendiculariter inliftens plano Trianguli VBS ( a- 
deoq; angulos faciens utroſq; OHA, ORB, rectos ) circum- 
yolvatur circa redam BHS ut axem ( invariato angulo 
OHB) donec ad iitum plani perveniat in He, faciarq; in plano 
triapguli angulum oHA acutum, qui minor eric angula incli- 
nationis in Hyp:ibola, (ec enim, ex conftructione, angulus 
AHB iftias inclinationis complemento major; necelle cſt e- 
nim ut, in tranlitu , aliquando fecerit angulum inclinationis- 
angulo zqualcm; ( fatus enim eft tranfitus ab angulo refto, 
adeoq; debito majori, vel ſaltem zquali, ad angulum debito 
minorem; _) adecq; tunc fucrit in fitu debiro ut fit duorum 
planorum pz out requiritur concurrentium communis ſeftio. 

In plano autem BUS tic polito fcri>i inrelligatur circulus, 
diametrum habens BHS, qui fit baſis cont; aliiq:; tuic paral- 
Icli diamerros habentes BDS, conum complemes, / per prop. 
5-)qui plano AHO {:Qus exhibebic Hyperbulam ( per prop. 
7.) cujus Ordinatim- applicatz'omnes (quarim RO eftuna) 
ad diametrum AH angulum facient zqualem angulo inclina- 
tionis ordinatim- applicatarum in Hy perbola expoi.ta ad dia- 
trum ſuam; ſed & eifdem ſunt refpe&ive aquales \ ur patebic 
ex demonſtratione prop» 17 , & 20. ) ideeg; tygulz Lngulis 
congruunt, adeoq; & Hyperbula «xpoftita Hyperbule ſeAione 
coni fate, Quotterat faciendum. Adeoq; Hyperbola a nobis 
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definits 


$4414 - os 


Tat i ot , Sd 
- wy 4 £ 
8y 
- T% 


22 De SeFionibus Conicis. PROP.3+ 


definita eadem eft cum ea quam definic Apollonius. Quod erat 
demonRcandum. 

Sed & cadem opera docuimus Conun cnftrucre eg datam Hy- 
perbolem ita aptare, ut dara ifſtis drameter ſit atnracter- ex-generationes 
Arq; etizm Theorematice veram ele, Hyp:rboke diametitun guant- 
kbet frei poſſe, in aliquo jaltem Cons, Diametrum- ex-generatione. 


PROP. XXRXIV. 


Dc Diametro tranſve: |2, & Hyperbolzs oppoſitis. 


& I ad eandem diametrim duz Hyperbolx oppo+ 
fito fitu ponantur, communem haientes diame= 
trum-tranſyerſam, idenq latus roCtums fintq; 
ad illam djametrum ordinatiun-applicatz untus, ordi- : 


_ appt. alterius parallele: dicentur jIl» Hy- 
POIs earumqz vertices, eandem diame- 
trumu 


PROD. 35. De Sefionibus Conicis, 82 


erum-tranſverſam terminantes, Yertices Oppoſiti: Pun« 
' &tumaqz inter oppoſitos vertices medium;eft utriq; Hy- 
perbolzx centrum commune. | 


Hz awem Hyperbo'z. Oppoſite, reſpondent Hypetbolis 
Oppolicorum conocum codem plano feftorum, 


PROP. XXXV. 


Corollarie. 


tet ex diFj 5 Cim fit b: = 1/+—d: Horum 

in Hyperbola quatupr, Diemetro-tranſveſ}, 

> Driammetro-n#! reepts, L atere- rel o, &* Ordinatim-appli- 

ca!.  Da!ts n1bus quibuſvis, etjam reliquum ( magni- 

tudine; 6&1. Nempe (diſpoxendo & reſolvendo #- 
quationes, crit 


| Ordinatim-applicata, h—=v: 14+ - a2 2: = 


td +,2 
of = 
Ejuſqz quadratum, þ2—1d + + a2 == 
In Hyper. } 1d+ ds | 
bola, $ Cys 
[| Latus- Rectum, = —— f. 


td +ds [ 
. 


=", 


Diameter-tranſverſa, 7 


A «4 Saf 
Diameter-Intercepta, a=v:4t*#-h2, If. 


A 
Adeoqz ; Diametrorum tranſverſe <& interceptz 
aggregatum, /*. =: 4/*+—þ2: 4 it. 
Diſtantia punRi applicationis a centro. c=4/- Y## 
hs 
[4 - 


U 2 Patet 


34 De SeFionibus Conicis. PROP. 35. 


Patet etjiam; Ut Diameter-tranſverſa, ad-intercep- 
tam; (ic elle binorum Refangulorum ea qux diame- 
tris interceptis proportionalia, ad Refangula earum 
- quadratis proportionalia, Nempe f.d - : 1d. = dj, 

Item, Ut Diameter-tranſverſa, ad Latus-retum; 
ita quadrata diametrorum-interceptarum, ad Re- 
tangula quadratis illis proportionalta. Nempe #, / : - 
a2, A 42. 

Ttem, Ut Diameter tranſ(verſa, ad interceptam; ita 
utriuſqz aggregatum, ad quartam; que, dud in La- 
tus-reftum, Reftangulum efficit xquale quadrato or- 

. . . - 
dinatim-applicatz. Nempe #.4:: t4d. hn = 
, 1, 
_ oy EL | — b2—ld + de, 

Adesg, > Ut Diameter-tranſverſa, ad Latuszre- 
&umz; ſic Recangulum ſub Diametro- intercepth & 
aggregaro diametrorum tranſverſz & intercepts, ad 
quadratum Ordinatim-applicatz. Nempe #./ ::; tdt 

Pe | 
dr EN = bh? —ld + | die 


[4 


vel, Ut Reftangulum Diametro intercepta, & ag= 
gregato Diametrorum tranſverſz & jnterceptzx com- 
prehenſum, ad quadratum Ordinatim- applicatz : fic 
efle Diametram-tranſverſam ai Latus-rectum- (Un- 
de Hyperbolz Latus-rettum commode reperitur. ) 


he : 
Nempe, #d+4%. h? ::t.1 = 7,» t. 


 Tnle ſequitur; Quadrata Ordinatim-applicatarum, 
Redtanoulis Diametro intercept4 & aggregato dia» 
metrorum tranſverſz & interceptz comprekenſfis, eſſe 
proportionalia. Sunt enim nbiqz ut # ad /. 

Adeog; Prout longius a vertice removetur pun- 
um-applicationie, ita ſemper augeri Ordinatim-ap- 
plicatas 


PROP. 36. De SeFionibus Conicis. 9% | 


plicatas. \Nempe quia.ſic tam d quam ?+ 4(diameter 
intercepta, & aggregatum tranſverſz & interceptz)) 
augentur, adeoq3 & eorum refangula, & propterea 
quadrata Ordinatim-applicararum his rectangulis 
proportionalia, adeoq; & ipſz Ordinatim-appli- 
cate. h 

Et propterea; Hyperbolam ex earum Tinearum nu- 
mero eſſe, quz figuram non claudunt,z Cum Ordina- 
tim-applicate (a vertice inchoando) perpetuo creſ- 
cant, adeoq; & creſcat crurum divaricatio, que idcir- 
conunquam ſunt deinceps coitura. | 

Tdeoqz & Hyperbole diametrum quamlibet non niſi 
in unico Verticis puncto eidem Hyperbo!e occurrerez 
Quoniam nempe creſcentibus continuo Ordinatim- 
applicatis Hyperbole curva a diametro magis conti- 
nuo refiſiat, nunquain ideo deinceps coitura. Vertices 


enim Oppofiti, quanquam in eidem diametro , non - 


tamen ſunt in e3dem Hyperbola, ſed in Oppolitts. 


PROP. XXXVI. 
De rea Hyperbolem contingente. . 


RE Hyperbolam contingens diametro produtz 
inter verticem & centrum occurret. Punctum ve=- 


ro concurlus fic inquiremus. | 


Suppokatur tangers «F occurrens, in F, diametro H A pro- 
duz, eiq; ordinatim-applicata « H, Supponatur etiam ubi- 
vis eidem diametro Ordicacin-epplicaca DO, tangenti Oc- 
currens in T. Sitq; A vertex, GC centrum. 

Dicantur autem C ob commodiorem calculum ) Fe —b, 
HA= 9d, A#—.(ideoq; Ha— td, PC=1 1+d,) HF=f, BD 
==, (ideoq; DF={#, «, DA _— +e, Da =1Td Xe. ) 

3 


Tum 


Pot + 


| 25 De Ceftionibys Contcis. PROP. 56. 


Tum (quia, propter Hyperbolam, quadrata Ordinatim- ap» 
plicatarum ſunt refangulis AHa proportionalia, ut mudo o= 
ftenſum eſt ) crit HA»Ha. DA » Da: : Hag. DOg. hoc 

tdTu* +4* *ram+2de 
wty*, titg*te* ta £2dat ob. > 


Et ſpropter milia triangula) HF, He: : DF. DT- hoc > 


f , n Rs. 
Chrrf 2s: þ=DT. ejuſq; quadratum [+ af þ®* 
== DTq. 


Tum ( proprer tangentem) DTq > DOq( nempe zque- 
lia tr: D H coincidant; vel, tt fecus, 1Hlud majus; ) hoc eR, 


2+,* + 2fa = fiT34.* Tia FAS, . JET I 
[7s = 2j4_pa hl L ——= b*+&( utrinq; nultiplicis 


tcTutZ 
+; . | | " 
þ® f* Yerit ſ*1a Tj*.* Fide® tif if £2 fitdat 2ſ. 47 
ſ*1aTſE af Tj*a* +f*ta X3f*da, Er ( deletis vein 7k mu ) e= 
ric 1d.* #,2a* + 2fide & 2fu*a > f*.* +a Faf* i. Bil divie 
dcendy per + a)eri't 1a Fafa Fat Þofuf B & ju tp .T99 FG 
. Deniq; , ponendo DH idem eile pugtum ( ut cvancl.at 
guagntitas 


PR O P. 36, De SeGionibust Contcis. 8 ; 


uantitas a , adenq; & ipinns multiplicia da, u*2, f*2} eric 
2 fit af *—f* t25* 0. Ec C dividendo per 2 f) tdfgf= (tttg: 


(hac ct 9 AHa=—[]C H F3) vel! LtT d. t+4:: d. f == 2. 
Hoceft HC. Ha:: HA. AF. Quod erat inquirendum, 


®nod Theorem » ſic invenium, hoe eff 5 Si (it ordina- 
tim-applicatain Hyperbola Hz, atqz ab applicationis 
punto H continu-tur diameter H A ad F; fitqs ut di- 
ſtantia puniti-applicationis a Centro H C. ad a> frega- 
tum diametrorum tranſverſe & intercepie Has 
fic diameterintercepta HA, ad eandem continnatam 
HF. re&a *F junta Hyperbolai in pundto « con- 
tingct. | 


Vel fic; fireftre® Hyperbolim contingat in termino ordi- 
natim-ap licate @;cric, nc diftantia parti ajplicationis H 
acemroH GC, alciuldemdiftinciam a vertice remotiore H a; 
fic diftantia A vertice Proplort H A, ad diltantiam 4 punto COR» 
cu: {£15 ranyzentis Sr iitammeinrt HF, 

Denonftratio, 11 6 opus, infticu) poterit repetitis Analyſeos 
veſtions. 

Sed & patc* , qr .Atim fit HC. Hitt HAYOOHF. hoc eſt HC. 
HCtCa::HW H it iF, erir (dividendo) HC. Ca— CA «©: 
H A. AF. Adcoq; 1 funtar (4 diametro cOntinuata) A F — 
HA,AC A  y . Ee” . 
—|77—, habetur punum F. Sedetiam, chm fit HC major 
quam CA, (pars toto ) crit propterea HA major quam AF; 
hoc.eſt, Diameter int2rcet thy moufur quan ip 109tin ii ad concur- 
ſum 7 argentis; { contra quam in Ellipu ubiminoc:t; etin Pa- 
rabola, ubi xqualis. nt..fendimus prov 23 & 2.) 

Item, (poneidy) C\ =; —=s, & CH=CA TAt=;t =, 

2 2 z 
ideoq; HA —s, % Ha-—ct;) eric HF = is -- 8 


SiTd Cc 


7 In 


—f, & CF=e = fa=——. Hoc et-:CH.: CA::CA, 
CF. 


Atqz 


83 *De SeFionibns Conicis. PROP. 37. 
Atq; hinc docemur, Reffam « F ducere que Hyperbolam in dats 


| puntfo e contingat- Sumpta nempe CF=— _ & quidem a 


Cverſus A, fi contaftus requiratur ad Hyperbolam A«, vel 
(cidemratione) a C verius a, ii ad Hyperbolam oppoli- 
ram. 

Arq; hinc ſequitur; Ream contingentem Hyperbole diametro cj= 
Ire centrum eccurrere; para intra centram & verticem: (nam quod ul- 
era verticem lit, pater ex przdiCtis, cum fit HC.-Ha : :; HA, HF. 
eſt enim HC minor quam Ha, ideoq; & HA minor quam HF: 
Quod autem ſis citra centrum,pater etiam,quia, ut diftum eft, 
HC. CA : : HA. AF, adcoq; HC. HA: : AC.AF. ac HC major 
eft quam HA, ergo AC major quam AF.) 

rem, A quovis diametri punto F, inter Hyperbole verticem & cen. 
trum ſumpte, duci peſſe retam Fe, que Hyperbolem contingat. Quo au- 
tem pun&um F punto C propius hit, eo remorius abeſt & pyg+ 
fum contaftus «, & punftum-applicationis huic conveniens H. 
Qiuiaut CF. CA: : CA.CH, 

Adeoq; fi ſupponamtis punftum F ipſi C coincidere, ue di- 
fancia CF=o nulla ſit; eric propterea CH intinica ; Hoc ef, 
pun&um H, (adeogq; f& punftum «) ſupponendum et infinice 
diſtare, adeoq; vel auſquam vel non nil in Hypberola au infi- 
nita reperiri. 

Cumg: puntum C indifferenter ſe habeat ad utramq; Hy- 
perbolacum oppotitarum; ea quz ſupponitur Contingens per 
eentrum ducenda, verſus utramvis partem producatur, infinita 
eric, ade6q; Hyperbolarum illarum neutci occurrer. Quzx pro. 
prerea Aſymprota dici ſolet , ut poſt dicerur. _ 

Alia quz adjungi poſſent corollaria lubens omitco, 


PROP. XAXMNVII. 


De Hyperbole Diametris. 


I per Hyperbole Centrum C, puncttimg: in cur- 
v4 quodlibet «, tranſeat Cs rectaz erit illa ejuſ- 
| dem Hyperbole diameter, verticem habens « , 
atq; 


PR OP. 37. De Se&jonihms Conicis, 39 
atq3 ordinatim- applicatas recte « F hyperbolam in « 
contingenti parallelas. 


Libet prapoſitionem (ut prius 24 & 31. JAnalytice ex aminas 
re, deinde & Synthetice demonſtrare, 

Supponamns igitur rem efſe ut perbibetur, adeoq: inſcrip- 
tam quamlibet OO tangenti aF parallelam a re&ta Ca ( per 
. centrum & conta&tum trranſeunce) biſetam in  , Sintq; re- 
az OD, OD, eH, diametro HA ordinatim-applicatz , & pro- | 
pterea invicem parallielz ; quibus etiam parallela ducatur » h 
eidem diametro inh occurrens; quz propterea ( propter pa- 
raſlelas) biſecabic, ( ut CQO in »,1ic) LD in h. Denig; rc&a 
OO (produtta f opus) diametio HA occurrat mm G: Occur- 
ſaram enim omnino effe patet, quoniam e F ipli parallela eci- 
dem diametro occurrit, per przced. 

Supponemus etiam imprxſentiarum, occurſus puntam G 
con: ingere ſupra verticem A, extra Hyperbolam. Si autem ſe» 
cus contingat, (uti fieri poteſt, {1 inicripta OO remctius a 
rangente ſumatur, ita ut diametrum tranſeac, ) non tamen ſe- 
ries operationis variabirur alicer quam vel mutanda aliquando 
figna + ., vel quantitatem aliquando negative interpretan- 
dam fore, adeoq; ex parte ſuppoſitioni contraria, intelligen- 
dam, 


Dicantur autem (ob commodiorem calculum ) He— þ, 
HA, Aa—t, Ha(—rtd )—z, HC (=—$+d) =, bD—q, 
£1 —0, £C=—=cr 5 1C ( —eTd) =" 25TS= a 

Tum ( per praced. ) HC. Ha: : FA. HF, hoc «fic. z::4, 


_ =HEF. Ec ( propter parallelas & {;milia triangula ) Ca. as 
0 CH. Hh. hoceſts. -: : = —ÞHhe Et Ce Cy :: Fa, bn :: 
4 6 dz, yds , 

HF. hG. hoceſts.y ::h. "hy ::= ==hG. ideoq:DG 
—hGt hD) — 708 +g. Item bA (=AB+ Hh) —it 
fc BY 

Cobb a(=rttt =) = a+. idebg; DA=ut 16 

X Da 


De SeSionibms Conicis, PROP. 37. 
A. 4 LET? Et retangulum DA o D a = 


we 


Da = 


D 


PROP. 37. De Sefjonibus Conicis, OT 


8* 12+H0* 2+ o*2q F02/5 + oScgio$2FaHuT uf, ® 
mmouw——__—————_ CR D_— ——_— - ——_— 


2 (vil quia «T4 


T 
6* '2TÞ 52.5 +$20% 9 $20 Togh FH? : 
==2C)= _ "OS — ( vel quia oT4 


(] 
21, +,2,2 + p59 2 
—=y,&2otd—t) Nauk. To® g — oycg TIC _ 
DAzDa. | 
Dcinde (quia propter Hyperbolam , Quadrata Ordinatim- 
applicatarum ſunt retangulis diametro intercepra & aggrega® 
to diametrorum tranſverſ(z & interceptz comprehenlis propor- 
tionalia) erit HA*Ha = dz, DAzDa::; Haq =1i,*. DOQ= 
e=/2+ *%q* £207 IC? js 
= —— 29% : 
Item (propter ſimilia Triangula)) HF, He: : DG.DO. hoc 
et ©, þ ; 252, IEEE pu Do. 


=.) CuS 


ejuſ{que qua. 


2 2-3 + 2 8 2 as 4 
diatum. LM A L& 3oyURcq þ = — D Oq — 
Go uu 24 
o* dzt+ a** + 2oy qt I h, 
o*0Z 


Ideoq; ſurringq; multiplicando per e*.* 2* & dividendo 
per L* ) y*d* 2*t o* 297 + 289dz gz u* 2f 4 of (54 + 
2oydzqT Idzc*. Er (delende utring; +25ydzc q ,arqz 
tranſponendo) 5* * gf —o*{zg*—dIUd2i* — y* 22 toatufzs?, 
Et (quia y* =o* —=JZ,per6ea,)) o* *q* mo* dz Gf = 
SEdzt =IC4*2* Er (dividendo utring; per c* —ds— L1*) 


erit o* qf =IUdz. hoceſ ID =q*. Confſtat ergo propo- 


Illud Symbetice fic demonſtratur, ( repetitis Analyſcos veſtivits ) 
A centro C ducatur ad Hyperbolam C .. Arq; in ptncto « 
Hyperbolam contingat « F, diametro cuilibet HA occur- 
rens in F; ipſiq; parallela quzliber OO, eidem diametro H A 
occurrensin G, & retz Ce (produtz) iny. Diametro au- 
tem HA ordinatim-applicetur a H, eiq; parallcla uh cid:m 
diametro occurrat in h, Eademq; quz prius mancant ſymbo- 
la b, d,t, 29 Cl I, E, Y9 Co 

2 Sumantur 


92 De SeFionibus Conicis. PROP. 37 
Sumantur autem in diainetroutriaq; a punto h xqualcs re- 


SC z 
&z bD—y- be =. atq; ordinatim-ponantar DO, DO, re- 


Qtr OQ occurrentes in O O. Adeoq; biſ-cantur tam DD in 


h © per conftrationem ) quam O O ( proprer pacallelas ) 
IN i', 


 Vico reftz ON (arefta Cay biſcftam in ») Hypcrbolx 
infcriptam c :-; hoceit, punta O O elle in ipſa Hyperbolz 
curva, Quod lic probatur, | 
Quoniam ſur is Analy{i d mt WE 
a tunt ( ut in Analyi demonſtravimus ) HF _*< 


UL ic a 
1G=?", BA—at=, wha=zts= , Em DG (= 


ry ) —— d4& } © 
hGzhD_) — 7+ + of "$5 en DA C=hAZzhD) 
oc T 
== + - ts a SS . 2 Res 2 LE 3 & rectangu- 
T oC Vi 
—_£2.2+47*+ Sos +2y dC 's 
lum DAzDa — f*=+ EE — ( nempe 
2 R _ : : oy . f; - 
proq'&qinanaly(, ſubſticuendo in ſynthei == & y 
S? \'> 
= -) ved {quan © 0T amy per Ges ) 
"lgT $* + 20/3 
Y : ET: wa © 3 __DA. DA. 
Tam ( propter {imilia triangula ) eric HF- Ha :: DG, 
2, 5 15, SS .'2 yiz +a I24% 
DO. hoc — brett ES” ade — Si 


PI 
G 
y* 6222 + df izs* + 2 ders dd C2 


; Z "' 
DO. «jufſq; quadratum "2 e h 


” ou + */ _ 22900 SONR. 2 


=DOq=- ha - 2 BASS 


Rl WIC 7 . 

Cd & tantundem <{t quadrarum ordinartm-appiicatz pun 
Go D Naim (propter Hyperbolam) uc rectangulum HAHa, 
1d ceangulun; DA « Da; iic Haq quadratumn ordinatim-ap- 
plicarz punto {1, ad quartumyy: 


od crit quadracum- ord:na- 
LINA 


. wy. 
| OT Ne 
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: : 4 vy i2,t IC * =+ ance IF þ 
tim- applicatz pun®%o D. hoc «|, dz.” — ——_ 
2410 + 21 vols 9 
#78". # TE Hs Re = #*, quod #quile cf ipli DOq, 
ut modo oftendimus, 

Er proprerea Dt), DO, ( quz, ex conftruRione, ſicut pune” 
Gis D D ordioatim proute,) funr & ordinatim-applicatis X= 
quales, adeoq: puntta O O tun in Hypeibole curva, rettag; 
OO eſt Hypeibolz inicrtipta. Sed &illa (eig;.paraliclr, ea> 
d:m rattone.) arefta Can bilecatur; adeoq; ordinatin-in- 
ſcripra eft, ejulq ſcmillis yO diametro Can Ordinatim-appli- * 
cata. Quod erat dem:-nftrandum. 

Notandum aucem eft ( quod & prius monui } -feri quidem 
poſe ut inſcripta OO diametrum rranſeat in G intra para» 
bulam. Quod ramen operationis progrel/um non aliter im- 
mutabitr quam variando nonnunquam tizna + — aut quanti- 
tacem negative interpretandam exhibendo, Lit experienti pa. 
tcbir. 

Reffa autem illa @ C quam Hypcrbole Diametrum eſſe oftendimus. 
ziſdem opp+ſitis- Hyperbolis convert quibus & A C; iplag, aC duplica« 
t4 erit earundem Diemeter-tranſverja, Sumatur enim in oppolita 
Hyperbola ad=AH, hoc eſt Cd-CH, & ordinatim-appli- 
cerur ( {ity contrario) d o, quz erit ipit He xqualis S& paralle- 
Ia ( propter zquales diametros intercepras, eandam tranſyer- 
ſam, idem larus-re&tum, atq; ſirum parallelum , per prop. 34.) 
adoog: angulialterni xzquales, nempe Cdo—C'Da: & prop« 
terea( junta oC) criangula CDa. Cdo, fimilia & zqualia; 
ide0q; ( propter angulos x7! wgvzlw ad C xquales ) erit «Co 
una rea; arq: il!la quidem in C biſtGa: que igitar cm ad 
Oppolias Hyp:rbolas errminecnr, crit iatum tranſverſa- dia- 
meter, eſlilq; medinm punAtum C earundem centrum, 

Unde etiam liquet, Hype bole Diametres omnes in eodem commu- 
ni centro convenire. | 

Sed Rea omnia Corolliria ( nleimo excepto) que ad prop, - 
31. de Eilipli m.morantur; fiidem fere verbis etiam Hyper- 
bolz conveniunt, [lt non it upus ca reperere, 


PROP-- 


De SeFionibus Conicis. PROP. 58. 


PROP. XXXVIIL 


Efeftioves Geometrice. 


Roblematum effe&tiones quz de Ellipſi memoran- 
tur prop. 31. exdem fere totidem verbis etiam Hy- 
perbolz conveniunt. Nec opus eſt ut repetantur. 


PROP... ZXXA1X. 


De Hypertole Aſymptotis. 


T ſumatur id Hyperbolz diametro ( extra cen- 
tram C) punctum quodvis N,ciq; ordinatim- 
ponatur N Mz fiatqz #. |: : CNq. NMq. ( hoc 
eſt, ut diameter tranſverſa, ad latus rectum; ſic qua- 


drath diſtantiz pun- 
Gorum CN,ad qua- 
dratum retz N M,) 
junta CM erit illius 
Hyperbolz 4/ympte= 
ta : Nempe quz (co- 
tinuata) Hyperbolz 
 (quantumvis produ- 
az ) nunquam oc- 
curret, ita tamen 
continuo propius ac- 
cedet ut diſtantia 
tandem evadat qui- 
vis aſſignati minor. 


Nam 19. Sumpto (in - 
tra Hyperbolam AG) 
diametri pynto quevis 
2 


a ds. R wes 


— 


PROP. 39, De SeFionibus Comdis. 95 
H, cui ordinatim- applicetur H O, rete CM occurrens in M, 
Erit ( ptopter ſimilia triangula) CN. NM : : CH. HM Adeg. 


| [ 
que CNq.NMq :(1.b5:) CHq HS ct = = 1, 


Sed ( propter Hyperbolam ) erit HOq=- - —lC ponendo 


nempes=—7 t, ideoq;d==c = 5, &dT;i—ct;.) Ergo HOq 
minus eſt quam HMq, & reta HO minor quam reGa H M1 % 
propterea M1 erit extra Hyperbolam. Rea iginr CMM 
(quantumvis produtta ) Hyperbglze nunquam occur! it.Quod 
erat primo demonſtrandum. 


25. Chm fit OM (=HM -HO) =y/—] == p 


ſintq; un l t, quantitates ftabiles, at c v2riabilis, & guidem 
tanto major quanto remotius abeft punftum H a centro C : 
"on EE” ines 
Differentia retarum 4 75, / C1, hoc eſt, refta-- 
rum HM, HO, perpetuo minnetur prout c, hoceſ, CH, au- 
etur. Nam in majoribus quadratis zquale augmcntum ( re- 
tenta figurz ſpecie ) minorem poſtulat lateris produftionem 
quam in quadratis minoribns, ( ut notum eſt» ) Ideoq; prout 
longius abeſt a centro punftum H, adeoq; c * majus ct, ( reli- 
quis interim immutatis) ita ſemper minuecur O M, differentia 
c2 £2 was 52 
laterum / Tl, -,— 
az CMM ab Hyperbolz curva AO, continue decreſcic. 
Quod erat ſecundd demonftrandum. 

39, Six aſſignata diſtantia quzlibec que2ntumvis exizua, puta 
24 ; Dico Hyperbolam AO retamq; CM eo produci polle,ut 
earum diſtantia minor evadat'quam «ft aſſgnaca 24, Sumatur 
eaim linea refta aliquanto minor, puta a, cui zqualem efle vo- 
lumus rettam OM; & quzrendum fir puntum H ( cui ordi- 
natim-ponenda fit HOM) ſeu Iongitudore&tz CH. Quonian 


(2 me #2 
I 


- Et conlequenterdiſtantia re- 


igitur ſupponimus «= OM— / = m y/ I. erit 


# ws 5 


c 
( tranſponendo) y ————} =] = 4; & ( utrinque 


quas« 


Oo), Ro es FH SS  oot -Iot. HN Eb <rGdtc 
- 


oF. 
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J oe g* c* 2 
quadrando) ©. - = — IT a* 2 fn Et ( tranſ- 


' -3 
> . a» - : Y 
pon?ndo, atq; reducendo ) 24 — =4*+——1, Ft( qua- 


a0*c*1 4 EE A Tn” en f oe e's : 
drando) Pe OT F _— Oo  Bowogab 
] . a, - © Ha No 

) erit c* =———-t7 > # 


(dividendo per a 
Habecur ergo quantitas c* , ( cuijus radix c = C H,) adeogj 
puntuin H, cui ti Ocdinatinfponarur COM, erit OM —a, 
C quod, {i opus lit ſynthetice denonftrari poſlit, repetitis Ana- 
lyſcos veſtigiis,) adcoq; niinor quam diſtantia aſſignata a g. 
L:ieaq; diſtantia continuarz rette C MM, ab Hyperbouli con- 
tinuata A O, tandem minor evadet diftantia quivis afſignata, 
Quod erat tertio demonſtrandum, Adeoq; conſtat propofi- 
lM. 

Poflert & hic oftendi, 4d eendem Hyperbolam , nonnifi duas A- 
ſymptoras ( utring, una ) duci poſſe; ſe mutuo in centre ſecantes. Alia 
enim quzcung; in eodem plan» rea, vel Hyperbolam ſecabit, 
vel ad reqiſitam appropinquationem non accedet. Ur facile ' 
eſt demonſtratu. | | 

Item, A\ymptoras unius Hyperbole effe etiam Hyperbole oppoſite 4A= 
ſymp:otas, Quod limili fere progrefſu demonftrabituc ei quo n- 
ſus ſum ad Corollarium prop. 37. | | 

N:4. illis tentum binis Hyperbolis Oppoſitis, ſed & binis aliis hiſce 
eonjugatis (de gnibus poſt dicetur) eedem conveniunt Aſymptote, & qui= 
dem (ole. 

Pater item, quod ( {# ab codem punife H, ordinetim-applicate 
HO, HO, utring, continuentur ut Alymptons occurrant in M, ) erunt, 
OM, OM ,(utring, ſumpte ) equales. Cum enim tam HM, HM, 

- - = c z 
Cw |) quam HU, HO, 7 v (= y © _ -| ) erunt 
&OM, OM, (HM —_HO) zquales. 

Item; Si ( adeandem quamvis Diametrum ) Ordinatim ponantur 
refte quotlibet MOHM,( A|ympretis occurrentes in M Hyperhole in O, 
diametro in H, ) emnia retangula MOM ( ſegmentis comprehenſa) vel 


etiam reangula OMO ( ſumptis 0,0, in utroq, crure Hyperbole) erunt 
Ham 


n ” 
w” $5 i at 

V  T ' #4. . 1% 
7 bh » 


PR OP. 40. De SeGFionibms Conicis, - 97 
tem inter (c, quam quadrate rele AM ( 4b Aſymptora ad werticem or= 
dinatim-Poſite ) equalia. Nam ubicung; in diametro ( intra Hy- 
perbolam) ſumacur puntum applicationis H : retangulum 
MOM, vel OMO, C hoc eft, HM — HO. in HW + R9: hoc eft 


2 2 þ4 Zz 2 2 
— | po e=4 c —_— 
a =] has of R ' 6 In a t T v 2 2Th <t;) (em- 


per erit - | C ut multiplicando patebit;)) hoc eſt AMq; «lt 
enim (ex hypotheli) t,[: : CNq. NMq::CAq(—5* ). AMq 


- | 
Aſympteta vero, quz jam dicitur, eadem eft qu:z ad prop. 36. 
ſupponitur Tangens infinite, a Centro ducenda,quz non nit! poſt 
infnitam diftantiam Choceft, nunquam, ) Hyperbolam con- 
tinget. 
Alia de Afymptotis & Theoremata & Problemata quz ex 
jam dictis deduci poſſent prztereo, 


PROP. XL. 
De Hyperbolis Aſymptetis. 


Yperbolz quotlibet ad eandem diametrum 

( verſus eaſdem partes )) ita accommodatzx, 

ut centrum jdem habeant, atqz eaſdem (ad 
.communem diametrum) Ordinatim: poſitas , vertices 
c autem ( in ecadem 
diametro } varios 
quoſliber, puta A, 
a,«,(adeoq; & va- 
rias diametros-in- 

| terceptas3/) Si eade 
ſit in omnibus ra- 
tio diametri-traſ- 
verſz ad ſuum re- 
ſpective latus-re- 
Y cum 


g8 De Sefionibus Conicis, PROP. 40. 


&um, (puta ratio # ad / in omnibus eadem) eaſdem 
habebunt Aſymptotas-redas, (puta CM, per pre- 
ced-) Erintqz ipſe ad invicem Hyperbole Aſymntete: 
Nempeita ad invicem appropinquabunt ut earum di- 
ſtantia tandem evadat qualibet afſignati minor, (quo- 
niam earum quxltbet ita prope ad reqas Alymptatas 
acceditz) nec tamen invicem occurrent, ( quonjam 


o bi of ther ws \ . 
Ordinatim-applicatarum quadrata þz=—=— 1 mj=- 
nora erunt, cxteris paribus, ubi 5 major e't; adeoqs 
HO major quam Ho, atqz hxc major quam H#..) +1 

$i vero non fit ( in variis ejuſmodi Hyperbolis) ra- 
Y 
tio> cadem : Nec eaſdem kabebunt aſymptotas re- 


as; neq; erunt ipſe Aſymptote 3 ſed vel ſe mutuo 
ſecabunt, (nempe {1 Hyperbola que majorem haber 
diametrumetranſverſam minorem habeat rationem & 
ad 13) vel (ft majorem habeat rationem 7t-ad / )) de- 
bitam appropinquation:m non attingent. Prout «cx 
premilſis non eſt difficile demonſtratu. 


Illis antem, quas diximus, FHyperholis Aſymptotis, reſpondent 
Hyperbolz tortidem ejuſdem Coni planis paralleli: ſeti ; Que 
quidem qu0 proptus ad vercicem Cont accedint, co ad Trian- 
gulum acccdunt propins; donec tandem ( in iplo coni verti- 
ce,)evaneſcente diam-tro tranſverſa, Hyperbola in Triangu-" 
lym ( vel tplacer, Trianguli crura) degeneret; cujus quidem - 
Trianguli crura reprzſentant binz Aly mptocz reQz. 


PROP. ALL 
De Hyjeruole Diametris Corjugatis. 


I oppoſitarum Hyperbolarum diametro-tranſ- 
verſe Aa Ordinatim-ponatur recta per cen- 
tram {C0 dicetur illa Diameter-conjugata © 
que 


PROP. 4r. De SeFionibus Conicis, © "995 
que quidem rettas omnes diametro A a parallelas, 
oppoſitis ſeftionibus terminatas, puta Oo , bifariam 
ſecabitz que propterea diametro 44 ordinatim-po- 
fits ſunt, quas Ordinatim-1ranſcriptas dicere licet. 


Q 


Nam f ordinatim-applicentur OD, od, diawetro Aa (ver- 
ſus eafdem partes; ; erant illz ( parallelz parallelis termina- 
tz, ideoq;) zquales; & propterca CD,Cd, etizam 2 quales c> 
runt ( propter communem oppoſitarum Hype: bolarum dia- 
metrum-tranſverſam, & zqualia latera-reQa;) ideoq; & AO, 
-o, (proprer parallclas ) #quales erunt, 

Sunt autem re&# 4O. hoc eſt CD, ca quantitas quam ſupra 
diximus c=5stqg= it d. 


Y-2 PROP. 


oe 
2p 463; ates; 
"I. oof 
p z 


/ 
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«Im » 


PROP. XLI1I. 


Are. At WARP > 67 ret yn 
Eds pe VER WE] ke 7: + 
77 REY 


De Conjugatis Hyperbolis. 


T fit Hyperbolarum- Oppoſitarum tranſverſa- 
diameter Aa=#, (& Latus reqtum 13) atq; 
in diametro conjugata 44, ſumantur a cen- 
troutrinqz X#quales Ce, Cx; fitqz tota «a Ca —T == 
vil (ut nempeſit?. I: ; #2, 72, ) dicetur «Ce tranſ- 
verſa-diameter conjutota ; Eaqz fi deſcribantur Op- 
potitz Hyperbolz, vertices habentes «, «, & Ordina- 
um-applicatas 1 diametro Aa parallelas, Latuſqz 


Og 


- ater A + - <a wg 
- Ge TR A A > Ap 7 oF OR Cre ue hn 


T; i . 
rectum a =>, (C ut nempe ſit 7, a : © 72. #2,) dicentur 


oppoſiti vertices *« ipſis A a vertices conjrgatr; atqz 
Hyper- 


? 


On 


PROP. 43. De Se ionibus Conicis. OT 
Hyperbolz « « , ipſis A a, Hyperbole conjugate; com- 
mune cum illjs centrum habentes, ( ut patet. ) $:d 
& eaſdem habebune Aſymptotas rectas : ut jam Ge- 
monſtraturus ſum. 


Nam completo parallelogrammo MM, ( cajus latera per 


conjupatos vertices tranſcant, {intq; conjugatis diamett is, 


. tranſvertis parallela, & propterea xqualia;) erint rez C 


Omnium Alymprotz; per prop. 39. ( Idem accider, ti, {:mpus 
quibuſvis CD, C9, iplis CA, Ce, proportionalibus, forme- 
tur parallelogrammum circa idem centrum C , lateia habens 
conjugatis diametiijs parallela: Omnia enim puntta angularia, | 
in Aſymptotis CM reperientur. Puta, i! ordinatim- aj piicers, 
in hac Figura d:ſcriptz, ad Aſymptotas tifg; continuaten:u:.) 
Przter illas autem Aiymptotas duas, nulla in eodem plano 
rea duci potcft, quz ( produta) non alicui ex conjugatis 
Hyperbolis { produRts } occurret. Uc ex pradictis facile ct 
demonſtratn. 
Parallelogrammum autem MM { per quatuor conjagatos 
vertices tranliens) reſpondet parallelogrammo Ellipſi circum-" 


{cripto per iplius conjugatos vertices tranſeunti, 


PROP.-XLITE 


De S;ſtemate Hyperbolico. 
Uatunor ill, quas diximus, Hyperbole conju- 
oate, reſpondent totidem C in Ellipfi } conju- 
gatis {cionibus Ellipticis ( de quibus prop. 
29; dictum eſt.) cuan hoc tamen (inter alia) difcrimi- - 
ne, quod quatuor ſeGiones E!liptice , centrum verſus . 
incurvate ſe mutuo continuants at conjugate Hyper- 
bole, a centro recarvate .{ partem convexam cen=- 
trum verſus habentes) neqs {bj invicem, neq; ſuis A- 
ſymptotis re&is, niff poſt infinitam diſtantitam occur- 
runt, aut occurfuras eflc ſupponuntur. Tota vers t:- 


. OUr A 


102 De SeFionibus Conicis, PROP. 45. 


gara quz contineri ſupponitur ( aut ſupponi poſit) 
quatuor convexis Hyperbolis, (fibi mutuo, ut & A+ 
ſymptoris retis, poſt infinitam diſtantiam concurreg=- 
tibus,) toti figure Elliprice reſpondet. 


Ly 

Quatuor autem illas Kyperbolas conjugatas, infinite comi- 
nuacas, tandem concurſaras; ſuppono quidem , non quod vel 
reaple concurrent, vel etiam aftu poterunt infinice continuarh 
(cum aRa infinitam ejuſmodi dari non poſlit :) ſed quoniam 
qui altcrum ſupp-nic ſupponere deber & reliquum. Multa au- 
tem apud Mach-maricos iuppani que afta non exiſtunt, ſac 
no:um et: gaz veritaten. habent Conſequentie ( ut loquuntur ) 
five Hypotheticam, licet non Conjequeutis five Ablolutam. 

Arq; hinc eft, quod Polygonum regulare intinitorum Iate- 
rum pro circulo haberi foleat; aliaq; cjuſnodi innumera : Et 
quidem univerſalicer, ®aantitates, que ita ad invicem Ccontinuspro- 


Pris accedunt, ut earum ( continuataram ) diftantia qualibet aſſignats 
mine; 


— 


* 


PROP.44, De ScGionibus Conicis. 103 
- minor evadat; ſupponende ſunt ( in infiuitum continuate ) tandem cenves 
nire- 

Quod quidem. eodem modo demonftrari poteft quo 13 Ar- 
chimedis de circuli dimenſione, alizq; paſſiim apud Geometros de- 
monſtrari ſol-nt. Nempe, ft in infinicam continuentur; vel 
concurrent ( quod aftirmatur, ) vel adhuc diftabant; at hoc eft 
| impoſlibile? Si enim diſtenr, eſto ea diſtantia five differentia 4 
? quantumvis exigua, probari aucem poteſt eas propius accedere 
quam eft ca diftanria alliignata, C hocenim ponitur:) non igi= 
tur diſtant; conveniunt ergo. quod erat demonſtrandum. 

Neg; pateſt quidem hxc demonftratio quovis modo elndj, 
magis quam illa Archimedis modo memorata, alizq; apud Mas 
thematicos innumer#. 


PROP, XLIV. 


Ellipſeos & Hyperbol.e comparatis. 


f Atet ex Ellipſeos & Hyperbolze doctrinis ſupe- 
rius traditi 3 carum ad invicem cognationem 
magnam ele, Maximum aurem inter eas diſ- 

| crimen (unde & reliqua omnia ortum ducunt) hoc 

| eſt, Quod, in Ellipfi, diameter tranſoerſa atqz intercep= 
| ta ſuper ſe mntuo veplicari ſupporiturs, in Hyperbola vero, 
| ſe mutuo continurre. Adeoq; in Elliph Da — Aa — 

AD=t —4d: 1n Hyperbola vero Da —= Aa + AD— 

+ d, Arq; hinc quidem Ellipſcos incurvatio verſus 

centram, & Hyperbolz recurvatio a centro, alizqz 

omnia quz interveniunt diſcrimina - ut probe atten- [; E 

( denti patebit. Adeoqs totum fere Ellipſcos dofGri- il 
nam Hyperbolz accommodavimus (conſulto quidem, 1 

ut earum cognatio mclius percipiatur ) totidem fere 
verbis, mutatis tantum fſignis + —. 


py Atq;hat:nus Parabolz. Ellipſcos, & Hyperbole do&:inamy, 


| ſfaccinAe quidem, fed & dilucide trad idimus, 


APPENDIX, 
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MRadidimnus , in ſuperioribus, trium illarun 
Rai pront vnlz0 dicuntur) Ceni-ſetionum, Pa- 
j"rabolz, Ellipfeos, atqgz Hyperbolz, dottri- 
al 12497, ſaccinde ſatis, ſed E* interim ſatis 
(i fallor) dilucide. Earumgs, vel omnes vel 
precipuas ſaltem affeFiones vel demonſtravimus, vel ſal- 
tem demonitrationum fontes indicavimmns; ut inde liceat 
levi negotis .ca omnia deducere, que longis ambazibus, 
atq; perplexo variorum Lemmatum & demonſtrationum 
intricatarum labore antchac oftendi conſucverunt. 

Atq; hac omnia brevi admodum atq; ſuccinda metha- 
do tradita ſunt; preſertim ft omittantur ea omnia ( que 
quidem tuto nec incommode omitti poſſe videantur ) que 
tota parte prima tradidimus 5 que quidem Conum ſpe= 
Fant, atq; illarwm ad conum relationem, cum quibus ta- 
men preſens doFrina ( quanquam ſecus olim creditunt 
eſt) nullam habet neceſſariam connexionem; ſed ſimpli= 
cius atq; univerſalius tradi & poteft & debct. 

Sed interim viam ſimul apperuinus qua Curvarun do- 
drinam penitius intueri atq; ulterinus promovere facile 
polſamus * (quod & nos fortaſſe deinceps aliquando, Deo 
fuvente, facturi (umus, fi illud neceſſe videbitnr, atq; 
iris doctis Mathematum peritis labores noſtros gratos 
fore perſpiciemus,) Interim ſpecimen aliquod libet appo=- 
nere, de curvis aliis Parabole affinibus,quarum Diametri, 
Crdinatim-applicate, Latera-recta, Tangentes, EXc, nex 
erinus 7uam in ipſa Paraboli reperiantur. 


PROP. 


LR 


| PR OP. 45. | De $eFionibns Conicis. 
PROP. XLV. 
De Parabeltide Cabicali. 


I Paraboloides ita conſtituatur, ut Ordinatim- 
g applicatas habeat in ſubtriplicati ratione Dia- 

metrorum-interceptarumz ( adeoq3 illarum 
Cubos diametris-interceptis proportionales:) Parabo- 
loides Cubicale dici poterit. 


wObTuavunen; 


-_ 
aAG4U/ FEY UBARE > 


Latus-rectum Paraboloidis cubicalis ("puta /, ) ap- 
pello retam imaginariam, cujus quadratum in dia- - 


metrum-1nterceptam duum, xquatur cubo Ordina- | 
tim-applicatz, Ut ſit ubiqz p3 = 12 d. | 
Z 


PROP, 


f Waeatns FY d 


. 
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E APPENDYTSX. 


Fer rddidimns , in ſuperioribus, trium illarun 
£14 pronut wvulon dirumntur\ Oaws S242 -- 
if rabolz, E 
il 22479, [AC 
(217 fallor) 
precipuas ſaltem afſec 
term demonsitrations mn 
levi negotis ea omni 
atq; perplexo variorum 
intricatarum labore an 
Atqz hec omnia bre 
do tradita ſunt; prefer 
quidem tuto nec incont IRREGULAR PF 
tota parte prima trad: 
Fant, atq; illarum ad « 
men preſens doFrina 
eſt) nullam habet nece 
Cins atqs uaniverſalius ti 
Sed interim viam ſts 
Arinam penitius intue) 
polſamus (quod &* nos 
fuvente, facturi (umus, 
viris doctis Mathematu 
fore perſpiciemus.) Inte 


nere, de curvis aliis Parabote affinibus, quarum Diametri, p j 
Ordinatins- applicate, Latera-recta, Targentes, Ec, nex 

S \ S . A . 
UHINKS THAMR in ipſa Puraboli reperiantur. | 


PROP. 


PROP. 45. | De Sef@ionibusConicis, 
PROP. XLV. 
De Parabelivide Caubicali. 


= I Paraboloides ita conſtituatur, ut Ordinatim- 
applicatas iplicati ratione Dia- 
og, | adeoq3 illaraum 
tionales: ) Parabo- 


AR PAGINATION | 


Latns-rectuz Paraboloidis cubicalis ( puta /, ) ap- 

[ pello rectam imaginariam , cujus, quadratum in dia- 

metrum-1nterceptam duftum, xquatur cubo Ordina- 

tim-applicatz, Ut ſit ubiqz p3z=1/2 4. 
Z 


« 


PROP» 


104 | De SeQionibus Conicis.. 


65652 66920:506602:8 


pf APPENDISX. 


ZE Radidimus , in ſuperioribus, trinm illarunm 
FC pronut wnle0 dicuntur) Coni-ſetionum, Pa- 
71 rabolz, Ellipfeos, atq3 Hyperbolz, dodtri- 
Ma rram, ſaccinge ſatis, ſed E* interim ſatis 
(ri fallor) dilucide. Earumgs, vel omnes vel 
precipnas ſaltem affetiones vel demonſtravimus, vel ſal- 
tem demonitrationum fontes indicavimus; ut inde liceat 
levi negotis ea omnia deducere, que longis ambarzibus, 
atg; perplexo variorum Lemmatum & demonſtrationum 
intricatarum labore amtehac oſtendi conſucverunt. 

Atq, hac omnia brevi admodum atq, ſuccindt#a metho- 
do tradita ſunt; preſertim ft omittantur ea ommnia ( que 
quidem tuto nec incommode omitti poſſe videantur ) que 
tota parte prima tradidimus 5 que quidem Conum ſpe= 
Gant, atq; illarum ad conum relationem, cum quibus ta= 
men preſens doFrina ( quanquam ſecus olim creditun 
eft) nullams habet neceſſariam connexionem; ſed ſimpli= 
cins atqz univerſalius tradi &* poteſt &* debet. 

Sed interim viam ſimul apperninus qua Curvarum do- 
Arinam penitius intueri atq; ulterius promovere facile 
polſamus 5 (quod & nos fortaſſe deinceps aliquando, Deo 
fuvente, facturi (umus, fi illud nereſſe videbitar, atq; 
viris doctis Mathematum peritis labores noſtros gratos 
fore perſpiciemus.) Interim ſpecimen aliquod libet appo=- 
nere, de curvis aliis Parabole affinibus,quarum Diametri, 
Ordinatim-applicate, Latera-recta, Tangentes, &Xc. nex 
#inus 7uam in ipſa Paraboli reperiantur, 


PROP. 


| PR OP. 45. _ De Se ionibusConicis, 
PROP. XLV. 
| De Paraboliide Cabicali, 
0: Paraboloides ita conſtituatur, at Ordinatim- 


applicatas habear in ſubtriplicati ratione Dlia- 

metrorum-interceptarumz ( adeoq3 illarum 
Cubos diametris-interceptis proportionales-)) Parabo- 
lvides Cubicale dici poterit. 


P 


LAIIIiLL TY 


= 
<a ABA/ TUES ULAR: 


Latus-rectuz Paraboloidis cubicalis ( puta 7, ) ap-, 
pello retam imaginariam , cujus quadratum in dia- 


metrum-interceptam duum, xquatur cubo Ordina- 
tim-applicatz, Ut ſit ubiqz p3=/2 4. 
; Z 


PROP 


” ation. 
: 


$ 106. . De SeFionibut Conicis, PROP. 46. 


PROP. XLVI. 


De reti4 Paraboloides Cubicale centirgente. 


I Paraboloides Cubicale A «, in pu +Q&o quovis 
& z, contingat rea «F, diametro PA occurrens | 
in F, fitq; eidem diametro ordinatim-applicata 
eP: eritrecta AF ( diametri continuatio ) dnpla di- f 
1 ametri-interceptz PA : hoc eſt, diameter continuata 
| PF, tripla diametri PA. 


Nam, ſumptoubivis ( in cadem diametro) punto D, cu 
1 ordinatim-applicetur DO, cang-nc! « F occturien- in T; Pans 
Q&am T { propterrangencem)) vel eric idem cnm punto e. {fi 
nempe P,N, coincidant:) vel ( ti ſecus) eric T exira corvam: 
| & ( propterea) DT S DO ( nempe zqualez, it D, P, coinci- 
danr; vel, ti ſecus, DT longior erit.) 

Ponamus autem ( ob commodiorem calculum ) Pa—f, PA 
— 0, PF=f, PD==4. Eritergo (per def. przced. ) PA. DA 


: : Pace DOC. hoc eſt dd #0: :p%. <p =D Oc. Item 
( propter.ſimilia triangula) PF, P- : : DF. DT. hoceſt f.p:: 


J "_- . 2 op 2 GT = f a* + - 
f + 6: [= : p—DT. Ejaſq; cubus 1-231 = 
| wy d + : | | 
(= DTc) > ( DOc= - Et ( utrinq; multipli- | 
cando per f* 4, & dividendo per p+) erit fid+, 3f* da + . 
Il afda*+, de®  f3d +f* a. Tam Cauterendo utrinq; fid, & | 
| dividendo per £6) erir3f*d +3fuaTda® = f*. Deniq;, | 
ponendo punGa PD coincidere, ( ui evaneſcat q72n: itas a , 
| adeoq; & ipiius mulciplicia +3 fda, Tda*gtoit 34 d=f?, 
I hoc eſt 3] — f.Quod crat demonitrandum, 


3 


PROP. 


be AS 0-1 
5s 


. 
[5 
= 


_ PRO P. A7- De SeGFionibus Conicis, 


PROP. XLVII 
De Paraboloidis Cubicalis Diametris. 


JT Paraboloide Cubicali Diametri ſunt invicem pa- 
rallelz - Et cujuſvis diametri Ordinatim- applicatz, 
f ſunt reftz in ipſius Vertice contingenti parallele. 


D- monſtratio facile inflitui poterit ad mitationem i1lius 

| quz de Paraboli adhi- | 
betur ad prop. 24. niſi Þ 

quod PF, quz iftic dici- 

tur 2d, hic dicenda «ft G 

3d. Eam nempe Ana« 

lytice fic examinabi- S. 


mus. Sapponamus lci- N 


licet rem icacfſeut per- 


hibetur: Adeoq; re- X CEE: | 
Qtam Fe, quz parabo- OS = 
lam Ae in punto e . . 


contingat, diametro <nvd 0vBEInns 
PA prodatte oca@tirie- - : 
| rein; ciq parallelam Þ « 'T 
OO paravolz inſcrip- . ; 
< 4544” AKKAAAAnach 


| tam, quz ( prodiita) 

| eid cm diameiry fupra 

| verticem occurrat in 

G, (ade<0q. ti infr2 vec« 

ticem diametro Occur= 

| Tat, tum tam duarum 

1 DS, qrm div um 

| DO, de qnihy: m.'Xx dis 
cetur,alcera ecit quen- | 

titas n«pariva, quid tamen celculym non tn-babit; ) ipſamg; 

” OO refta @ mr ( parallel; di. merro AP) biſetzm in T (ut 

__neviperecta, FO, af), fri pH am ©: dinari w-applicatz; ) de- 

n1q; diametro Al cruGinarim-vapplicari OD, OD, «P, ipſqz 

& 3: parklalam 


I 


18 as 


= 
. 


4 De SeT@ijonibns Conicis. PRO'P. 47. 
paralleJam p eidem diametro occarrere in p : quare & (pro» 
pter parallelas) Ppz=er=FG; & proprerea PF = pG : item 
(proprer parallelas )Jretam DD biſetam in p, ficut Of) biſeca- 
turin 7, Quzrendum autem cft, numcubi reperiri poſlint pun« 
GazD,D; quz quidem {icubi inveniancur , conſtabit propoft- 
tum, | 
Subfſticatis igitur idoneis ſymbolis, efto Pe—p. PA—9. (idec 


0q;, peroreced : Pfr=pG=3d ) Pp==er=FG=y, (ergo 


6T, +4. EDG=pG +pD=3d +q-) 
Eric igitur C propter Parabqglvides cubicale per prop 45. .) 
T 
PA.DA : : Pec, DOc. hoceſt,'d. dtg +9::p*. gal Fe L p 


— DQOc. 
item # propter fimilis triangula ' PF. Pz : : DG. DO. hoc 


if + ' 
eft, 34. p::3d +9. 5h == DO. Ejuſque cubug 
2 2 o+ 2 + (42 + po + 
270d $27 20 ece + RO EX L 
/ _ 

Ergo (utring; dividendo per p* , & mulciplicando per 274%) 
erit 274+ * 27d*qt9dq* +q' =27d*4pa7d*'g = 
27d*q. Er ( ſublatis utring; zqualibut) 9 dq* +9q+* = 
27 d* pg. Cajus quidem zquationis radix q, fi vel ope Conj- 
ſeXionis vel alio quovis modo reperiri poterit , monſtrabit 
quz ita pun&a D,D; (alterum quidem ſupra punRum p, alte- 
rum infra; ) adeoq; propoſiti veritatem. 

Quo 2utem patto ejuſmodizquationes cubicz reſolvi pote- 
runt, non hyjus loci eft inquirere. Poteſt illud fieri vel metho- 
do Cartefiane, vel juxia Viete exege fin numeroſam , vel aliz 
fiquam aljus quivis in poſterum magis accommodatam invene- 
rit,methodo. Sufficirinſtituto noftro ad eam 2quationem rem. 
perduxifſe, quz veram radicem negotio. accommodam. con- 
LIcear. 

Analyſi perat3, Demenftrationem ſyntheticam fic licet im» 
 Kicuere. 

In Paraboloide cubicali Ae, diametro AP, parallela duca- 
cur «7: per cur1s punfum quodvis ( intra paraboloides) mr, 

ducatug 


" > þ "tas 
Y g "9 2 
£4 


PR OP. 47. De SeFionibms Conicis.” 105 
ducatur refta » G ( diametro AP occurrens in G) parallela 
rangenti aF (quz eidem diametro occurrit in F') Dico «ar 
cjuſderm Paraboloideos diametrum effe, eiq; ordinatim puli- 
ram 7G. : 

Diametro AP ordinatim-applicetur «P, eiq; parallela du- 
catur 7p ( eidem diametro occurrens in p.) Et ſunto ſymbols 
Pa—fj PA—=d, FG=ar=Ppg. Ln 

Tum ſamantur in diametro, utrinq; a punto p, zquales re- 
az pD=pD=9 ; utraq; nempe tanta,quanta eft radix hujus 
Zquationis 9dg* +q+— 274* g. Fr pundtis D, D, ordina- 
tim ponantur retz DO,DO, re&tz r G occurrentes in O, O: 
quz cum paralletz nc retz rp, ficut refta DD ( ex conſtru- 
&ione) bifecatur in p, erit ideo OO ( propter parallelas ). bi- 
feftainr. | © | 

Supereft igitur ut oftendam reftam OO ( biſetam in 7) Pa- 
raboloidi in(criptam efſe ( ut nempe a rea biſecans fit dia- 
meter) hoc eſt, punta O,O, cle in Paraboloideos curva; nem.- 
pe retas DO, DO, (diametro AP ordinatim. politas, ex can- 

ruQione,) ordinatim-applicatis ( ad cadem diametri punta) 
zquales eſſe, adeoq; in curva terminari. Quod {ic oftenditur, 

Eft pA —PA + Pp=dtyg. DA—=pA +pD=dtg +9. pG 
= PF—3d. DG=pG + pD=3d > g:. 

Tum (propter Parabeloides cubicale)ut PA, ad DA; fic cu- 
bus reftz Pe punto P ordinatim-applicatz, ad cubum ordi- 


natim-applicatz pun&o D. hoceſt d. d+g +, q:: p OE 5% 
quiſgitur cubus eſt ordinatim- applicatz punto D. 
Sed & tantnndem eſt cubus re&zx DO. Nam ( propter ſimi- 
lia eriangula )) PF. Pe : : DG. DU. hoc eft 3d.p:: 3d +9: 
3 3 2 2 
32 p—DO. Ejulq; cubu DOE ATE 
pÞ*, Vel(proqdgq*£ q4*, ſubftituendo 27 d* g, quz per con- 
27d +270 qf27d3g. 
"27a nd & 


fructionem ſunt 2qualia, ) 


vel deniq; C abbreviando frationem per 27 d *} *ELE 1 


==DOc. adeoqz retz DO, DO, ordinatim- applicatz 

punGis D, D,ad Faraboloideos curram ts 0.0; 
| EY & 
I 


04 De SeFionibns Conicis. PRO'P. 7. 
parallelam 7p eidem diamerro occurrere in p- quare & (pro- 
pter parallelas) Ppz=er=FG; & proprerea PF = pG : item 
(proprer parallelas Jretam DD biſeftam in p, ficut Of) biſeca- 
curin 7, Quzrendum autem eft, numcubi reperiri poſliat pun« 
ta D,D; quz quidem ficubi inveniantur , conſtabit propoſi- 
tum, - 
 Subftiratis ipitur idoneis ſymbolis, efto Pe=p. PA=9. (idec 
0J;, per preced . OS mn w—4-—aN. IS on” CIOS  HNIRIIN 
pi-—PAT Pp==Itg.) 

Eric igitur C proper | 


PA.DA : : Pec, DOc. hc 


= DOc. 
item C propter fimilin 
3 


eft, 34. p::3d +9. 


27d* +27d*qtadq 

4 _ 
Ergo (utring; dividen IRREGULAR PA 

erit 274+ *+ 274*q* 

27d*q. Ec ( ſablatis 

27d*pg. Cajus quidem 

ſectionis vel alio quovi 

que ita punaa D,D; (a 

rum infra; ) adeoq; pro 
Quo autem padto ejuſ. 

runt, non hyjus Jocieft ir 

do Cartefiane, vel juxta 

quam alius quivis in pof 

rit,methodo. Sufficirinfl 

perduxifſe, quz veram r 

tineat. |» Gmc _ 
Analyfſi peraQti, Demenſtrationem ſyntheticam fic licer in- 

 Kicuere. 
In Paraboloide cubicali Ae, diametro AP, parallela duca- 

cur «7: per cus punfum quodvis ( intra paraboloides) , 

| ducatug 


PR OP. 47. De Secfionibas Concis, 105 _ 


ducatur re&a 7 G ( diametro AP occurrens in G) parallela 
rangenti aF (quz eidem diametro occurrit in F') Dico «ar 
cjuiderm Paraboloideos diametrum effe, eiq; ordinatim puli- 
tam 7G. 

Diametro AP ordinatim-applicetur «P, eiq; parallela dy- 
catur 7p ( cidem diametro occurrens in pe.) Et ſunto ſymbols 
Pa—=f PA=d. FOG=ar=>Ppag. bY 

indi ering; a punto p, zquales re- 

aanta eft radix hujus 
uns D, D, ordina- 
occurrentes in O, O: 
fa DD C ex conftru- 
ropter pacallelas ) bi- 


| ( biſeFtam in 7) Pa- 
'reca biſecans fit dia- 
'oloideos curva; nem-- 
1atim- politas, ex can- 
dem diametri punita) 
uod {ic oftenditur, 

\R PAGINATION -pD=d+g +9. pG 

j 


ut, PA, ad DA; fic cu- 
catz, ad cubum ordi- 
; oþ- 

Tgaqte p OE Sh, 
e punto D. 

. Nam ( propter ſimi- 
joc eſt 3d.p:: 3d Xg. 
176 2270 Cadet 
| 274% Es 
274*g, quzper con- 
Ye 74” | An 27d*g þ? 

OTE Þ 


s i ada aeches Mapa - - - : F 27a* 
| vel deniq; ( abbreviando fraftionem per 27 6 )£S98 pp 
+ ==DOc, adeoq; reftz DO, DO, ordinatim- apyl;c 
+4 gunGis D, D,ad Faraboloideos curvam erin 0 
'Y & 


04 —De SeTionibns Conicis. PROP. 47. 
paralleJam -p eidem diametro occurrere in p : quare & (pro» 
pterparallelas) Ppz=er=FG; & proprerea PF = pG : item 


(proprer parallelas Jre&am DD biſetam in p, ficuc Of) biſeca- 
turin 7, Quzrendum autem cft, numcubi reperiri polliat. pun» 


QzD, D; quz quidem {icubj inveniantur , conſtabit propoſi- 


tum, 
Subſtiratis igitur idoneis ſymbolis, eſto Pe—p. PA. (idec 


0q;, peroreced : Pf=pG==3d ) Pp=er=FG=g, (ergo 


Pi==PATPp—itg.) pD —=q- C ideoqg; DA==pA +pD— 
67; +9. & DG=pG +pD=3d +4) 
Eric igitur C propter Parabqglvides cubicale per prop 45. .) 


+ 
PA.DA : : Pec, DOc. hoc et , d. dtg = 4 413 ff L=1 p* 


= DOc. 
item # propter fimilis triangula ' PF, Pa : : DG. DO. hoc 


d + ; 
eſt, 34. p:-: 3d +9. —— == DO. Ejuſque cubas 


279d* +$27d*qgtadgq* +, dTog+q. 
ni bk Ak. 27 =DOc= q p, 


Ergo (utring; dividendo per p*, & mulciplicando per 279) 
erit 274+ + 27d*qto9dq* +q* =27d*pa7d*g +» 
27d*q. Er ( ſublatis urring; zqualibut) 9 dg* +q+ = 
27 d*g. Cajus quidem zquationis radix q, fi vel ope Coni- 
ſcHionis vel alio quaovis modo reperiri poterit , monſtrabit 
quz ita pun&a D,D; (alterum quidem ſupra puntum p, alte- 
rum infra; ) adeoq; propofiti veritatem: 

Quo autem padtto ejuſmodi zquationes cubicx reſolvi pote- 
runt, non hujus loci eft inquirere. Poteft iHlud feri vel metho- 
do Cartefiane, vel juxia Viete exege fin numeroſam , vel alia 
fiquam alius quivis in poſterum magis accommodatam invene- 
rit, methodo. Sufficirinſtituto noftro ad eam 2quationem rem. 
perduxifſe, quz veram radicem negotio accommodam con- 
Licear. 

Analyfi peratz, Demenftrationem ſyntheticam fic licet in» 

Kicuere. 

In Paraboloide cubicali Ae, diametro AP, parallela duca- 
cur er: per cur1s punfum quodvis ( intra paraboloides) mr, 

| ducatug 


PR OP. 47. De SefFionibms Conicis.” 105 
ducatur refta » G ( diametro AP occurrtens in G) parallela 
rangenti aF (quz eidem diametro occurrit in F') Dico «ar 
cjuidern Paraboloideos diametrum effe, eiq; ordinatim puli- 
tam 7G. 

Diametro AP ordinatim-applicetur «P, eiqz parallela du- 
catur rp ( cidem diametro occurrens in pe.) Et ſunto ſymbols 
P a =» PA. FG=ar=Pp=g. I 

Tum ſamantur in diametro, utrinq; a punto p, zquales re- 
az pD=pD=9 ; utraq; nempe tama,quanta eft radix hujus 
Zquationis 9 dg* +q+— 274* g. Er pundtis D, D, ordina- 
tim ponantur retz DO,DO, re&tz r G occurrences in O, O: 
que cum paralletz 6ne reAz rp, ficat refta DD( ex conſtru- 
&ione) bifecatur in p, erit ideo OO ( propter parallelas ) bi- 


 feftainr. 


Supereft igitur ut oftendam retam OO ( biſetam in 7) Pa- 
raboloidi in(criptam effe ( ut nempe ar rea biſecans fit dia- 
meter) hoc eſt, punCta O,O, eſſe in Paraboloideos curva; nem-- 
pe rectas DO, DO, (diametro AP ordinatim. politas, ex can- 

ruftione,) ordinatin-applicatis ( ad cadem diametri punta) 
zquales eſſe, adeoq; in curva terminari. Quod fic oftenditur, 

Eft pA =PA + Pp=dtg. DA—=pA +pD=—=dtg +4. pG 
== PF—=3d. DG=pG + pD=3d > 9. 

Tam (propter Parabeloides cubicaleJut PA, ad DA; fic cu- 
bus reftz Pe punto P ordinatim-applicatz, ad cubum ordi- 


natim-applicatz pun&o D. hoceft d. d+g + q:: pa OE Sha, 
quiſgitur cubus eft ordinatim-applicatz punto D. 


Sed & tantundem eſt cubus retz DO. Nam ( propter ſimi- 
lia eriangula ) PF. Pe : : DG. DU. hoc eft 3d.p:: 3d 9. 


34 X9 = p—DO. Ejuſq; cubus DO =2 = EL 
p*, Vel(progdgq* 4 4%, ſubftitnendo 27 d* g, quz per con- 
2 7d 4250 qfzo dg 
"270k — a Fs 
_—_— # abbreviando frationem per 27 4 *) LEI a 
unde D, D.ad raoloegs carr reminder i Or 


3 


ructionem ſunt zqualia, ) 


"HE PF 
ot 


5 . n «a bt IT <> I - 
: _ +42 WT I »”. PR” 
ESD. LA v5 OY v - pt '.: 


on -F1 De Seftionibw Conicis. PROP. 


& propterea reftam OO parabolz inſcriptam elle, ad diame- 
trum «7 ordinatim-politam: Quod erat demonſtrandum. 


- LOCI 
Cory = 


PROP. XLVIII. 


De Area Paraboloidis;& Conoidis Pyremidoidi;ve ili accommodatie 


TY: Archimedes (in lib.de ©#4drainra Parabo. * 


L: ) oftendit Parabolam ( figuram you lines 
Parabolica & re&i4 contentam ) cle ad Tri- 
angulum (ſuper eadem vel aquali baſe aque-altum) 
ut 4 ad 3: Sic & demonſtrari poteſt , Pyramidoides 
cubicale ad Triavgulum ( intellige, ſuper e8dem baſe 
xque-altum) efle ut 3 ad 2+ : 
Item, ut Conoides Parabolicum ad Cylindrum (vel 


Pyramidoides Parabolicum ad Priſma) eſt ut 1 ad 2- , 


Sic demonſtrari poteſt, Conoides a Parabolvide Cu- 
bicali ortum ad Cylindrum (vel ejuſmodi Pyramidoi- 
des ad Priſma )efle ut 3ad 5. | 


Hzc autem alibi (Deo volente) inter cjuſmodi alia molta 
aliquando ſumas demo:ſt:a:u;i. Arq; inſuper generalem me- 


thodum traditurt, qi Parebol idea quzliber ad Qr1adrara, & 


eorum Conoidea ſeu Pyraimnidouidea ad Cylindros aut Pfriſmata 
 Teduci poſiint non minas quam ipfa parab;;la aut Conoides Pa- 
rabolicum reFam, ( quot & de Conoidibus % Pyramidoidi- 
bus Ellipticis & Hyperbolicis, uve reftis {ive ſcalenis , intelli- 
m_ elle rolo:) Quz ncmo, quod ſciam, anichac aggretius 
C * 


PROP. ALIE 


De Paraboloidihus aliis. 

I Paraboloides Ordinatim-applicatas habeat in 

& Diametrorum-ijnt:rceptarum ratione ſubqua= 
druplicata, vel ſubquintuplica:3, &c; (in qui- 


x % 4 7 
. wt 

” 
a3. 


.o- 
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Ba. 


De SeFionibus Conicis 
bus nempe Diametri-interceptz ſunt Ordinatim-ap- 
plicatarum biquadratis, vel ſurdeſolidis,&c, propor- 
tionales:) dici poterit Paraboloides Biquadyaticale, vel 
Sardeſolidale,&c:( nomine nempe rationi aptato. 
Latus-retum ejuſmodi Paraboloidibus conveni- 
ens, appello rectam imaginariam 3 ciujus, in Biqua- 
draticalibus, Cubus in diametrum- interceptam ductus 
zquatur Biquadrato Ordina im-applicatz; in. ſurde- 
ſol:dalibus, Biquadratum in di2merrum-interceptam 
duQum zquatur Surdeſolido Ordinatim- applicate: 
(&limiliterin aliis Paraboloidibus, reſpeftu ſemper 
habito ad gradum Paraboloideos. ) Ut fit (prout gra- 


'dus poſtulayerit) pi=4l3, vel p5 == 4/4, & ſic de- 


Inceps. > 

Hoabeme autem & hxc Paraboloidea Diametros in- 
vicem parallelas; eartmqz Ordinatim-applicatas pa- 
rallelas Tangenti in (ſux cujufliibet ) diametri ver- 
tice. . 

Redta vero AF (diametri continuatio inter verti- 
cem & tangentem intercepta } eſt, in Paraboloide Bi- 
quadraticali fripla, in ſurdeſolidali quadrupla, dia- 
metti interceptz PA ; ( &4{tmiliter in aliis:.) Hoc eſt, 
continuata diameter PF ( applicationis punto & 
T angentis concurſu intercepta,) «ſt ad Diametri-in- 
terceptz? PA, in Biquadraticali quadrupla, in Surdeſo- 
lidali quintupla; & fic deincepse 


'Demonſtratio pati modo procedet atq; in Paraboloide' Cu- 
bicali: aur ct?am ipſa Paraboli. © 0, 
Adeouw jam Paraboloidis Cubicalis, Biquadraticalis , ſur- 
d:ſolilaljs. aur aliu* cuiuivis, dotrina, non minus cognita ha- 
beat quam ip ins Pacabole | 
Si eamen. poſt ſ:ecimen hoc exhibitam, operz pretium cen- 
ſebiir vm hanc fails profequi, poterit iHlud a quoliber facit- 
lime tic1i cui tantum fuppetit otil, 
PROP. 
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PROP. 1; -* 
De Elipteidibus & Hyperboloidibus, 


| E Elliptoidibus & Hyperboloidibus ( pariter 
atqz Paraboloidibus ) in promptu erat non- 
nulla adjeciſtez nifi quod eorum tratatio a- 
lIiquanto intricatior efſet, adeoqz fuſius tradenda, 
quam brevi appendiculo conveniret. 


Sufficiat igicur C ſpecimine in Paraboloidibus exhibito)) vel 
anſam aliis porrexifſe, vel id ipſum forſan peculiari cratatu 
poſthac preſtiturum eſſe. 

Interim, negotium a me primitus ſuſceptum, me ſatis pre- 
Ricifſe non difhdo. 
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SISHL BSE NNGUGGHETEZS 


am me hoc ipſum opus mutilum prociret & mancum, (1:11 


Clariſimo Spectatſsimogq; Viro 
- Matheſeos Peritiilimo , 


D. GULIELMO OUGHTREDO, 


Eccleſiz quz eſt Aldeburix , in agro 
Surrienfſi, Reori- S. 


" PIP N tibi tandem ( Vir Clariſſume) jam abſo- E 
7 BIN &50 lutum 0pm illud cujus ſpent feet Propoſitio I 
FANG) ca Cyclometrica, gat: oe ub Paſchatis fej:0 | 
EX ng Typis excuſam tivi dicavi, Qnod eun, pro 
Dye moregubi in publlicun prodeat,alicui 17/7. 
berdum fit, non tam Viruns magnum quan 
magnum Mathematicum querendum putavi,cui illud in- 
criperem. Adeogz no02 alii cuiquam quam tibi magic il= 
lud debcri facile perſpexi; qui &* a Matheſt optime me- 
ritus es, & cujus ſcriptis me profeciſſe Invens agnoſeo: 
quippe qui in tua Clave Mathematicx , opere licet non 
macno, ea breviter ſimul et perſpicue tradidiſii,que mage 
ris aliorum voluminibus fruſtra queſttci/ns. 

Opms hoc invenies (* fiquid ego judico ) plane novnn. 
Cur enim ita non Vocitems nihil video: nc alii credo id 
inficias ibunt. ©uamvis enim non dubitandum ſit , quin 
propoſttiones aliis cognite ſparſim immiſceantur , ( quod 
neceſſario faciendum crat, partim ut inde ad alia lux afs as 
fulgeat, neq; videar al:zqnid comminiſci, oned Mathefi 
jam invente atq; exculte nihil habeat affine; partim ct- 


ille ex princijiis noſtris ita fatin conſequoritur ut eti- 
A a 2 anſe 


ta 


— 


nnd and. a 


DEDICATIO. 


aſs alias ignote eſſent neceſſe fit ut hinc ſtatim innoteſ> 
eants @* quidem ex. carum illaſtrioribus pleraſq; non a= 
p14 alios prins ſciverim exſtare quim ad eas methodo hec 
pervenerim:) cum tamen & nova multa , aliis nec in- 
vonrta nce conitata quidem, haveat; atq; omnia nova me- 
thro a nobis prinaitus in Geometrianm int rodut4, tra- 
dit; eaqz (nift mzis fortaſſe nimis favean) perſpicuitate 
qul in abFruſtorious hiſce problematis mens (' quod ſci- 
am ) uns eſt;Nen eſt cur nounn duviten appellare. 
Nempe inde orturs ſumit hec noſtira methodus ub 
Cavallerii methodus Tndivifibilium deſonit. Unde e- 
tiam & operi ipft , ipfiq; titulo , anſa data eft, ut e- 


rim ille ſuam , Geometriam Indiviſibilium , ita Ego- 


methodum noſiram, Arithmeticam Infinitorum, xomi- 
ndndam anuxi. 

On0medo auter eco buc pervenerim 5 licet id mi- 
74s videatur diFu neceſſarinm, cum onnia ed fere me« 
thodo (cripta ſint qui inventa 5 tamen, quoniam id tibz 
non incratum fore judico, iſtins etiam ret hiſteriam 
breviter contexXam. 

Exeunte Anno 1650 i#cidi in Torricellit ſcripta Ma- 
thematica, ( que ut per alia negotid licuit, anno ſequen= 
te 1651, evolvi) ubi inter alia, Cavallerii Geometri- 
am Indiviſfibilium exporit . Caval/crium ipſum nec 
ad manum habui , ©» apu4 Bibliopolas aliquotics fru- 
Sfra queſtvi. Tpſins autem. methoaus, prout apud Torri- 
cell m iraditur, mihi quidem eo gratior erat quod neſcio 
auid ejuſmodi ex quo primim fere Matheſem ſalut aves 
rim animoobverſabatur, quod enim dz circulo apud ple- 
roſq; obtinet, ( qui pro infinitorum laterum polygono ha- 
beri ſolet, +405 Peripheria pro re@is infinitis infinite 


brevibus; ) vijum erat mihi, mutatis mutandis, etiam 


alibi nou inutiliter accommodari poſſe 5 &* quidem eo 


ſpectare 


NE EAT LLLAD. 
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ſpe@Fare non pauca que apud Enclidem, Apollonium , &. 
preſertim Archimedem paſſim exſtant. Erant ante 
ea n0n nift confuſa adhuc apud me cogitata que nondun 
in ordinem redegcram. Negz, enim per alia licuit nego- 
tia, Matheſs animum ex profeſſo applicare; ſed ei ſalten 
horis nonnunquam ſubciſivis indulgere 5 frinſquam a- 
liunde ad hanc quam jam ſubeo provinciam wvocatus fu- 
erim5 quod non ita multo prins contigerat, 

Ubi hujuſmodi jam obtinuiſſe methocum perſenſerin;, 
cogitare apud me cepi,nmm non binc aliquid de circul; 
quadratura, quam ſummos ſemper Viros exercuiſſe rotun 
eſt, luminis accedat. Qnuod ſpem facere videbatuy , hoc c- 
rat, Infinitorum Coni circulorum, ad totidem Cylindriyts 
tio jam erat coenita,nempeut 1 ad 2 5 corum antem dia- 
metri omnes intriangulo per axem coni,ad totidem in pa=- 
rallelogrammo per axem colindri,ſunt (uti aotum oftut 1 
ad 2. Pariter in Conoide parabolicocirculos ones ad to- 
tidem in cylindro circulos notum erat rationem habere 1 
ad 2; ecorum autem omnes diametros ad diametros horum” 
eſſe ut 2 ad 3, Manifeſium etiam crat retas trianguli eſſe 
Arithmetice propertionales, ſive ut 1,2,3,&9c. ergo circu- 
los coni Gin diametrorum ratione daplicata) ut 1,4.,9,0c. 
Ttem circulos Conoidis parabolici (in duplicataratione or- 
dinatim-applicatarum, hoc «ſ#, in ratione diametrorum,) 
4'1,2,3,0*c.ergo eorii diametrosnt 4 1.x 2,4/3,@c.quip- 
pe im cirenlorum ſuorum ratione ſubduplicata. Fieri igitur 
poſſe ſperabam. ut alias etiam ex cognita ratione quam ha- 
beat ſeries circulorum, ſive (quod eodem recidit) quadra- 
torum,ad totidem egnnaliainveniri poſſet &* quam bahent- 
rationem corum vl diametri vel latera ad equalia totide 
Hoc autem ft univerſali aligqua methodo invenire poſſe, de 
circuls quadratura ſatis proſpettii effet, Cum enim jam no- 
tam erat,parallclos omnes in ſphera circulos,ad totidem in 


AazZ3 Cylindro 


- DEDICATIO: 
'Cylindro, eſſe ut 2 alz 5 fi inde cognoſci pojſet quam ha- 
beant omnes eorum diametri ad diametros horum, in- 
ventum foret quod queritur:nempe Circulum ille he ©ua- 
dratum diametri conſtituunt. Redudo ita problemate 
Geometrico ad pure Arithmeticum, 

Huic igitur inquiſitioni, if ins arni 1651 fine, & ini- 
tio ſequentis 1652, me app/icurs ea plane methodo quam 
indicat hic Traffatus: opindius v1 ;nde conſtare al:quin- 
do poſſe quomocis quadzandus et circalns, vel forte ne 
quidem quadrandu eſſe, vel ſulterm liquid ninc emerſu- 
rum eſſe quod opere efjet pretiu. 

Aggreſſus igitur ſum primo ( ut a frraplicioribus inchs- 
em) ſeries ſimplices, puta quaniitatum Arithmcetice pro- 

ortionalinum, vel in earum ratione onuplicat, triplicata, 
ec. deinde &* ſubduplicata, jubtriplicata, Ec. atq3 ex 


his compoſita, puta, (ubduplicate tripiicats, Ec, ant eti- 


am qualitercung; muliiplicata,ve! juxta d:nominationen 
rationalem aut etiam irrationalem. Is quibns omnibus 
res plane quidem ex voto & ſupr1 ſpem ſucce}jit , Unde 
Theorema tandem generale emerſftt, Prop. 64. traditum. 
Sed &quadraturam fimul reperi non m10do Parabole nove 
methodo preſtandam, ſed & Paraboloidum omninm,co= 
rum; complementorum, quod nemo antea ,* quod ſciam, 
aggreſſus erat, nedum aſſecutus. Adecog; hinc ſtatim Ge- 
ometriam auGam perſenſt 5 cum enim antea ex figuris 
curvilineis ſola fere parabola quadraturam naFa erat, 
jam paraboloidum omninn infinita genera uni quidem 
&> generali methodo unica propoſetio quadranda deceat. 
Et quidens ff unins «Parabole quadratura Archimedens 
tantum novilitaverit, ( 491 omnes deinceps Mathemn atici 
ex eo tempore ſubſtiterunt tanquam ad Herculis colum- 
nas,) gratur illad orbi Mathematico futurum ſatis pre-. 
ſenſt,ſt etiam ejuſmodi figeurarun influita genera qua= 
dranda dotcam. Sed &* Convidum item & Pyramidoi- 

' une 


h DEDICA TIO. 


dum doflrinam hinc ampliatans vidi, Cum enim Aychi- 
wedes ex Conoidibus & Spheroiaitus ſola rea trafa- 
 werit (ut &* poſt il/nm alii) de Ppramidoidibus ne quidems 
mentione fatas ego illa emnia five Conoiara five Pyrami- 
doidea tam rea quam inclinata ad Cyliniros & Prijſma- 
ta redegi. Nec eatantum que ex Parabolis, ſed & que 
ex Parabeloidibus omnibus eornmue complententis for - 
mantur, de quibus altum hucuiq, epud omnes ftlentinn:, 
nec quicquam { quod ſci:m ) uſpiam tentatum. Sed ©» 
totam fere de Spiralibus dyGrinam hinc iu vidi dipc- 
74 poſſe conſequenti2 derivari : Ft quidem nom woo 
ſpatia ſpiralibus adjacentia (quod fecit Archimecies ) cnne 
circulo comparanda docui, ſci & linzem ipſum [piralem 
cum peripheria, quod memo antehac ( quod jciam) aggreſ- 
ſes eſt,' nedum preſtitit. Et propierca fiquis ſpirals re- 
Fam equalem dedcritC pare oeemmetprmetrrmetees” | 
Peripherians iter wtrivis equalew: datarn iri 01 tinvite; 
adeoqz, & circuli quadraruram vel ſic perfeFar eſſe, Sed 
& ipſam ſpiralium dolrinaw, non minns quam Parabo= 
Farum & Parabolstdum,ampliiſſe preclive erat, 7/1 quod 
rollems ad Corollaria nimis exſpatiar/. - 

Tranſii deinae ad ſeries auiffas ({ quas voce) E dini- 
rutas five mutilatas;que ex duarrerm plurinmoe {erieruts” 
vel aggregarss vel different;iis conftant. Atg3 hic etians 
fſucceſſun minime contemnenarms roperi, Newne eas 01- 
res ad ſories equalint redigere non erat dijiciles, adeogs 
Conoidea & Spheroidea , vel etiam Pyramicdoidea , aan 
modo reta ſed &* inclinata, ad Cylindros & Priſma! 
red7gere rem mullins efſe nccotii hor{ſpexcts mogy ea 149111 
que ex Hyperbolis Cx Fling vis flant, fed & cue 0x Hy « 
perboloidrbus vel EL ptozaiuus mille rotis formar; pole 
ſent; verum eis figillaticn yeceniind's inrmor anc nm coſe 
non cinxi, nenmicndtougarem, prefurtio cum illud cn 
fieri po;fai me 1m0 ron ex traaitis juo maric perſpiciat: 


D 
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DEDiCATIO. 
De ſeriebus autem iitis five autis five diminutis non 
ipſes ſolum, [ed & que in earum ratione duplicata, tripli= 
cata, aut ulterius multiplicata procedunt , eandem inqui- 
fetionem eodem ſucceſſu continu4vi; uti ex iis que dein- 
ceps ſequuntur propoſitionibus videnlum eſt. Vbi ſumul 
numerorun fleuratorum, puta trimngularium , pyramida- 
lium,@c. ( quorum nullus vel exignus haTenus uſus fue- 
rit, & fere ludicrus, ) uſus inſegucs ex inſperato dete- 
guntur. | 
Verum ubi de ſeriebus aliis qug fint in iſtarun au@a- 
rum vel diminutarum ratione ſubduplicata, ſubiriplica- 
ta, Ec. proxime agendum erat, ( quod Circuli,Ellipſees, 
&- Hyperbole quadraturam direfe quidem & immediate 
ſpe@abat, & que ſola jam ſuperſuit difficaltas: ) vide- 
bam illic aquam herere, neq; ita facile ac in prioribus me 
extricare poſſe, Re igitur variis modis tentata , nec e0 
tamen exitu qui votis omnino ſatisfaceretz eo deventunt 
erat ut crederem rationem illam que Tuerebatnr ejuſmodi 
eſſe que nec veris numeris» nec quidem radicibus ſurdis 
eſſet explicabilis, Numerorum enim progreſſrones aliquot 
inveni inter quarum datos terminos alius erat interpo- 
nendur, ut rationem queſfitam valeam exprimere. Eas au- 
tem progreſſzones tales eſſe ut nec Arithmetic dici po{- 
fint ( ubi augmenta continua ſunt 4quaiia, )nec Geome- 
rrice ( uvi numeri continue multiplicantes ſunt equales,) 
ſed tales que continuos multiplicatores habeant arithme- 
tice proportionales, adeoq; mazis adhuc fint compoſite 
quam Geometrice, $i autem in Geormctrica progreiſronc, 
(wht continui multiplicatores tunt equales, ) GUAMVIS 
aliquands fieri poſiit { vervi oratia, in 1, 4, 16,64, Ec.) 
»t interpolundi terminis illins medii ſtint numcris expli- 
cabiles, now items in omnibus ( puta in 1,2.4,8, &c. ) id 
Hert poiſet, ſed meceſſe ſit ut numerun impojjabilem ut- 
cnngs 
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indicemns, (puta v2, /8,@9c:) multd minus ſperandum 

fore judicavi, ut in progreſſione magis adhuc compoſite 
(nbi continui multiplicatores fint continue vel creſcentes 
vel decreſcentes) id ſemper fleri poſſit; adesq3 -alium ali- 
quem notationis modum ( quam qui adhuc recepins ſt ) 
inducendum putavi que numerus ille impoſſabilis indi- 
cetur. | 

Atq; hatterns perveneram iftins anni 1652 initio, 
tempore ( ff memini) quadrageſimali; quo tempore Fempe, 
per Academie noftre conſtitutiones, a publicis preleQio- 
aibus feriari permiſſum eſt, adeoq) privatis diſquiſtioni- 
bus magis Vacare. 

Dum autem hic berebam, placuit rem aliis quibas fa- 
miliariter nſus ſum viris Mathematicis communicare, ut 
videam num illi auxilis eſe poſſunt in queſta quantitate 
defignanda. Adeogz ex variis quas- apud me conceptrant 
ejuſmodi progreſſionibus, unam ſelegi, que emnium vide 
batur fimpliciſſuma, ( ut que per rumeros integros proce- 
dit; ) cam nempe que jam babetnr prop. 192. hujuſce tra- 
Gatnsz eamq; ad hanc fere formam ( non enim omnibus 
iam iiſdem plane verbis, ſed eedem tamen ſenſu propo- 

ſui) problematice concept; $1 xquabilem quandam cur- 
vam contingat invertice reGaunde ad curvam du- 
cantur red axi Parallelz, zqualibus ab invicem di- 
ſtantiis remotz, quarum prima fit 1, ſecunda 6, ter- 
tia 3O, quarta 140, quinta 630, &c; quanta erit illa 
quz interponenda eſt media inter 1 & 6? Yel etiam 
Arithmetice,]n ſerie numerorum 146,30, 140,630, &c. 
quzritur terminus medius ipſis x & 6 interponendus? 
Fieri autere hos termines indicabam, ex continua multi- 
plicatione numerorum 147 *473*43*4 4 KC. vel etian 
1«t*3*x3* =4* Kc. quorum tam mumeratores quam de- 
wominatores ſunt Arithmetice proportienales. Probleme 
Mc concepinm propoſui,menſibus ſequentibus (inter aliss) 

B b Clariſſumis 


$. 


DP” 1 5 >» 


" DEDICATIO. 


Clariſſemis viris &* Mathematicis, D. Setho Wardo 4- 
ffronomie Profeſſori Saviliano, Coilege meo meritiſſimoz 
Laurentio Rook , func apud Oxonienſes commoranti, 
nic apud Londinenſes in Collegio Greſhamenſs Profiſſort . 
Aftronomico; & Richardo Rawlinſon Collegiz: Rege- 
tal:s apud Oxonienſcs Sorios meſcio annon etiam [ub eo- 
dem tempore , ( analiquinto {erizs) Roberto Wood 
Socio Collegii Linrolnienſis, & Chriſtophoro Wren 
Colleeit Omninm- Animarum #unc $0cioz { ſed & aliis 
etiam aliquat,quibus nominundis ſuperſedeo:) &# quiden 
deteFdo ths (ni fallor) omnibus eo ad quem tendebat ſcopo; 
newmpe, data illd que querebatur quantitate abſolutam fo- 
re quadraturam Circuli, Non autem vel ego mihi vel es: 
tiam eorum quiſpiam ( quivus nec erat obvinm reſpon- 
ſum, nccvacahat ſuis poſipoſitis de queſttis meis adwmo- 
ann eſſe ſolicitis,) ex voto ſatisfecit. Monuit autent eo- 
r4ua aliquis ut Gregorti a Santo Vincentio Opus Geo- 

2 ctricaus conſulerem ( cajus ne nomen quidem antes 
auiiverain)ut qui magno volumine bujuſmodi res que ad 
circuli Duadraturam ſpedent expoſuerit. Huic evo 10- 
nits obtemperavan's librumq; atut tanto erat volumine 
ut non integrum perlegere vacaverit, pervolvz utcung) 5 
ſolicitus an inde que ad rem noftram facerent reperire 
Ppolſar, Inveni autem aliquando eaſdem E illi + mi- 
hi ( quod rihil mirum erat) ſpeculationes obtigiſſe, licet 
diverſis methodis eo pervenerimus, Fxſempli gratia, 
Prop.15. noſtra apad illum ( fe memini) alicubi occurrit: 
at tamen ſcrupulum illum quem ibidew in Scholio indica- 
Vimus,ille ol diſſtrenlat el Cquod potins putaverim) 101 
animmadvertit, nec menini an ſenſunsſirs illam intelligat 
aecne ttenmquod appel/at ille plant in planum ductum,id 
ipſii eſt quod nos et hic,et in TraFatu de Conicis Set ioni- 
bysCquz huic gemel/us eſt eodem anno 1652 conceptus Oe 
| primilnus 
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| DEDICATIO..-- 
primitzs forrratus) dicitur, diftus retaruam omniam 
unius plant in alterius reſpecttvasreCas: cur anutem eg0 
ducuin plant in planum zoz {ixerioincanſ? crat quod 
revera non tam plinum inplanmn( fre enim prodivet pli- 
no-planum, quituer newpe dimenſion i,non {(olidum,) 
ſed latitudo unins in latitudinem alterins, + fatium de- 
nig; in communcn altitu-/inewm 4icitiers adeoq; tres (1:00 
quatuor)) emercunt dimenſiones. Ft alia fortaſſe nounnlls. 
Ut autem ex ſurs neunam vel»propoſitionem vel demon- 
ftrationem in noſtrum traFatum aſſumpſ7,quanm ego antes 
$0r 1uVenerams ita [f ue forſan OCOCHry tt 11 F775 COMIN = 
res, mon opus efſe creaidi, ut propteres ex noſtvrs dolerom, 
cum & illnd ſepiſſame contingere fit neceſſe, ut uk 411 
vel plures rem eandem traFandam ſnſtipiant in ſic 
_— incedant ſpeculationes. Verum (utut ills mult? 
habeat acute inventa, methodo a noſtra plane alicn1a):l/n'l 
quod apud enm maxime querebam nuſquam inven ne53 
enim ille vel eonſyq; rem perduxerat,nec etiam circuli qua- 
draturam, quan ſe inveniſſe prohbibet, omnino attingit, 
ſed ad propoſitionem noſtre prop.136. non multurn avſe- 
milem ubi pervenerat, ratus inde ſe circuli quadraturan 
inveniſſe, non tamen aſſecutus eſt 5 uti in 'EEgrce ſua 0- 
ſftendit D. Hugenius. | 
Sub ejuſdem anni (1652) antumno, Clarifiimo Vi 
ro Franciſco Schotenio AMatheſtos PFrofeſ/ori apud 
Lugduni-Batavos, inter alia , propoſui etiam hoc 
problema, ( tedo tamen quo collimabat ſcopo > ) 
qui , re Statim cums Clariſſimo Viro Chriſtiano Hu- 
genio communicata , reſcriptis non ita multo poſt li- 
teris intricatam rei difficultatem ( utut primo aſpe- 
Fn facilior viſa fuerit ) ſubindicavit , neque interim 
Jſpem fecit vel fibi vel Dom. Hugenio vacaturunt 
fore ut ex ulterius exquirende plus ojere impen-. 
BdD*>- dcxt 


DEDICATIO. 
dant. His eorune owninm reſponſis, confirmatior faitus 
ſum inea quam pridem conceperam opinione, nempe tey- 
minum illum quefitumn neq numernm rationalem eſſe, 
eq; ex adhuc receptis ſurdis aliquems ſed nova notatio- 
ne defegnendums; & quidem , ſs libet, ea quam nos ad 
prop.190. ajſaguevimmns. Si vero( prout verhi gratia v2, 
licet veris numerls exprimi precise non pojſat , poſit ta- 
men quan proxims?, ita) velimus hanc quantitatem veris 
numeris qua proxim? exprimere, ( tanta nempe «xs 
quanta quis velit, 11049 preciſam non velit,) quomods ile 
lu fiat docemus prop. 191, Puomodo illad Geemetrice 
ntcurgqz exhibeatur, oftenſum eſt item propoſitionibus ſe- 
quentibus, Adeogq; circult quadraturam eoxſq; proſequuti 
SIHemur quantum numerorun nature patitur. Dui vero 
ulterins rem preſtare poſtulat, perinde eſt acff poſtulet 4/2 
veris numcris exprimere: quod iniquum eſſet poſinlatums. 
Nox interim ionoro quin poſſit & aliis etiam modis in- 
explicabilis illa quantitas chara@Feribus deſignarit , atq; 
ad numeres veris proximos aliis item mcthodis perueni- 
ri, [fcut &* de yaarcibus ſurdis dici poſſit, ) qua inre 
rom eſt ut ego viris Mathematicis quicquam preſcribam, 
ſed quibns quiſqz malit uti liberum relingaam. 

Abſoluta autews circuli quadratura, non opus eſſe dux3 
cognata illi alia problemata ſigillatine attimgere ; puta 
quam habeat rationem diameter ad peripheriam 5 aut 
ſphera ad-cnoum:; aut conus vel cylindrus ad pyramidens 
aut priſma;, aliaq; ſemilia : nems enins neſcit hec inde 
colligere. | 

Sed neg; de quadratura Ellipſess ſeorſim quicquan di- 
cendum videb aturs quippe.que jundtim cum JTuadratura 
circuli traditur. 

Hyperbole qutdraturaw quonſq; fwerin aſſecutms,prop. 
165. oftendimns. 


Taterim © 


4 / 


DEDI,CA TIO. 
Go Interim tame, metkodi cuam trade filumy ſerultus, ing- 
pinato incidi in queſtionem ſatis mirabilem te Werſu- 
randis fignris altera parte terminatis altera in infinitum 
continuatis. Adeoq; auod iniuna figura ſolida preſtititTor« 
ricellins, id mos in aliis infinitis tam planis quam ſolidis 
faciendun oſtendimms, prop. 87, & ſeq, ad 107. Et fi- 
mul docemws quo dignoſcainr criterio num ejnſmodi fi eu- 
re propofite in inſinitum continuate finitam tandem an 
infinitam magritudinem fint aſſecuture. Due quiden &- 
miranda ſatis, & jucunda Sul, videatur ſpecalatis. 
On0d ante jam ante tres annos invenerim, cur 101 
citins in publicurs dederim 5 in cauſa fuit partim quod. 
ego aliis non raro negotiis fuerim avocatus , {ed preſer-- 
tim quod Typographus, aliis edendis eccupatior , non nifo 
ſerins ſuſceperit & tarains exſecutus fit &* hujus &* a= 
aliorurm qui cum hoc prodennt iraFatunm impreſſionem. 
Onuam vero, dum que jam prodeunt ſub Prels erant , pla- 
cuit ( ſub equinoGis verno ) quaſ in anteceſſum emitte- 
re, propoſutionem Cyclometricam, ( que & eam continet, 
quam ante aliquot annos ſub problematis forma, ut ſupra 
difum eſt, egregiis aliquot viris propoſueram, ) invenies 
ex tribns illis que hunc traftatum clandunt deſumptan 
eſſe. Ex co autem tempore, ( menſe jam proxime pre- 
terito ) prodiit Libcllus D. Hobbes; qui jam magna pol- 
licitnus in Geometria, © ſpeciatim circuls quaadratu= 
ran angnliq, in data ratiene ſedionem, aliaq, his cogna- © 
ta, Libellum tandem ſunum in publicurms emifit , quo ſe o- 
ſtendit nec herum quicquam preſiitiſſe, nec quidem pre- 
ftiturum eſſe; adeo enim turpiſſimis paralogiſmis nbiq; 
[cater Libellus ifte,ut raro aliquands quid ſanum inveni- 
as, ( quod noſtro iſtius Elencho, qui & jam ſub Prelo 
eft, manifeſtum fict\) unde © Anthorem non enm eſſe 
facile 


__ 
| DEDICATIO. | 
facile dignoſcas « quo hujuſmodi myſteria ſperemus -re- 

texenda, | 

Ceternmn vale , Venerande Senex: Et te Dews ſumme 
miſericors feliciter ſoſpitet, tuaqz omnia faxit proſpera: 
ut tandem, poſt Senium Feliciter & Pie tranja@um , £- 
rumnoſam quam vivinus vitem vita commtes meliort. 
nod animitus precatuy n 
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Propofitio quam memorat Epiſtola prxecdens 
hxzc eſt que ſequitur. 


SPECTATISSIMO VIRO 
D. GULIELMO OUGHTREt 
Matheſeos cognitione Celeberrimo, 
JOHANNES WALETSEIES 
Geom. Frof. O xo. S. 


UVam tibi amtehac ( Celeb:rrime Vir ) Profeftiicren , velg'h 
facie, & forma Problematica; ut & altis , quihuſcum rem ha- 
bui, Mathematicis non paucts ante aliquot ann6s,ex1ilurroms 
celato plerumg, (nonnullis tamen detefo) in quem, Cirigebatur [ocfat Fn 


s ſabticebat ) 


| Circult Quadraturam. 


Xpolita #quabili curya ,V C, cui occurrat in vertice re- 
aa VT, in quotlibet particulas xquales divifa .% ,5 {in- 
gulis diviiionum punctis, totidem refs parallelis ad curyam 
uſq; duQtis, quarem fecunda tit 1, quarta 6, ſexta 32, of «va 
140, &c. Eric, at carum ſecunda ad tertiam, {ic $:miciicntas 
ad Quadrarum Diamerri. ns: 
Vel, Si ſit ſecunda 1, quarts 15 ſ:xta 12. %c. Erit, nt fe- 
cunda ad certiam, tic Circn'us ad Quadratt: Diamertri. 
Pel, Si fit ſecunda 1,quarta :5, fexta 41; , Tc, Erie, ot foe 
cunda ad rerriam, lic triplium Circult ad qus iryui lun Grualera- 
ti cx Diametro. 


Dabam & Typograpt eo Un nin rol idle Pally 
 Aino Dum. 15: 


tandem aperta fronte , forma Theorematica , eloquentem ( quain pits 


Totum Demonfirationis propre ſum, iplam. motlodus ten d 
banc cixculi, quam 4d innuneras alias aliurumn Carlin ; Srnturas 
perventrim, cſtendet trefatns quim 5j rd ms jam Etgnaris CO Tecfhurn 
h1keo, et quidem It Tregrapher, "1: 4,5, fX 71016. Git Y ib, 1099 
daturus ſum, quam prom per Thpo yoo wn wares Lied it Garin 0742 
Per yuos inteoros OuCd EXERTTER Cn.9i 8 jor? 1 ex edt te. 
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eArithmeticas Inflaitorum> . 


" HO 2 oe 
NOVA METHODUS INQUIRENDTY 
in Curvilineorum Quadraturam , aliaqz 
difirciliora Math:ſcos Problemata. 


PROP. LI. Lemma. 


v2 %7 I proponatur ſeries Quantitatum Arith- 
PAAGLA PF, metice-propertionalium ( five juxta natu- 


DE rale numerorum conſecutionem ) conti- 
© nue creſcentium, a puncto vel © (ciphra, 
2 ſeu nihilo) inchoatarum, ( puta at o> 1, 

2, 3, 4. &c. ) propolitum {it inquirere, 
quam habeat rationem earum omnium aggregatum, 


_ ad aggregatum totidem maximzx #qualium:- 


Y 
5 £2 py 
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liquor Problematis, ef rem ipſam aliquon'q; praitire , & ra- 
tiones prodeuntes obfervare atq. invicem Coinfai are; ut 33* - 
duttione tandent univerialis propniitio innotelſcar 


Simpliciſſimus i in hoc & fequentibas a- 


ER ji: itar exem . £ CO ? - { + 5 : - == $ x 
gitar, pll gratls,, == = 570 2. 
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C +1+2+3+4. —10 
3T3T3z+3=i2 ot ++ 4=20 


++ F + T 4=20 0 
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Ltparl modo, quantum lidet progre-tiaimur , prodivit tciarier 


ratio fubdurla, Adeoq; ---- 


CG ec PRCG2?. 
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Þ] f Arithmetica Infinitorum. Prop. I, 3s 
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PROP. IL Theorema, 


I Cmatur ſeries quantitatum Arithmetice pro- 

portionalium C five juxta vaturalem numero- 

rum conſecutionem ) continue creſcentium , a 
punto v<l o inchoatarum, & numero quidem vel fi- 
pitarum vel-infinitarum (nulla enim diſcriminis cauſa 
erit,} erit illa ad ſeriem totidem maxim aqualium, 
ut I ad 2, 


Nempe, {i primus terminus ſir o, ſecundus x , (nam fi ſecus,. 


: p F + 
moderatio adhibenda erit, ) & ultimns | erit ſumma! = l. 


( erit enim, eo caſu, numerus terminorum IT x, ) vel, ( poſito 
namero te:minorum a, quantuſcunq; fit terminus ſecundus ) 
þ 
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PROP. III Corolariams 


Roo, Triangulum ad Parallelogrammum ( ſuper &= 
quzali baſe, equ? altum,) eſtut 1 ad 2. | 


Triangulum 


Prop. 4, Arithmetica Infinitorum, 2 
- "Triangulum enim conftat quaſi ex infinitis re&is parallelis 
Arithmetice proportionalibus, a punQo inchoatis, quatum 
maxima eſt ba(is, Car oftendimus ad pre1, & 2. libci noftrj de 
Conicis Setionibus;) Parallelegrammum autem ex totidem 
baſi zquakbus, ( ut patet: Ergo illud ad hoc eſt ut 1 ad 2 (per 
przced.) Quod erat demonſtrandum. 


PROP. IV. Corolarium. 


Frew , Pyramidoides vel Conoides Parabolicum ( five 
erefum ſit ſive inclinatum,) ad Priſma vel Cylindrum 
( ſuper equali baſe, e£que-altnm,) eſt ad 1 ad 2. 


1 


' 

[| 
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Conſtat enim Pyramidoides vel Conoides Parabolicum 
quaſi ex infinitis planis Arithmetice- proporticnzlibus, a pun- 
&o inchoatis, quarum maxima eft baſis, ( ut oftendimus prop, 
9. Con. Se.) Priſma vero vel Cylindrus ex totidem bali #- 
qualibus, ( ut patet: ) Ergo illud ad hoc ut 1 ad 2, per 


PIOPe 2. 
PROP. V. Corollarium. 
| Ie Linea Spiralis quelibet 21T ( « Spiralis Prin- 


cipio exorſa) ad correſtenccuitem Peripherie arc um 
C6 © centers 


A | Arithmetica Infinitorum. | Prop. 5.. 


: . . . . o . 
ronterminn'ns PT a Principio circulationis exorſum, 


F | 
off Ht 1 4c 2+ 
E 4.) enim Linea Syiralis ( una circucaticne falta) MTA,. 
- ot I . —_ : , 


1 6 - o n # » p 1) # ' FR Af Y 7? Pe. 
Pincipium: Spicaits Ni, ( qUou Te917 eto & eertina Arcus oh 
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ptegl's nutreny pare erftim cnda crat integra ad medium w/5; ſed,per * 
. . - ' . 7 + 
Celate!1s INCH m,n alteramancd eft, in alterda TRECNCT} a. 


-i vel {Q/er ve? commode pateſt, ) dum interim purtum ali- 

349 (incadem rea circumdaeta) movect fupponicur (#- 

5 1abili icem motn} ab Mad A, mota ſuo lineam Spiralem 

MTA deſcriben:s Adecq: reta quelibee MT ( a principio ' 
ſnirel's M, ad fpiratem ubivis dufa ) erit ad reftam MA, ut 

periphetiz arcus AO { codem tempore de{criptus) ad periphe- 

ram totam AA, vel nt aneulus AMT ad quatuor reftos: 

Adzcg &refte MT, MT, arcubus AO, AO, proportionales 

CUNT, 'it Pater, 

Tam, dufti«quotliver reftis MT, MT, &c. angulos conti- 
ru 3s AMT, TMY,8&c. xquales invicem facientibus ( adeog; 
atithmertice proportionalibus) fupponamus { faper illis angu- 
i”) {imiles Seftores toridem (ſalcem uno minus, quia in ſpacio 
prin 2 feor inſcribi non poterit )* figurz MTW (fpirali MT 
&% recs TY romprebenſe) intcribi. S:fkores if omnes con- 

ftitucnt 


TILA 


"IT" 


x 


Prop: 6. Arithmetica Infimtorum, 5 
ſtiruent fguram (ex ſimilibns ſetoribus compoſram”) ipſa 
figara MTM ( cut infertbicur } minorem: Ditferentia verO 
perpetuo minyetur prout ſeftores i111 ( cidem MUM pure ine 

feripti) plures tuecinr, ( ut patet, } adeo ur. j1 ſectores 111 tups 

ponantur inkinitj, figura hc infcripea ipii MIM ngurz con 

graet, { per eaquz univerfaliter monuimus ad prop. 2. Gon. 
Se& ) & propterea [eQorum tiloram omnivm arcus ipl tpira- 

I} MT congruent. 

Sunt autem i[1i iimiliam ſeftorum arcus ( fcut eornm radii ) 
ari;hmetice proportit Dnales, nempe ut , 1,2, &c, anguſus eau- 
rem cujuſlibec ſeRoris eſt ea pars anguli totinas AMT qu» fe- 
forum live ſpaciorum numero cognominis «ſt; adeoq; {1 {cQo+ 
re: ſupponantur infiniti, erit angulus ctju{libet & (pars infi- 
nite-parva) anguli rotius AMT, ita nempe ut omnes fimul «= 
quentur t9ti AMT.(Liceac autem mihi , zamennuo; torfan, 
Anguli nomine appellare angulorum ctiam aggregatum, 
quamvis fortalſe duos refos vel zquet vel etiam ſuperet.) 

Spicalis igitur MT conQare ſupporitac ex infinitis {cto- 
rum arcubus arithm<tice pre p »rtionalibus, ( ſtbrenſfis & an- 
guli AMT,) quorum minimi radius «ft o, ſeu punftum, (nul- 
Itus magnitudinis, ) maximi vero refta MT. | | 

Correſpondens autem arcaus conterminus PÞ T., ex totidem 
conftat ſegorum arcubus maximo #qualibus,ut pater. 

Ergo aggregatum illorum ( hoc eft linea ſpiralis MT ) ad” 4 
aggregatum horum ( hoc eft arcum conterminum PT) eftut 
2 ad 2. per prop. 2. | 


PROP. VI. Corollarium. 


F. propterea, Linea Spiralis M A uni circVatione 
fada equatur ſemijſſu peripherie circuli primi, AA, 

Nam arcns contermimn ſpirali MA, eft integra periphe- 
ria ©rculi primi punto A deſcripta, Ideoq; &c. pro prop. 5: 
quoderat demonſtrandum. 


PROP. 


In figura ſe- 
guente, 


Arithmetica Trfiniforum, Prop. 7,8,9. 


*. 


PAOP., -:V-TH, Corel, - 
1 | T Spiralis deſcripra circulationibus dirabus, tri- 


bus, quaruer, EXC. inteoriss "qu rt nr ſemiiſa pe- 
ripherie circal: {ecundi, terti; , Gquatrtiy e*c. bis, 
fer, qualer, CT, ſumpte. 


Nam dam deſfccibitur Spiralis MAB (duabus circulationi- 
bus fata } Punftum illad B, peripheriam BB bis deſcribit: 
& dum deſcribicur fpiral's MABC, peripheria CC ter deſcri- 
bieur; & peripheria DD quater, dum deſcribitur ſpiralis 
MABCD. Ert iicdeinceps, 'pro numero circulationum multi- 
plicanda eſt peripheria contermini circuli , & multipli ſemiſſis 


#quacur ſpicali interea deſcriptz. 
PROP. VII - Ceoef, 
CG non duabus integris continuetur,equabitur ſemiſſe 
tam peripherie integri circuli contermini, quan e- 


juſdem continuationis ſupra circulum integrum. 


I vero Spiralis ultra circulationem primam, ſed 


Nam interea dum deſcribitur ( mota compoſito ) Spiralis 
MAT, deſcribetur etiam (a panttoP) arcus PPT, nempe 
tota peripheria PP cam adjuntto addicamento PT, Ergo &c. 
pro prop.5 Quod erat demonſtrandum, 


PROP. IX. Corll, 
| T pariter, $7 jpiralis continuetur per circalatio- 


nes duas, tres, quatuor, aut plares integras , cum 
additamento , equabitnr illa ſemiſje conterming 
peripherie inteere, bis, ter, quater , aut ſepins accepte 
(pro numers nempe integrarum circulationum ) cum ſe- 

miſc iter additamenti. NP 
ua 


Prop. 10- Arithmetica Tnſnitorun. 
Quia nempe dum fpiralis illa defcribitur , toties deſc; ibjrur 
peripheria contermina integra , atq; infuper additamentume 
Hoc eſt, corceſpondens arcus conterminus continet totidety in- 


tegros circuli ambitus © quot ſunt integrz cicculationes ) cum 
additamento, Ideoq; conltac propolitum, pe: piop 5. 


PROP. X. Co:ollariun. 


Tqz inſuper, Line Spirales nnd, duabus, tri- 

bus, quatuor, &c. circul.it jonivus fade , (' rutd 

MA, AP, MAEC, MATCH, curve) ſo bibent 
ad invicem ut nm1mnerornm Arithmetice= proportionalinn 
gquarir:#t 43 nempe of 1,4,9, 15. eo, $ive ſunt in du- 
plicata ratione r:@ rum MA, Me, IC, MP, 


Sunt 


VS eee EE AE Mn. IBID 


"> . 
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B Arithmctica Infinitorum.. Prop. 11. 


| Suntenim refix MA, AB,BC.CD, invicem xquales ( prop- 
ter xquabilem progrefſum pun&i mobilis in re&a3 MA, eciam 


continuars, tantum in una circulatione Zguabiliter progredi- 


entis quantum in altera;}) adeoq; tam radii MA, MB, MC, 
MP, quam Peripherie ( illis radiis deſcriptze) A,B,C,D, fart 
ad invicem ut 1,2,3,4. Si igitur ſumantur peripherix, prima 
ſemel, fecunda bis, tertia cer, quarta quater, erunt illa multi- 
pla, (putaiA,2B, 3 C,4D,) utnumeri quadrati 1,4,9,16, 
live 1s1, 242, 3=3, 4x 4. Etpropterea etiam horum multiplo- 
rum ſ{emilles, hoc eſt ( per prope 5.) ſpirales MA, MAB,MABC, 
MABCD. bY 

Vel aliter, (i ci-culi primi peripheria ponatur Ap, erit {c- 
cundi B=2 p, tertti C==3 p, quarti D=g p, & fic deinceps ; & 
1A—1p, 26=2 z27=—4p, 3C==3»x3f—=9p, 4 D==4x4p 
—1i6p; &c. Et (per prop.5 ) Curvz ſpirales MA —5p, 
MAB= 2 B=*7, MABC—=2C=2p, MABCD — *D— 
x*2, &c. ideo;; ad invicemut 1, 4, 9,16. &c, hoc elt in dupli- 
cat2 ratione reftarum MA, MB, MC , MD, &c. ( quz ſunt ad 
invicem ut 1,2,3.4, &c,) Quod crat demunſtrandum, 


PROP. XI. Cers!l: 


LT umiverſaliterz' Ejuſdem (veil fmilium ) ſpiralis 

ſegmenta quelibet ( a principio ſpiralis exorja ) ſunt 
ad invicem in atplicata ratione redfarum contermina= 
THR, 


Cum enim (per conſtrutionem line? ſpirals) eadem fit ra- 
tio rectarnm MT, MT, gurzx eſt anguiorum PMT, PMT, 
( anzali voce co fenſu ſumpra qui fupra inniitur prop 5.) ras 
roar m PT, PT, C qurex draby- illis rationibas CO,'.Po- 
nit) uf &curyaram MT, MT, (ovzittorum arctum ſunt 
ſ- mig) <ric aupticata rations reciam MI, MT, ſeu ut 
Mil, MD ; 

Sicy.g. 11 rea MA C unius circulationts ) dicatur 8r,8 pes 
ripheria circnllt piiml ( eo: radio de {viipa) 1p, erit tpiralis 
MA=xp. Igitur, in ona circutatiuns cum femiile.fiet i efta 
COmermiaa zi —= 27, & periplieria contermini circuli z p. gue 

Gucta 


$f 


pt 


'Prop.12- Arithmetica Tnfinitorun. : 9 
dufta in Z (numerum circulationum )) fit, »3 *p =p: E- 


9 | 
juſq.ſemiſis —p— 2 peſt linea ſpicalis codem tempore de» 
{cripta. | | 
Similes avtem appello lineas Spirales, ff rele MA, MB, MC, &c- 
In ang,equales fint homologis reftis in alteras 


PROP. XII. Corolarium:; 


I vero ejuſmod; ſpiralium diſſumilium ( puta ft 
MB iz unl, tanta ſit quanta MC inalia ) ret e 
conterming ſint equalesz erunt ſpiralium illarum 
 ſegmenta homologis ſuis reFis ( puta MA inuna,&* MA 
in altera ) reciproce proportionales. 


»Baeg 

a2 © Ss 
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Nam v.g+ in prims, erit ſpicalis MAB ( duabus circulatio- 
- nibus 


FO) Arithmetica Infinitorum. Prop,13: 
nibus deſccipta) zqualis ſemiſli peripheriz {luz B, bis ſamprz; 
& in fecunda , Spiralis MABC ( rtribus circalationibus de- 
{cripta) zqualis ſemilli ſuz peripheriz © ter ſumptz : Ciimgqz 
ſupponantur zquales peripheriz B in prima, & © in ſecanda, 
C propter xquales radios; j erunt ſpirales MAB prima, &% 
MABC fecunda, ad invicem 2 ad 3, (nempe uct peripheria b is 
{ſumpta, ad eaniem vel zqualem ter fumptam;) hoc eft, in re- 
. Ciproci ratione redtarum homologarum MA, MA: Nam reftta 
MA in pcimieft £ ret} MB, & rea MA in fecundi eſt £ ( e- 
juidem vel #qualis reftz) MC : ſunt igicac MA in fſecunda ad 
MA in prima, u3adz, velur;zad;, vel ut 2ad 3. Ideoq; 
Svicalis prioris ſeginentumm MAB, ad fpiralis poſterioris ſeg- 
mentum MABC , utrc&a MA in fecunda ad reftam MA in: 
rima. | 
: Arq; idem fimilirer oftendetur, quecunq; fic ratio homolo- 
g2rum ictaram in diſſinilibus ſpicalibus. 


PROP. XII Corollarium. 
'T autem ejuſmod; ſpiralium diſſumilium yelTe 
g conterming ſint etiam inequaleszcrunt ill e ſpirali= 
un ſeementa adinvicem in ea ratione que compo= 
nitur ex duplicata rat ione reFarunm conterminarum , &* 
reciproca ratione reFarunm homologarum. 
Sequitur ex prop, II. 12. 


| SCHOLIUM. 
Notandum autem eſt, in propeſitionibus precedentibus,quz:- 
 delinea Spirali agunt ( quod & in ſecuturis aliquot taurus: 
ſam) me linee Sprralis appellationem ( ne longa circumlocu- 
tione toties opus fit) abuiive uſum fuillſe. Nempe, per lineam 
Spiralem, ( quoties ea ad Peripheriam comparatur,) intelletum 
vellem Apgregatum omnium arcuum Seftorum ſimilium,numero infinite- 
rum, ex quibus conſt ot figura illa ex infinitis numers SeFortbus Spirali 
injcripta, ( qua fcilicert & nos ad Prop. 5+ &:.-bujus,% Archimes 
des ad] prop. 2 4. &c,lin.ſpir. ufi fumas: ) ut ad prop. 5. innui- 
ma3. Quod quidem Aggregatum ipfa linea Spirali proprio 
{enlu lumpta, perpetuv minus eſt, & maxime quidem circa ſpi- 
ralis 


- 


Prop.14, Arithmetica Infinitorum. If 


ralis initiam. Quamvis enim Seforum illorum numero infini- 
torum aggregatum, ipſi figurz lincis rea & Spirali terminatz, 
(juxta methodum Indivitibilium) #quale ponatur; non 
tamen illud de omnium Arcubus cum ipfa Spirali ( proprit di- 
&a ) comparatis obtinebit. Tantundem «<nim eflet, acl quis, 
dum infinita numero parallelogramma triangulo inſcripta (aut 
etiam ciccumſcripta)toti eriangulo VBS zqualia videat, inde 


<[\&< "DY 
Þ a + 
dl 


oncluderet eorum omnium latera re&z VS adjacentia ( re- 
az VB parallcla ) ipfi VS fimul zqualia efſe, ve] quz refz 
VB adjacent C ipli VS parallela ) zqualia fimul efe toti VB. 
( Quod fiquando verum effe contingat , puta in triangulo 
Hofceli, non tamen id univerſaliter concludendum eric.) Atq; 
hocquidem eo pctjus admonendum duxi , quod viderim etiam 
viros doftos nonnunqnamn ſpecioſa ejuſn.od!} veriſ:tmilicudine in 
lapſum proclives efſe. Cur autem omiffa Spirali genuina, ſpu- 
riam hanc peripberiz comparaverim: cauſa eft , quod hnic poſ- 
fim, non autem illi, zquelem peripheriam aſlignare. 


PROP. XIV. Corolariam. 
T propterea etiam ſegwernta ſpiralis, a principio 
ſpiralis exorſa, ſunt ad redas conterminas , ſicut 
Parabole LDiametri intercept , ad ordinatin- ap- 
plicatas. 


D d 2 Nempe 


T2 | arithmetica Inflnitorunt 


ac. + * 
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Prop. 15 
Nempe in ratione duplicata, per Prop. 11. 


'PROP.. KV. Carol. 


deo þ ſuppenatur Spiralis noſira MTT ita evolvi, wr 
.redfam conſtitnat & refe omnes TM, TM, fant ins 
vicems parallele; erit illa, 
Diameter, be vero, ordina-- 
tim-applicate in Parabo- 
la: Contra vero, fi ſuppo-- 
natur Parabole diameter i- 
ta in arcus convoluta, ut” 
ordinatim-applicate ad 3- 
dem. pungum terminenturs' 
fiet illa, Spiralis; ifte, re-- 
Fe contermine; hoc deniq5, . 
principium Spiralis, . 


SCHOLIUM. F 
Arq; hinc etiam ul:erius patet illud quod poſt prop. 13. in-- 
dicaviinus. Nempe,Spiralem illam noftram ex infinitis {imili- 
um Sc forum arcubus conflatam, non efſe genuinam Spiralem. 
preprie ditams ſed ipla minorem, Cum enim cenſter, in pa- 
rabola, . ordinatim-applicatas, quz vertici propiores ſunt 
quam: ea.quz lateri-re&o zquarur, longiores efle quam ſunt di- 
ametri-interceptz; adeoq; non ita convolvi poſſe parabole 
diametrum(dummodo infrata maneart ) ut earuwordinatim- 
2;plicata:um extremitates in ipſo vertice coeant:, ( quippe 
quod, quz jam curvata ſupponitur, minor efſe non poſfſit,quam 
1&3 contermina, que prius erat ordinatim-applicata: ) Ne- 
cite et ur vera Spicalis,quz fic convoluta eft, major bt quam * 
ea Gu? {ipponitur. ex arcuvum aggregato conflari, quam Para- 
but dametro cenvenire jam oftenſum eſt, quippe - quz eft y- 
biq: in daplicata ratione regarum centerminarum. 


PROP«- 
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PROP. 16. aArithmitica Infinitorun. 15 


PROP. XVI. Cooll. 


ares vero ſic convoluta ( hoc eſt, figura Spirali no= 
fire adjacens) eft ejuſdem Parabole evolute (e- 


wiſſts . 
 Ecenim y. g. Si ſupponamus parallelogrammi PM Iatng' 
PP ita convolvi, ut retarum omnium 
P | i\M PM punda M incodem punfto cce- 
p[|[———1M antstiatex Paralleſogrammo (proprer 
p | ——'M radios omnes a communi centro M #- 
' quales circuli ſeftor (qui circalo in- 
tegro vel minor erie vel major vel #- - 
qualis, pro ea ratione quam ad invicem 
| 


habeant reaz PP, PM; ) qui quidem 
Scfor C hoc eſt Parallelogrammum 
P M convolutum) eric Parallelogrammi 
(evolnti) Scmiſſis; ( propterea quod 
pro infinitis Parallelogrammis ex quibus Parallelogrammum 
expolitum-conftare ſupponitur, fant totidem in*Scfore trian- 
gufr'eaſdem & baſes & altitudines habentia:) Pari modo, ft ita” 
convclvetur Pacabola ut diftam eſt, & ordinatim- 
applicatarum (pridem paralleJarum ) extrema altera in eo- 
dem punto cocant; infinita illa parallclogramma ex quibas 
conſtare ſupponimus planum parabolz ( per ea quz diximus 
ad prop. 2. & 8, Con.Sett.) fient totidem 'triangula eaſdem 8& 
baſes & alticudines ( cum illis parallctogrammis_) habenria: 
& propterca Parabola fic convoluca ( hoceſt, beura Spiralis,) 
iplius evolutz ſemiilis erir; 
Atq; hoc quidem convenit cam iis quz habert Torricellins 
Ex:mpl.8. corum.quz ip ius rraCtatui de folido Hyp:rbolico 
prewvilitz urut a principiis plan: diverſis petira, 


PRO-P. XVIL | Cnllariam. 


prima, ſecunda, tertia, quarta, & fic deinceps 5 ſunt 


Nluper, Segmenta ſpiralis, que fiunt circu/ationibus 
; 3- inter. 
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14 Urithmetics Inflnitornm. | Prop. 18 


Inter ſe ut 1,3, 5,7, & fic deinceps in progreſio- 
ne arithmetica. 


Sunt enim /per 10)ſpirales MA, MAB, MABC, MABCD, 
&c. ur, 4, 9,16,&c. ergo ſegmenta ſpiralium MA, AB (=— 
MAB — MA, BC(— MABC — MAB, CD (= MABCD 
MABC,) &c. ut 1,(4Q1==)3,{(9 -4=) $,(16=9 =) 


7, KC. 
PROP.-. XVIII. Corel. 


T univerſaliter, Du@is quotlibet refis MT,MT, 
ce angulos continuo PMT, TMT, Cc. 4quales 
7mvicem facientibus, erunt ſpiralis ſegments con-= 

tinue intercepta, (MT, TT, @&*c.) ut 1,3,547, Oc. 
Cum enim ( propter #quales angulos) iplz retz MT, 
. 


Arithmetica Tnfinitorum. 15 

= MT, &ec. int ut 1,2,3,4, Qc. 
C per conſtruQionem fpiralis: ) 
& propterea curvz MT, MT, 
Kc. ( iſtis reftis conterminz 
finc in retarum ratione dupli- 
cata (per prop.its») nerype ut 
1,4,9,16, &c, erunt ipla ſeg- 
menta continua, MT, TT, &c.- 
utl, 4—1I1, 9-4, 16 —9gy 
Quod erat demonſtcandum. 


Prop. 19. 


SCHOLIUM; 
Tota hzc de longitudine linez ſpiralis doctiina , continuis 
quatuordecim propoficionibus jam cracita, eſt apud Archime- 
dem in librode lineis Spiralibus penitus omiſſa 3: Neſcio an ab' 


alio quopiam ex reccntioribus tradica fuerit, 
PROP. XIX. Lemma. 

g tione Arithmetice-proportionalium, (ſive juxta' 
ſeriem numerorum quadraticorum, ) continue 

creſcentium, a pundto vel o inchoatarum, ( puta ut 

O, 1, 4,9, 16, &c. ) propoſitum fit inquirere, quam 

habeart illa rationem ad feriem totidem maximz x- 

qualium ? 


I proponatur ſeriesQyantitatum in duplicata ra- 


Fiat inveſtigatio per modum induQtionis, ( ut in prop. 1.) 
cTy—1 ot, Ti, 5 v4 4 
60 4 TT 4==32 NY" a5, 
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e=3, '© 10T16Ti6HetTi 6. FE 
#444 LIMETITASTATIZS LE 
34 = 3 3+ * 25T2\TzyT257 25 45 == I1JO OM 


otit,F9— 14 _ 
gtgtgtg = 36 


4 hf : <aodlitis STE EOF "RAN " 
4. ” Fa. gi. x 46.27 TY P- a 
f C of We "15 Why o k. E Ag A 
+404 4 26 2acheRnsc Abit 3A. 
_ : 3-4. ce AE FM” nas H.. > 


ei OR A A Bin, Bs oor Lada. ne, IT (ER PEI 


VS] k Ch) _ " 6 
SS x - EET, 8 z i "I ”"Y 
*>—. ow ro Ce ann Enid. wiz * de 4 "I jm 2 
g -—— ALS; g ” os 
4 


16  Arithmetica Infinitorum, Prop. 20. 
ai ,Tot i600 «+3. Fr fie d 
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inceps- | 
Ratio proveniens eſt abiq; major. quam ſubtripla, ſeu +. 
Exceſſus autem perpetuo decreſcic prout numerus termino= 
rem augetur; puta #,%. ,4s» £453, *, &c!, auto nimi- 
rum frationis denominatore,ifive coniequente rationis, in fin» 
gulis locis numero ſenario, ( ut patec,) ut fit rationis prove- 
nientis exceſſus ſupra ſubtriplum, ea quam habet unitas ad ſex- 
tuplum numeri terminorum poſt o, adeoq; ---- 


_—_—_ 


PROP. XX. Theorema, 


ratione Arithmetice-proportionalium (ſive jux- 
- ta ſeriem numerorum 4quadraticorum _) conti- 
nue creſcentium, a punto vel o inchoatarum 5 ratio 
quam habet illa ad ſeriem totidem maxime xquali- 
um, ſubtriplam ſuperabitz eritqz exceſſus, ea ratio 
quam haber unitas ad ſextuplum numeri terminorum 
poſt o3 five, quam habet radix quadratica termini 
primi poſt o, ad ſextuplum radicis quadraticz termini 
maximl. | 


( | I proponatur ſeries quantitatum in duplicata 


_ ( fi terminus poſt o primus ponatur 1, ultimilatus [) 
bh OY. 5. Bk 
"A " 


1*. Vel(polito numero terminorum a., & 


n!cimilatere LY; "MN _— ; 
Patcr ex ?rop. przced. 

Cim autem creſcente numero terminorum, exccſſus ille ſu- 
pra ratione ſubtriplum ica continuo minuatur,ut randem quo« 
Jibet afſignabili minor evadar, ( ut patet;)4i in infinitum pro« 
cedatur, prorſus evanicurus eft, Acoq; --»» 


PROP. 
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Prop. 21, 22,23. Arithmetica Infiriternne. 
PROP. XXI. - Theorems: 
oy pro ponatur ſeries infinita Qyantitatum in du- 


plicata ratione arithmetice-proportionalih, (five 
juxta ſeriem numerorum quadraticorum, } con- 
tinue creſcentium, a puncto ſeu o inchoatarum 35 erit 
1]]a ad ſeriem totidem maxime Xqualium, ut 1 ad 3. 
Patet ex praced. | 


PROP. XXII. Cyollerium. 


Deoqs Conw vel Pyramis ad Cylindrum vel Priſma 

(ſuper eadem vel equali baſe aque alin) eſt ut 1 
ad 3. Ee 

Conftare enim ſupponimur tam Conum quam Pytemidem 
ex infinitis planis fimilibus & parallelis, in duplicata ratione A- 
rithmetice-proportionalium conftitutis, quorum minimum 
ſupponitur PunQur, maximum ve16 baſis; ( per c2 que dixi- 
mus ad Prop 6. Con.Sett.) Cylindrus autem vel Priſma , ex 
toridem maximo zqualibus ( ut patet:) Ratio igitur eſt ut 1 
ad 3. perprxced. | 


PROP. XX11T. Coroll: 


Tem Complemoartum Semi-parabolg, (intellice figu- 

ram AOT que cum tpſa ſeri- parabola complet Poe + 

rallelogrammum,) eſt ad Parallelogrammum 1D 
(ſuper cagem ved equali baſe eque-altum ) ut 1 44 3. (it 
conſequerter, ipſa ſemi-parabola eſt ad idem Paralleis- 
grammum, nt 2 ad 3.) 


Efto enim Figure AOT vertex A, diameter AT. baſis TO, 
eiq; parallc!# quorliber (Eaſcr jnter & verticew ) TO, 1O, 
&c. Quoniem ſunt(perpiop.21 Cen ScE.) rea DO, LO, 
Nc. in ſubduplicara raticne reftarum AD, AD, &c- Eiunt 

; Ee e contra 


x3' Arithmetice Infinitorum. Prop, 24. 
e cogtra ipſz AD, AD, &c. koc eſt TO, TO, &c. in racione 
| duplicata ipſarum DO, 

” ODS. whe 8 ps. DU, &c. hoceſt AT,AT, 
ET TT &c, Tora | igitur figura 


AOT ( conſtans ex Intini- 
tis reftis TO, TO, &c, in 
duplicata ratione retarum 
AT, AT, &c. Arichmetice 
proportionalium ) crit ad 
Parallelogrammum zque 
altum TD ( conftans ex 

rotidem retis ipli TO 
*” 0 maxime Xgualibus) ur 1 
ad 3. per prop. 21. (Quod 
erat oftendendum. )Er con- 
ſequtenter , ſemiparabola AQD ( parallelogrammi retiiduum) 
ad idem Parallelogrammum ur 2 ad 3. 


PROP. XXIV. Corollarium, 


Tem, Figura MT21 , que ſpirali MT ( @ principio 
ſpiralis M1 exorſa) & reta MT contermina conti- 
zetur; eſt ad Seforem correſpondentem PMI; ut 


» of 


”, 
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Nam Cat diximus ad Prop.5. 7) conſtare \upponimus Figu- 
ran 
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Prop. 25326, Arithmetica Infinitorums. 19 
ramillam MTM ex infinitis Seforibus fimilibus, quorum ra- 
dli ſunt Arithmetice-proportionales, adeoq; Seores ipli in 
duplicata ratione Arichmetice-propertionalium ( quippe ſyos 
rum laterum; )Se&orem autem PMT ex totidem Scftoribus 
maximo #qualibus : Ericq; propterca Figura illa ad hanc, ut 
x ad 3, per prop, 21, | 

Seduris autem nomine hic appello etiam Sctorum quarli- 
beraggregatum , licet ſemi-circulum ( aur quidem circulum 
a—— ) xquec vel etiam ſuperer; ( ficur & de Anguli ap- 
pellatione ſupra monuimus, ad Prop.5.) 


PROP. XXV. Corollarium. 


F! propterea, Figura MTA que ſpiralis circulatione 

prima deſcribitur, equatur trienti circali primi, AA, 
Nam corceſpondens Seer conterminus eſt ipſe circulius in- 

teger AA, circuli primi radio MA ecodem tempore delurip- 

tas, | 

PROP, XXVI. Corollarium. 


Ue vero figura deſcribitur integris circulationi- 
Ont & ſecunda; prima, ſecunda & tertia, 

prima, ſecunda, tertia, & quarta & fic dein- 
ceps: (qualibet parte toties repetita,quoties circulanido de- 
ſeribitur:) equatur trienti circali ſecundi, tertii, quarts, 
ec. bis, ter, quater, &c: ( jaxta numerum circulatic- 
mum ) ſumpti. 


Nam dum deſcribiter ſpiralis MAB (jduabus circulreioni- 
bus fata)) a punto mobili ab M adB ( in rea ciccur outta 
MB) pre moto; & {imul figura plana a reQta ( 1ic continue crct- 
cente) circumduQta: Eodem te mpore deſcribitur ( a rea io- 
ta MB circumduGta) circulus ſecundus bis. Adeoq: quot pu r- 
tibus continue creſcentibus ( in ratione duplicata Arichmetice 
proportionalium }) conftat fignra illa Spirali terminata, wti- 
dem maximz #qualibus conſtabir circulas ille bis defcriprus 
Quare figura lic delcripta _ adjacens , crit ad ct cult? 

Cc 2 Corrs 


TO 


. 


20 Arithmetice Influitorum. Prop. 26. 


conterminum BB bis ſCumptum ut 1 ad 3. per prop. 24, 

Ec paciter fiz1ra ſpiralis,quz circulatiunibus prima, ſecunda 
& tercig do (cribiruc, erit ad circuſum tectium ter ſampcum,, ut 
1 84 ;, Ec que deſcribicur circulationibus prima, ſecunda,ter- 
tia & quarta, ad circulum quartum quater ſymptum , tem ut 
tzdy3, Ec licdeinceps. 
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Notandum hic,quod tota figura fpiralis, prima circulatione 
Jetcripa, in fſ{ecunda circulatione repctitur; & que deſcri- 
>itar lecunZa,reperitur in tertia ; & lic deinceps. Adeoq; v. g- 
in quacu2r circulationibus, figure prima Cquz intra ſpiralem 
primam, prima circuiatione deſcriptam , continetur ) quater, 
| ſecunda (quz inter (piralem primam & ſecundar jacet) ter, 
rertia ( quz inter ſpi:alea fecundam & tertiam jacet) bis, 
gizzrta eme! delcribicur: ideoq; ftigara prima quater, fecunda 
:er, tectia bis, & quarta ſemel Gimpra , timul 2quantur crienti 
circalt quart qnaerſampii, nempe jaxta numerum circula- 
tionum 


Y% 


PROP. #7, 22,29. Arithmetica Influitorus:. 2I 


tionum. Et pariter de quotvis circalationibus judicandum ef, 
| habita ſemper numeri circulationum conlideratione, 


PROP. XXVIL ' orollarium. 


I autem Spiralis ultra circulationem primam ſed 
nen duabus integris continuetur, figura ſpiralis fic 
deſcripta ( bis ſumpts quod bis deſcribitur) > 
quabitur trienti tam integri circuli contermini, Guam e- 
inſdem continuationis ſupra circulum integrum, 
Nam interea dum deſcribitur figurs fpiralis MATM , de- 
ſcribitur «tiam figura circularis aufta PPTM;nempe circulus 
integer PP, cam adjunQo etiam ſetore PMT. 


PROP. XXVIII. Corelarium. 


T pariter, /# Spiralis continuetur per circulatis- 

nes duas, tres, quatuor, ant plures integras, cum 

additamento; figure ſpiralis fic deſcripta ( repeti- 
ti toties qualibet parte quoties deſcribitur,) equabitur 
trienti tam integri circuli contermini biss ter, quater, aus 
ſepina ſumpti ( pro nunrers nempe integrarum circulatia= 
num,) quam ctiam additamenti five ſeForis adjundi. 

' Quija nempe dam figura illa (piralis ( a citcymdutta refta 
crelcente) deſcribitur, toties deſcribitur, C area circimdu- 
&a #quabili) circulus'conterminus zatq; inſoper additamen- 

a tar. - 
PROP. XXIX. Ceroll. 


Tqz inſapers Fienre ſpirales que prima, que 
prima & ſecund, que prima , ſecunla @& ter- 
lia, qre Pita, loennaa tertia © CHATIA, ( & 
foe deinceps) circulation1tbus deſrriburiur, C puta AM, 
MABN, MAFCHM, MAFCL ALEX. ) /e habont ad invi- 
cer at muxerorim Arithinctice proportionalium cuvi, 1, 
Ee 3 3y 


4 ab — * 
SY 2 l SE . 
-—_ 


- 


22 Arithmetica Infinitornn. 


Prop. 29 
8, 27, 64,0: ſivers triplicata ratione redarum MA, 
JABy,MC,MD>, Ec. * | 


Sunt enim retz MA, MB, NC, MD, 8c. ut T, 2, 3, 4, &c. 
Cut ſzpius diftum eft,) ideoq; circuli primus, fecundus, ter- 
tius, quartus, &c. (his radiis deſfcripti) ut 1, 4,9, 16, &c. 
(nempe in duplicata ratione radiorum ; adeoq; fi ponatur cir. 
culus primus A = 1 ceric ſecundus B— 4c, tertius C =9 e, 
quartus D== 16 c,f&c; & proprerea fi ſumarur primus ſemel, 
ſecundus bis , tertius ter , quartus quater, &c.erunt i A=1c, 
2 B—3 »4c=8c, 3C =3=9c=27te, 4 D=4q ® I 6c 
— 6 4c, &c. adeoq; ad invicem ut nameri cobici 1, 8, 27, 
64, &c. quaproprter & horum trientes 7 c, #c, 3*c 7*c, &c. 
hoc eſt, C perprop. 35, 26. ) figurz ſpiiales MAM , MABM, 
MABCM, MABCDM, &c, ſuntetiam inter fe ut numeri cu- 
bici 1, $, 24, 64, KC. 

' PROP. 


- ” AS : 
* 65 5 
: 


PROP. XXX. '(Corollarium, - 


. Prop. 30,37. drithmetica Triiniternws. 


| F T Univerſaliter, Figure ſpirales ( a ſpiralis princi= 
pio exorſe, & eiden vel fimili line ſpirali termina= 

te) ſunt ad invicem in triplicata ratione rcFarum con- 

terminarum. | 

Cum enim ( per conſtrutjonem linez ſpiralis) eadem fit ra- : 
tio rearam MT, MT, qizeſt angulorum PMT, FMT, 7 Figwe' 
( ſumpta Angal: voce,co feniu quo ſupra prop. 5, ut & {Gas "IN 
voce, eo ſentu quo ſiipra prope24.) fiettcorum FMT, PMT, ad 
invicem ratio ( quz componitur cx ratione angulorum & Gy- 
plicata ratione Ye, eft retaram MT, MT ,ad invicem, 
ratio rriplicata: Er propterea eadem erit <tiam ad invicem ra- 
tio figurarum ſpiralium MIM, MTM, qua illo: um Se&turum 
ſunt trientes, perpr 24. 

Sic v.g. fi reta MA (unius circulaticnis ) dicatnr 1 r, & 
circulus eo radio deſcriprus dicatur 1 c; figura fpiralis eodem 
tempore deſcripta crit 5c Tgirur in una circulaticne cum fe- 
miſſe fiet rea contermina 1 &r— 5r; circuius conterminus 
2x3 8cC—Zc, qui duqus in + ( numerum circulacicnum ) 
fic 4n 4 u2unC=14*c, Ejulq; triens Jc, eſt figura ſpiralis 
uw circulatione integra 8 inſuper ſcmiſle deſcribitur, Er 
1militer in quantacung; circulatione. 


PROP. XXRXI. Corellariums 
0d T vero ejuſmodi figure ſpirales, lineis ſpiralibus 


diſſumilibus, &* refis equalibus terminentur: (Iu- 

ta fi MB inuna ſpirali, tanta fit, quanta MC in a- 

lia:Y) erunt figure ille ſpirales homologis ſuis re@is ( pus» 

- MA inuni,&* MA inaltera ) reciproce-proportiona= 
es 

Nam in prima erir figura MAEM ( duabns circulationibug 

deſcripta.) #qua)is trienti circoli ſui Þ. bj. ſumpri; Erin fe- 

cunda, figura MAECM ( tribus circulatienibus deſcripta ) #- 

qualis 


1 6A ORE, rr ha AG, 2. bn. 


Veda REC nut we. Meh ett AE. 
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24.  arithmetica Influitorum, Prop. 32,33 - 
gualis trienti circuli fai C rec ſumpti. Cper prop, 29 , Zo.) 
curnq; ſupponancur zquales circuli Bin prima & Cin fecun=- 
da (propter 7Tquales radios, ) erunt figure fpiceles MABM 
prims, & MABCY fecunda, ad invicem, at2ad 3, n:mpe ut 
circulus bis ſamprus ad eunlem vel rgualem terfump- 
tn; ) hocet, in r ciproce retione refarum-howlogarum 
MA, MA. Nam MA in pitina tt 4 rote MB. & MA in fe- 
cunda +7 ( zqualis rete) MC; tynrigitar MA in ſecunday 
ad MA in pring, wr 34ill, vel Gad &,, velaad 3 lIdeogz 
Figura MABM in fpirali prima, ad ga ay MASECM in fpis 
rali ſecunda, ut reta M Aa in iccunda ad rcttam MA in 
prima. 

Aeq:idem {militer oft-ndetur, quycung; fit ratio homolo- 
garum rectarum in ditl 3:itibus ſpirelivus, 7 


PROP. XXXxll. Curolariam. 


7 autem ejuſmedi figure ſpirales, liners ſpirali- 
bus diſſumilibur, & reFis item inequalibus termi- 
nentur: erunt illx ad invicew in vratione que Com- 
ponitur ex triplicata ratione redFarum terminantinm, 
© reciproca ratione retayuy homologarum, 
Sequitur ex Pcop. 39, ZI. 


PROP. XXXxlI. Corollarimm. 


Orro, Figure ſpirales, que circulationibus prim1, 

ſecunda, tertia, quarta, &*c. deſcribuntur , ſunt 

ad invicem, ut 1, 7, 19, 37, 61, Oc. nempe ut 
differentie numerornm cubicorum, quorum latera ſunt A- 
rithmetice-propertionalia. 


Nam(C per pr. 29.) quz prima, quz prima & ſecunde, qur 
prima ſecunda & tertia , qu# prima ſecunda tertia & quarta, 
&c,defcribuntur: ſunt ut 1,$,27, 64,125,&c. ergo , qua pri- 
ma, que ſecunda, quz tertia, quz quarta, &c- deſcribuntur 
ſunt ut 1,8 —1, 27 -$, 64 —-27,, 125== 64' RC 4 

| >, 


Prop. 34- AritÞmetica Influiterum. 5 25 
eſt, ut 1,7, 19, 37, 61, &c, nempe ut ditferentiz numero- 


rum cubjcoryum continue proximorum ; Quarum quidem dif- 
ferentiarum cxceſſus, five differentiarum differentiz , ſunt A- 
xithmetice proportionales: Nam 1+ 6=—7. 7T1i2= 19. 
197 18 — 37, 37 T 24 — 61. Yc. 


PROP. KXXXIV. Cool. 


LT univerſaliter, D«@is quotlibet reffis MT, MT, 
Ec. angnlos continuos PMT, THT, Oc, equales in- 
vicem facientibus; fiewre (pirales continuehisr His in- 
terpofite ſunt ad invicem, ut 1,7,19,37, 61.0. 
Nam C per prop.30.) Figurz ſpirales a principio ad has li- 
neas continuatz ſunt ut 1, $, 27, 64, 2125. &c; Ergo Firrz 
invicem continue ſequentes his _ cerminatz ſuncut 32,8... 


] = 
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25 Arithmetics Tnfinitorum. Prop,35,36. 
I 


= 7y 27 —8 =109, 64—27 =37 , 125 = 64 =61. &c, 
2, 322, 32, bY eo 
v3.9 
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PROP. XXXV. Corol, 


Co Cal 3 Co3 
Eniqs Figare ſpiralis portiones,que in ſingulis: 
circulationibus de novo deſcribuntur, ( preter 

illad quod in precedenti circulatione deſcriptune 
fuerat,) nempe quod intra ſpiralem primim continetur, 
quod inter primane &* jecundan, quod inter ſecundam & 
tertiaa, quod inter t-rtiam ON quartam, EXC. ſ ant ad 
invicem ut 1,6,12,18,24-&c. ( addendo ſemper , poſt 
locum ſecundum, numerum ſcnariums ) Nempe ut diffe-- 
rexntie differentiarum numerorum cubicorum, 


Sequitur ex 33- Quia 1,7 —@{, 19 w7, 37 mn I0, GN. ma. 
37, &c. ſunt ur 1,6,12,18,24.&cs- 


SCHOLIUM. 


Hzc autem de area fgurz (piralis doftrina, continuis duode-- 
cim pcopoiitionibus jam tradita, conſona eſt illis quz tradie 
Archimedes circa finem libri de Lines Spiralibus, Liber autem: 


id iplum paulo ulcerius profcquis 


PROP. RXXVI. Covell. 


" Gb prmamngan fenre ſpiralts ( quod nempe cum ipſa- 


ſeForem conterminun complet ) eſt ad ſeForem con-- 
terminum, ut 2 ad 3« 


Sequitur hoc quidem ex prop. 24. Sed id ipſum aliter often- 

demus hoc modo. | 
Conftare ſupponanms figuram PMTT ( complementum - 
figurz ſpiralis MTTM) ex infinicis accubus PT, PT;&c. qui- 
quidem ſunt in duplicata ratione retarum MP, MP, Arithme- 
tice proportionalium, ( ut oftendimus ad prop. 11. ) ſeRor 
autem conterminus MPT., ex totidem . conftabic arcyubus, ipſis - 
—_— 


Prop. 37,38,” Arithmetice Infinitorum. 27 
' MP, MP, proportionalibus, adeoq; Arithmetice proportiona- 
lIibus, ( ut pater:) 

Eſt autem ſeries ejuſmodi,(in 
duplicata ratione Arichmetice 
proportionalium ) + ſeriei 2- 
qualiumz(C per prop. 21, )& ſe- 
ries Arithmetice proportionali- 
um z <juſdem feriei zqualium 
( ptr prop 2.) Ergo illa ad 
hanc ( hoc eft, complementum 
figurz Spiralis ad Se&orem) ut 
3 ad3z{hoceſt) ut 2ad3z. 


PROR, XXXVII. Corollarium; 


F! ſpeciatim3 Complementum fieure ſpiralis uni cir- 
culatione deſcripte, eſt ad circulum primum ( ipfe 
conterminum) ut 2 ad 3. 


Nam conftabit complementum illud ex infinitis arcubus 
PT, in ratione duplicata retarum M P arithmetice-propor- 
tionalium ( five ut ©, 1, 4,9, &c.) quorum maximus eft in- 
tegra peripheria A; conftar autem circulus itle integer ex to- 
tidem peripherii* Arithmetice-proportionalibus, ut o, 1, 2, 3, 
&c. quarum ctiam maxima ecft eadem pzripheria A : Ideoq; 
Complementum illud,ad hunc circulum,ut ad Z,hot ct,uc 


2 ad 3. 

Q Litionibus deeſt ad complendam ſuum circulum 
ſuntut 2.5, 8, 11, 14, &c. Arithmetice pro- 

portionales. 

Cum enim ( pofito circulo primoc ) erunt / per prop. 
29 &33) figur? ſpirales circulativne prima deſcripia 4c, le- 
cunda Z c, tertia 3* c, quarta 3* c.&c, circuli autem conter mini 

F fa primus 


PROP, XXXVIII.. Corollerium. 


Patia vero gued fignris ſpiralibus in fixgnlis circy- 


23 Arithmetica Infinitorunt. Prop. 38. 
primns 1 c> ſecundus 4 c, tertiuss c, quarius 16 NC. erit ex- 
ceſs circuloram, ſapra figirar ſpirals conterminas, prim! 2 
C-1174b) . g fer)! 3 "A q JAI Ak = $2. Nam | o— + C = -. C.4C t—_ 
Ze = £0. 90 no if Cum Te, IOC my Cxn= TI. UCo 


SCHOLIiUM. 

E: quidcm facile effec complures propaſitiones alias hiſce {i- 
milcs adiungere , tain Ueipiis fguris [piralinus quam cacum 
complementis; tam qt circuJationibug integ'is defſcribuntar, 
q'1218 intermedijs. Sed cx dictis facile potecir quilib-r eas, (1 
ep :5 vid.bjuur, {upplere, ut non neceffe tit divtins hic mo- 
rai. Ec metuo ne jainja'n nimins fuerim. Adiungam tamen 
vnuam aut alteram ex diftis Corollarium, "in corum grati- 
am.q dyvicent, an potibile ht figaram aliquam refilineam 
circtle agu2lcm elies ) Nempe «=== ; 
TAret ex dictis; Cireulo cuinbet figuram aliquam re» 

Gilincars equalem eſſe. | 


Nr IE oO EIT ={q 
4 
-. 


im 217m parct Cexpr.25,) circulo cuilibee figuram ali- 


F 


ciam {iran zqualemetle; & (cx prop. 16. ) cullibert figure 
fire aliguam parabolam; & deniq. C ex pr. 23.) cuiliber Pa- 

| A001. 3:i04a0t UgUrarn reftilincam, lequitur & cailiber circus , 
| {  SUrem #6119 1am refiilineam xqualem cle, 
| Nomntint rite vel reitilineum @&ccirculas, vel linea refta & 
C2794, CUantiates ace fnrer fe b:terogenez,quin & Iinvicem 
| Pte COMpPares?, & quiver invicem 2qualcs cofſe pollint : Quane 


1am Pert polite circuli diameter & perimerer eo::19; lint ire 
Cat gtalci it ne verie BUM I,nec ctiam ullo adhuc in uſum 
re PRO B09.0OnE MUG , car 7d invicem ratio exprimi 


f2 Orro: Ex jam travitis innoteſcit etiam rethodus 
A ReGam Parabolce ( vel ctiant Parabolordice”) equa= 
FRY77: F164 777 Prox1z7%: Fl mnoenicnd!, : 

Sienim, quiz ſemiparabolam rectam in vertice continget re- 
&a Al, inquuidliber xquales particulas diviſa; ( quatum ques 
iter dicatur e , atq; nmumerits omnium x: & in {fingulaium 

Pailicularum 


ITS [OT 


- 


PROP. 38. | Arithmetica Infiniterum. 
particularum terminis ad tangentem illam totidem ordinatime 
applicentur re&tz, C Parabolz diametro propterea parallelz, 
& facientes ad-Tangentem angulos 
re&os,) TO,TO,&c. quarum minima 
dicaturi; eruncillz ad Iinvicem per 
prop. 23. ut numeri quadratici 1, 4, 
9,16, Kc. & earum ditferentizx ur 
1,3, 5,7, Nc numeri impares dein- _ 
ceps ab unitace ; (quarum diffcerenti- Af roeeeereeeeecd © ; 
arum maxima erit 2nz—1.)Rc&z pa» : 
rallelarum illacum tecminos (in linea 
Parabolica conftitucos) connectentes,, | 
(quz erunt proprerea ipli parabole pun eanennnoecycc 
deinceps inſcriprs,) erunt ut 4 : «* 
tr. v:a*ty. yu T25.4/:a*x49 Kc. 
(quippe quarum quadrata per 47 Er. 
Xquanturc quadratis tam particula- 
ram 4, quam differentiarum inter py} | 
proximas quaſque parallelas, hoc eſt, ns o 
numerorum imparjum.) Quz qut- 

dem re&z (parabolz infcriptz) quo plures fuerint, e> propius 
ad parabolicz menſuram acceder earum omnitum aggregatum; 
ita carmen ut ex omnibus lic avgicgata rea (it ipsa parabolica 
minor. 

Sin velit aliqui- refam iuſta watorem ut confer intra quos 
cancellos deie: minare poilic parabotica Jongirudinem ; ) neque 
difftcilis erit hzc inveſtigation, ranvencyim op perhicienda. 

Si vero curya AQOO nor MPPOOAT Ho Pai abola, fed rParabo- 
Isides Cubicale , Bigu dricale , &c. jdlem vrocetfus e ity muras 
tiz murandis, atque jn Parsbula Surven'@ enim pro paralle- 
&o. diflerenti? nunerorim 


Tarum diffrent} 11483 TY, 2358, 7 
Qu-draticoſuy ;ied 17,190. 5.&. ditferent'a numeronum cu- 
bicorum vel 1, 15, 65, i575. &c. differentix numerorum Bi- 


quadraticorum: &c, prot! Parebotoidecs cn ufo; natura po- 
fiuler: edevq; ivſcriprzerumt 4/taf+k 4 a®T ig. Kovel 
Via*Ti.yiaft 225, Re. Kkeulginieps, Ur x Infeiius tra- 
dendis pr. 45. patcbir. 


Ff Z Facdem 


29 
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KO Arithmetica Infinitorum. P TOP- 3 
race fere methodo, Tevenietur ret a Spiral; LE« 


zuine quam-proxime equalis. | 

Si enim ( per ea quz difta ſunt prop. 5.) ſupponatur in- 
ſcribi tiguce fpirali alia ex quotlibet {c&oribus fimilibus con- 
flata: Erunt (propter ſpiralem |) tam feftorum arcus , quam 
hocum 1nus ive rei five verſi, ut & radii, arithmetice propor- 
tionales. Radiorum auwem 
continuum augmentum di- 
carur e. Siigitur a ſeQoris 
cujuſvis arcus initio ad 1a- 


SD - dium per iplius termini du- 
8 A &n demicti ſupponatur per=- 


A hs pendicularis , crit il'a iftius 
<3 C8; OV arcus ſinus refus, cujus 
"WTO / © quadratum ſimul cum gqua- 
NE 323% drato finnis verii communi 
of _ 6.5 g augmento « audi, #qua- 


birur quadrato rea Spirali 
in{criprtz: ( per 45 e 1.) Si- 

nus autem verſus ille dica- 
tur v, & totius circuli fui diameter d; erit igicar quadratum 
finus rei (ex duftu linvus verfi vin diametri reſidunum d — v 
fatum)vd—v*; & quadratum finiis verſi communi ang- 
mento audi Cnempe vTa) erit v*t2vata?; & propie- 
rea quadratum inſcriptz (ex his conflatum) wwF 2 vat a?. 
Cum aucem ( propter Xquales {fimillum Setorum angulos) 
cadenm lit ubiq; ſintis verli ad diametrum ratio, efto ca quam 
haber 1 ad m (Cquz ratio major minorve reputanda eric prout 
ſingulorum ſe&orum anguli majores minoreſve fuerint: ) A 
deoq; cum lit 1,m::v,d, erir j— Tr m: &Kpiopterea quadras 
tum re ſpirali inſcripiz vuT 2vataf =voumt zvat af, 
Deniq; , cum tat {imilium illorem {cftorum deinceps polite- 
rum arcius, adeoq; & ſinus verſi, arithmetice proportignales, 
( ab o inchoati, ) dicantur illi o, 1, 2, 3. &c. Ertanrt ergo in- 
ſcriptzille 4/: omtoaTa®. /:1nt2atit y/:qukt 
aata®. S/:9mt6ata®*. /:16mt8aTa*. Er hc de 
inceps Quo autem plares ſupponancur eidem figure ſpirali ſe- 
ores in(cribi, co propius ad lincam ſpicalem accedet rearum 


fie 


. 
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Prop. 30,39. | 
fic inſcriptarum aggregatum : quod tamen; vera fpirali per- 
petuo minus crit. 

Si autem haraum inſcriptarum prima omitratur, & i]lins vice 
poſt ultimam ſubjungatur quz proximt erat inſecutura, ( quod 
rantundem eft atq: pro figura ex ſeftoribus inſcripta, circum- 
fcripram ſubſtiraere,) arq; tandem addatur a; habebitur ex 
omnibus aggregata refta quz vera ſpirali major erit ; fed quz 
ad juftam eo propius accedet quo plures ſupponantur ScEoreg 


adſcribi. 
Ec fimili forma procedendum eric ( matatis mnta::dis ) in 
aliis Spicalium genecibus in Scholio Prop. 45. memo: atis, 


PROP. XXXIX., Lemma. 


rattone Arithmetice- proportionalium , { five 

— juxta feriem numerorum Cubicorum,) continue 

.creſcentium, a punto vel o inchoatarum, ( puta ut o, 

I, 8, 27, 64,&c.,) propoſitum ſit inquirere quam ha- 

= m rationem ad ſeriem totidem maximz xqua= 
Jum 


0 proponatur ſeries quantitatum in Triplicate 


Fiat inveſtigatio per medum induGtionis (ut in prop. 1. & 
St ,_.. OR Y 
19.) Eritq; 1t1=3 = ,=z + ® 5 Tat Sm=n, zz — 


ot148*27 = 36 


$5. otogta to =—108 = = {T. 
ot1t$+ 27 | 64 = 100 OS 
63t64t64t 64  64— 320 =36 = 4 T is 
otit8t27tT6,T 125 = 225 x. 


125 +125 ÞF 125 t 125 +135 125 ={750 
otFits t2+t64t 5 t 216 — 44 
216+216t 216t 216t 216+ 216+216 = 1512 © a4=4 2 

Er ſic deinceps. 
Ratio proveniens eſt ubiq; major quam ſubquadrupla, Las z 
xccf- 


_— ,. 


Arithmetica TInfiuitorum,” ir "" 
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22 Arithmetica Inflnitorume. Prop. 40,41. 
Exceſſus autem perpetud decreſcir prout numerus terminorum 
augecur, PUta 5, 3» 329 t6> Zos £4. KC auto nimirum 
frationts denominarore, tive conſequente rationie, in 6ngulis 
Jocis, namero quaternario, ( ut paret;) ut fir rationis prove- 
nientis exceſſus ſupra ſubquadruplam , ea quam habet upitas 
ad quadraplum numeri terminorum poſt o. Adeog) ---- 


PROP, RI. © Thee 


I proponatur ſeries quantitatum in Triplicata 

ratione Arithmetice-proportionalium (five jux- 

ta ſeriem numerorum cubicorum ) continue 
creſcentium, a punto vel © inchoatarum; ratio,quana 
habet ilJa ad feriem totidem maxim# xqualium, ſub- 
quadruplam ſuperabitz eritqz excefJus, ea ratio quam 
habet uniras ad quadruplum numeri terminorum poſt 
03 five, quam habet radix cubica termini primi poſt 
o, ad quadruplum radicis cabicz termini maximi. 


It 
Puta ER [EXT TH vet 15T = I* =inl? t 


[= 


w1* ; 

Patet ex prxcedente. 

Chm autem, creſcente numero terminorum, excefſus ille ſa- 
pra rativnem ſubquadcuplam ita continuominuatur,ut tandems 
quolibet allignabili minor evadat, (ur patet;) Si in infinitum 
procedatur, prorfus evaniturus et. Adeoq); ---- 


PROP. XLI. Thceoreme. 


va 


I proponatur ſeries infinita quantitatum in Tri- 

plicata ratiome Arithmetice-proportionaltum 

five juxta ſeriem numerorum cabicorum,) con=- 

tinue creſcentium, a pancto ſen o inchoatarum 3 erit 

11a ad feriem totidem maximz xqualium, ut 1, ad 4. 
Patet ex przcedente, . 

+ PR OP. 


Prop.4 2. Avithmetica Infinitorum. 33 
PROP. XLII. C craic 


Deoqs , Complemerturm ſcmi-parabeloidis eubica- 
KN />5, AOT, eft ad Parallelogrammun TD ( ſuper ea- 

dem vel aquali baſe eque altum, )ut 1 ad 4. ( Fh 
conſequenter, ipſum ſcemiparaboloides ad idemns Parallels- 
grammun, ut 3 44 4. 


Efto _ gen 0 cu- 
bicalis AOD ( cujus diameter AD, 
ordinatim applicatx DO,DO, &c. ) A x. ne. - 
complementum AOT C cujus dia- 
meter AT, ordinatim-applicatz | 
TO, TO, &c.,) Quoniam igitur{per | 
pr.45- Con. Se.) reftz DO, DY), Af--ooreereeendt) : | 
&c. vel iplis xquales AT, AT, &c- . 
ſunc in ſabr1iplicara ratione refa- 
rum AD, AD, &c. vel ipiis zquali- 
um TO, T(), Tc, Erantc e contra OeAC a aeonceogcc 
iiſz TO, TO,&c. in triplicata ra- . 
tive icttaram AT, AT, &c. Tota 
jeirur tigura AQT ( conftansex in- 
fioitis reftr TO, TC Ye. in eripli- 
cata ratire'rftarum AT, AT, ke, Þ 
Arithmetic: praportionatiym } eric "oO 
ad Paralicjogr: mmuy TD. per; ue- 

Ci]. ( corſtan? eF C05::iOHe 'pl TO 

maxite 2gquniibis ) wagd 4,4 Quid erat eftendendum, ) 
Yi cone gun er, Serviparabaloides ACD (paraliclogron nit 
reliduun'} aciicen pdialicogranmum ut 3 ad4. : 


PROF. XLIM. Lenma, 
Þ Ari malcdo ipverictur ratio ſeriet infinite 


quantitate JN Twatiere cue coreplicata, quimntu- 
plicata, {coivplicata &c, ArnFmetice propor- 
ticnalium, a purQo fer & frcl oatarum?, 2d ſeriem 
Go __ totidem 


++ © ade tr rad ip i EE 


3A. Arithaetics Infiuitorun. Prop,43. 


totidem maximz zqualium, Nempe in Qyadruplica- 
t4, eritut 1ad 5: in Quintuplicata, ut 1 ad6: in 
ſextuplicata, ut I ad 7. Et fic deinceps. 


Fat» enim experimento patebit rationes induftiune reper= 
tas ad has cominuo propits accedere,ita ut ditf rentia randem 
evadac quariz alligaabili minor; adeoq; in intinicum continua* 
ta evancl-ec. 

O-erofas demonſtrationes lineares noa adjungo; quas ta- 
men, 11quis poftalec, pterit ille C modo vacert) tales exqui ere 
figuraram jnſcriptione & circumſcriptione, vel etiam alias 
p ſtandas; ( quales hadet Archimedes pr. 10, & 11, de lin. ſpi- 
ral.) oft: ndendo, quod ratio neq; major neq; minor eſt quam 
alignata. Ar miki ſafticere videntur illz qtaz produxi, Caval- 
lerii M:thedum Indiviſebilium ( quoniam cam invenio a Geome- 
tris jam elle receptam ) ſecutus. 

Nota tamen eas quibus uſus ſum demonſtrationibus, potiaus 
figuras infcribendas imitari, cum ſupponant primum terminum 
o* Siquis vero figaras circumfcribendas imicari mallet, fieri 
quidem & illud poceſt, modo primus terminus ponatur Cr. 

Notandum etiam, rationes induQione quzrendas , in ſerie- 
bus illis quarum proceſſus eſt in Acichmetice proportionalium 
ratione quadruplicata ( & ſequentibus) magis implicatas 
elſe quam prxcedentium. 
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magis accedunt, ut tandem differentia evadat quavis aſſignabi- 
Ii minor, 
SCHOLIUM. 

Si quis autem cupiat rationes hujuſmodi , utut intricaras, 
quz ſequentibus ſerjebus finicis quibuſcurq; conveniat, ( puta 
in ſextuplicara, ſcptuplicata,&c. ratione Arithmerice propor 
tion:lium )invenire ; quomodo illud fiat deinccps dicetur ia 
Schol. prop. 108» | 


PROP. XE1V. Theorema. 


a punto ſeu © inchoatarum , & continue crel- 

centium pro ratione vel Arithmetice-proportio- 
nalium, ( quam ſeriem Lateralium five Primanorunt 
appello, ) vel eorum quadratorum, cuborum, biqua- 
dratorum, &c. ( quam appello ſeriem Secnndanorum, 
Tertianorum, Ouartanorum, &c. ) Erit totius ſeric1 ra- 
tio, ad ſeriem totidem maxim# xqualium, ea quz ſc- 
quitur in hac Tabella. Nempe 


| Deogz fi intelligatur ſeries infinita quantitatum, 


Aqualium z? I 
Primanorum E A 
Secundanornm + Z 
Tertianorum {+ 4 
Quartanorum +5 | 5 
Quintanorum £#= >Velut I ads 6 
Sextanorum L 7 
Septimanorum FX S 
Odtavanorum 53 9 
Nonanorum =, 5 
Decimanorum +, 5 oo 


Et fic deinceps. Ita ut fractionum Denominatores,ſ:ve 
Conſequentes rationum, fint ab unitate Arithmetice 
proportionales; communis autem five Numerator f1- 
ve Antecedens 1. 


Gg2 PROP, 


wY 


Pg 


Arithmetice Influiterum. Prop. 453 


va 7, 
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PROP. XV, Coroflarium. 


inc diſcimus metholum inveniendi area com- 

plementi Pariholg, & Parabeloideos Cubicalis,, 

Biquadraticalis , Surdeſolidalis, aut ſuperioris 
exjuſliber poteſtatis, @&* conſequenter , ttiam aream Pa- 
role, ant Paraboloideor cujuſcungs poteftatis, £404 8-- 
ten dere pollicitns ſu 41 prop. 48. Con. Sc. 

Nempe, cum co:mplemcentam Paraboule (rel Semipa'abolz) 
fir ſeries ſecundanorum, ( ut diximus ad prop. 23; ) cumples 
mentum Paraboloidis cabiczlis ( vel ſemiparaboloidis, ) fe» 
zic3 Tertjanorum, Cut diximas ad prop 42-) a:q; C eadew ras 
tions) complementum Pacaboloidis Biquadraticslis , ſeries 
Qi 41 exnorum; complementum Parahuloidis Jurdefolidalis, fe- 
ries (Quintanorum; & {ic deinceps: Ecit horum ratio ad Paral»- 
I-log: ammum circamfcripuum, (teries nerpe totidern max 
mo #qualiam,) ca quzeft 1.ad 3, 1ad 4z1ads5, 1ad 6, &lic 


deinceps: juxca tabcllam propolitionis pracedentis. Er conſe- 


12encer, ipſa Parabola, Paraboloides Cubicale,Biquadraticale, 
Sardelolidale,f&c. ( quz nempe cum ſuis complementis zquan- 
tar Pacallelogrammis circumſcciptis) ſunt ad Parallelogram- 
mum circumſcriptum, ut 2 ad 3, 3ad 4, 4 ad5, 5 ad 6, &c. 


SCHOLIUM. 

Et hoc quidem padto licebie infinitis figuris curvilineis zqua- 
les re&ilineas conſtituere. Quodgq; in ſola Parabola (ſumma. 
cum admiratione) prafticit Archimedes ( & poft iſJum alii;) id- 
B08 in P:raboloide cujuſcung; poteftatis jam-preftitimus 

Quiz autem de Parabolis & Paraboloidibus bucuſq; tradita 
ſanr,au! etiams adhuc dceinceps rradenda, pollunt etiam Spirali- 
bus faciilimo negotio accommodari. Si enim ſupponamus re- 
Gain MT continue augeri, nog quidem ig cadem ratione cums: 
angulo PMT, (ut in Spirali Archimedea,) ſed in ejuſdem rati- 
one duplicara, triplicata, quadruplicata,Kc. oricncur alia atq; 
alia Spiralium genera: quaram tamen: ad peripheriam vel ar- 
cam ( eo ſenſu quo ditameftin Schol. prop. 13. & 15.) ratle 

ROA . 


Prop. 45-- Arithmetica Influitorum. 77 
non minus innotefcet C ut & figurarum adjacentiam ratio ad- 
cicculum vel ſe&torem ) quam 
in illa Archimedes. Exſempli 

ratia. Si angeatur rela MT in 

dupliceta ratione anguli PMT ; erit 
liazza Spiralis (. « principio. in- 
choata) MT, ad arcum contermi- 
nun PT, ut 14d 3; (quippe crit 
ſpiralis illa, ſecies Secundano- 
rum; arcus autem,ſferies Kqua- 
lium:) Et Figure adjacens erit ad 
conterminum Sedorem , ut 1 ad 4; 
(nempe ut ſeries Tertianorum 
ad ſeriem Xqualinm:) Et fimi- | 
liter, fi creſcat recta MT in anguli MPT ratione Triplicate, Suadru- 
plicate, &c. Erit Spiralis ( ſenſu quo ſupra ) ad comterminum Arcum, 
ut 1 ad 4, 5,Oc; & Figure ddjacens ad (eftorew conterminam , ut 1 ad 
5,6,6c. Quz omnta codem modo C matatis mutandis ) de- 
monftrabuncur,que prop. 5, 24. &c. Arq; hinc quidem ſpira- 
'lium doftrina in immenſum augeri poffic. Cum autem id ſuo 
quiliber Marce per jam diCta ſatis poſſic intelligere, neq; nobis 
fic antmus labore ſupervacaneo bzc ulterius ampliandi : ſuffici- 
at id in tranlitu monuiſſe, 

Sed & hinc etiam facilis efſert tranſitus ad Spirales non tan- 

tum in plano, fed in folido deſcripras , puta in ſuperficiebus 
Coni & Sphz:, ſive etiam conoidum & ſpbzroidum, rice con- 
fiderandas; &,ad ſpirales anc Circulos in Cylindro comparan- 
das t: Figuras item iHis adjacentes, ad figuras adjacentes hiſce. 

Adhibitis ramen jis, quz de ſcriebus auftis & diminutis deinceps 

ſecaturz ſunt, propofitionibus. Hzc autem omnia, ne nimius 

fim , intatta pretereunda judico: Cum ea quilibet, ex iis 

= hic tradita ſunt vel deinceps tradenda , facile poſlit de- 
ucere. 


PROP. XLVI. Lemma; 


|| Tem ( per prop. 44.) Data ratione quam habet ſeries 
una, cujuſlibet poteſtatis, ( ad ſeriem aqualiumz) 
Gg 3 reperitur 


28 Arithmetica Infinitorum. Prop. 47. 


reperitur ratio quam habet alia ſeries alterius cujuſvis 
poteſtatis, ( ad ſeriem item xqualium: ) inveni-ndo 
nempe homologum terminum progreſtionis Arith- 
meticx, | 


Ur, it Quadratorum five Secundanoram ſeiics (it & fſeriei 
xqualium,; eric ſeries Lateralium iive Primanorum 7} lerici #- 
qualium : Quia, ut ſeries Primanorum media eſt inter ſeriem 
Mqualium & leriem Secundanorum, fic 2 { conſequens rationis 
quziitz Primanorum) eft media Arichmetica incer 1 & g (con- 
{ſequentes rationum Xqualium & ſrcundanorum. )Sic cam cu- 
boium five Tertianorum ratio lit 4 ive 1 ad 4, inter quam ſe- 
riem &\lcriem zqualium, duarum poteſtatum ſeries interjict- 
untur; querendz ſunt duz mediz Arithmeticz inter 1 & 4, pu- 
ra 2 & 3, quarum itla Primanis, hzc Secundanis convenic. Et 
fic in c#teris. 

Er fimiliter, fi quzrenda fit ratio ſuperioris poteſtatis ſerici 
conveniens; id reperitur progreſſionem continuando ad termis 
num quzſ{itum uſq; : Ur, {t ſeries Quartanorum rationem ha- 
bent, ad ſeriem zqualium, eam quz cf 1 ads five; ; ſerics 
ſextanorum habcbir rationem 1 ad7: quia in progretſione A- 
richmetica ubi terminus (poſt unitatem) quartus eſt 5, termi» 
nus ſextus erit7. &paricer in reliquis. 


PROP. XLVII. Lemma. 


Tqz hxc regula non minus valebit fi expona- 
tur ſeries quantitatum quarumlibet ( non qui- 
dem juxta ſeriem Primanorum, ſed ) juxta 
quamvis aliam Tabellz feriem, & dejllarum Quadra- 
tis, Cubis, &c, 1nquiratur. 


Verbi gratia. Si intelligatur ejuſmadi ſeries quantitatum 
quarumliber ſecundum ſeriem Secutndanorum ( quibut afſigna- 
rar in Tabella ratio 1adg ) diſpoiitarum: harum quadra- 
ti: conventet ratio 1ads; {quia 1,3, 5 , ſunt arithmetice 
proportionales;,) & cubis conveniet ratio 1 ad 7; & licdcin- 


ceps 


——— 


Prop. 48. Arithmetica Infinitorum.. 39 
cep3; quia 1,3,5,7,8c. ſunr Arithmetice proportionales, proue 
Unicas, Radix, Quadratum, Cubus,&c. ſunt poteltates proxi- 
me ſequentes & Geometrice proportionales, 

Nec hoc aliud eft, quam quod: habetur in Tabellaz nam fi 
\ quanticaces afſurypre tint ſeries Secundanorum,- cujus ratio eft 
>, earum quadrata crunt ſ{crics Quartanorum, cujus ratio 75 
& earundem cubi erunt ſeries Sextanorum, cujus ratio 7 ; &c. 
ut dictum eff, 


PROP. XLVIII. Corollarium. 


T conſcquenter, Convides vel Pyramidoides com- 
plemento Semi-parabolg ( circa ipfius diame= 
trum) aptandum, eſt 'ad Cylindrum vel Priſma 
ſuper equali baſe £qne altum, ut 1 ad Jo 
Nempe fi complementum ſcmi- parabolz re&z, AOT, ma- 
nente rea AT, circumvol- 
vatur, utdefcribatur Co- 
noides reftum : vel , uni- AW. 
verſaliter, {i ( juxta metho® »©1 f* 
dum a. nobis indicatam -  { - © 
prop. 5, 5,9. Con. SeR.) 
Jdizmetro vi! axi AT, or- 
dinatim- ar7plicentur circau- 
I;, vel hmilia qu evis plana, 
quorum vel radii vel re\# 
1milicer poſitz rationem e- 
andem habeant inter ſe qu3 
retx TO,TO, &c. at com- D w_—_ 0 
pleatur Convides vel Pyra- 
mid-.ides five re&tym tive 
inclinatum: dico illud Concoices vel Pyramidoides effe ad Cy- 
lindrum vel Priſma tuypcr cel: m batt aGue alium ut 1ads, 
Nam, cum rea# onnes TO, TO, &c. furt feries Secundaro- 
rum, ( quibus ccnvenit ratio 124 3.) { milie quzliber p'enz 
 ſaper has retas {im liter conflituca, erunt ner ic ut Fort m re: 
Qarum quadrata: {ive in dup licata raiione reGarum TOTO: 
At ratio ſerici tefa: umillaium conveniens ( feriei quiz pe fe 
. CUNGCAnG 1D: 
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40 Arithmetica Influiterum, Prop. 49, 50- 
cundanorum) eſt t ad 3; ergo feriei planorum conveniet ra- 
tio tads : quianempe 1,3, 5, ſunt Arithmetice-proportio- 
nales: (prouc Ulnitas,Radix, & qQuadrarum ſunt Geometrice- 
proportionales. ) Er quidem, it re&x TO,TO, &c. lint ſeries 
Secundanorum; earum quadrata ( vel plana quadratis pro- 


portionalia) erant ſeries Quartanorum; cui in 1abella conve- 
nit ratio 1ad4. 


PROP. XLIX. FOR” IR 
] | T fimiliter; $i complements ſemiparaboloidis cu- 


bicalis aptetur ( circa ipſins Oiametrum) Conoi- 
des vel Pyramidoidesz erit hoc ad Cylindrum vel 
Priſma ( ſuper eaders vel equali baſe eque altum,) ut 1 
ad 7. 

Nam, cum re&z TO, TO, &c. (in complemento Scmipa« 
raboloidis Cubicalis,) tint ſeries Terctianorum, quibus in i a- 
bella convenit ratio 1 ad 4 ; horum quadratorum ( vel pla- 
norum quadratis proportionalium) ſcrict-conveniet ratio 1 8d 
7; quia 1, 4, 7, ſunt Acichinetice proportionales. Vel cam, 
quia plana func feries Sextanorum, quibus in Tabclia ailiyna» 
tuc ratio 1 ady. 


PROP. L. Corellariam. 
Þ! pariterz f ſemiparaboloidum aliorunm ( puta Bi- 


quadraticalium, Surdeſolidalium, &*c. ) complemen- 
tis aptetur ( circa corum dianmctros) Conoides vel Pyras 
midoides aliquod; habebit iUud a4 Cylindruw vel Priſm 
(ſuper equali baſe equealtun) rationem notum (puta 1 
adg, rad 11, &c.} 


Cum enim complementorum iſlorum rec&tz (inc [eries Quare 
tanorum, Quintanorum, &c. adeoque rationes in Tabclla aſliy- 
natas habeant1 ad5, 1 ad 6, &c. feries quadratorum (vel ple- 
norum quadratis proportionalium ) rationem habebunt 
iadg,1ad 1, &c. quia 1,5, 9, vel 1, 6, 11, &c, funt ar:h- 


metice 
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Prop. 51. Arithmetica Inflnitorum. 4T 
wm:tice proportionales, Vel ctiam, quia fi re&z ſint ſeries 
- C:141tanoram, Quintznorum, &c. plana familia ad has reCag 
{ic1tfer POLLA, ECURC IETICS Octavanorum, Decinianeium, \« Fa 
quibus convenit ratio 1AU9, lad 11, Ke, 


SCHOLIUM. 

Arq; hoc pato figurarum folidazum ſuperficiebus curvy] 
comprihentarnm 19ns mujtrudo redaci potjunt ad alias it 
ſipcricibus plants comprehentas:& corpora non modo conic 
Cquod docuerunt vereres } {ee & alia quampincima convidice, 
ad cylindcum redaci. Quod miſ{cio an quiipiam alius anichac 
oftendeiic. 


PROP, LI. - Lemma. 


Uxta candemreeulam (prop. 465 47.) Si expona- 
tur ſeries quantitatum quarumliber, juxta quam- 
libet Tabellz ſcriem 3 de 1llarum radicibus qua- 

draticis, cubicis,&c. aut quibuſvis intermediis Pote- 
ſtatibus, pariter inquirendum erit. 


Exſcmpli gratia ; fi exponantur infinita Quadrata (veil quz- 
libec plana fimilia) juxta ſer jem Quartanorum; ( cui aſſignatur, 
in Tabella,ratio 1 ad 5:) ſeries laterum (vel reQarum 3n iilis 
fimilicer pofitarum) rationem habebit (C ad ſericm aqualium) 
1 ad3: quia1, 3,5, ſunt arithmetice proportionalia : vel eti- 
am, quia ubi plana ſune ſeries Quartanorum, cocum Jatera 
erunt ſeries ſecundanorum, quibus afſignatur in Tabe1!z ratio 
I ad}, - 

Sic, fi exponantur cubi infinici (vel quzliber fimilia ſolida) 
juxta ſeriem ſextanorum,quibus in Tabella congruit ratio 1 ad 
7 ; corum latcribus cubicis (vel reQis in bis t1wiliter politis) 
conveniet ratio 1 ad 3: & horum laterum quadratis (vel planis 
in cubis i1lis fimiliter poſiuis) ratioiad 5 ; quia duarum medi- 
arum arichmeticarum inter 1 & 7,mincr eft 3, major 5,(iunt 
eniin 1, 3; 5,7, aritkmetice proportionalia : duas autem medias 
Arithmeticas interp ono inter1&7 ; quia totidem ſupponimus 
medias Geometricas inter unitatim & cukum, nempe Latus 


R k 


43. Arithmetica Infinitorum. Prop, 52. 
& qQuadratum ; ſunt enim Unitas, Latus,Quadratum, Cubus, 
Geometrice proportionalia. Er quidem (i Cubi fint ſeries ſexra- 
norum, Latera crunt ſeries ſecundanorum;& laterum quadrata, 
ſeries quartarorum ; quibus in Tabclia conveniunt rationes 
iad3,1ads, 

Sj vero quantitites expoſitz in eadem ſerie ſextano- 
rum , eſſent qQuadrata ( vel plana quzlibet fimilia ) 
eorum lateridus conveniret ratio I ad 4. Quits inter 1 
& 7 media Arithmc=tica eſt 4 ; ficut inter unitatem 8& 
qQuadratum media Geometrica cft Radix vel Latus. Et quidem 
fi Quadrata (int ſeries ſex'anorum, eorum Latera erunt ſeries 
tertianorum ; quibus in Tabe]la convenit ratio 1 ad 4. 


PROP. LI. Corollarinuine 


FE T proptereaz Ex cognitis rationib#s quas habent Co- . 
noidea &» Pyramidoidea, prop. 48,49, 50, memora- ' 
ta, ( ad Cylindrunm vel Priſma, ſuper equali baſe equeal- 
tum;) cognoſceutur rationes quas habent plans illa unde 
conſlruuntur, ad Parallelogrammum circumſcriptum., 
Nempe complementun Scemiparabole ut 1 ad 3 + comple- 
menta Semiparaboloidis Cubicalis, Biquadraticalis, Sur- 
deſolidalis Ec, ut 1ad 43 14d 5,1 ad 6.&%c. 

Sj enim Conoidea ad Pyramidoidea illa cognoſcantur effe 
{erics Quartanorum, Sextanorum, Otavanorum, Decimano- 
ram; &c, Eiſq; cenvenire rationes 1ads, 1ad7, 1adg, y 
ad 11,8&c, Eorum lateribus ( quz propterea ſunt ſeries Se- 
cundanorum, Tertianerum, quartanorum, Quintanorum, &c.) 
convenient rationes 1ad3, 1adgq, 1ads5,1 ads, &c. Quia 
21,3,5, item 1,4,7, item 1,5,9, item 21,6,13, &c. ſunt Arith- 
metice-proportionalcs. ; 


PROP. LIII. Lemme. 


Is intellectis ; patet aditus ad inveſtigationem 
rationum quas ( ad ſeriem maximz #qualif) 
habere dicantur ejuſmodi ſeries Radicum 

Quadraticarum , Cubicarum , Biquadraticarum, &c, 


nume-= 
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Arithmetica Tnfinitorim. 43 
numerorum five quantitatum arithmetice-proportio- 
nalium, a punto yel o inchoatarum3 ( puta vo, v1, 
42,43, &c. co, vcl, vc2,'4/c3, &c. v.qq 0,4/qqt, 
4qq2, /qq3,&c.) Quas appello ſeries Subſecunda»- 
norum, Subtertianorum, Subquartanorum3 &c. 


Exſempli gratia. Sj exponantur ejuſmodi infinita Quadra- 
ta Arithmerice-proportionalia, five juxca ſeriem Primanorumz 
quibus in Tabelli afſignatur ratio 1 ad 2: Eorum Lateribus, 
(hoceſt, ſeriei ſubſecundanorum ) conveniert ratio 1 ad 1: 
( five 2 ad 3;) quia 1, 145, 2, ſunt Arithmetice propor- 
tionalia. 

Item, fi ſupponantur ejuſmodi infiniti Cubi Arithmetict. 
propurtionales, five juxta ſeriem Primanorum ; quibus conve- 
nitin Tabella, ratio 1 ad 2. Illorum radicibus cubicis, © hoc 
> ſerici ſubtertianorum) convenict ratio 1ad15% (vel ad 
43) &harum radicum quadratis, ratio 1ad17 (vel 3ads:) 
Quia ſcilicet1,1 2, 12, 2. ſunt Arithmetict-proporticnaliaz 
ficur Ulniras, radix, quadratum, & Cubus , ſunt Geometrice- 
proportionalia« h 

Ec parimodo, fi infinita Biquadrata, Surdeſolida, &c, con- 
fticura incelligantur juxta ſeriem Primanorum , quibus conve- 
nitratio 1ad 2; eorum radicibus Biquadraticir, Surdefolida- 
libus, &c. convenient rationes 4 ads, 5 ad 6, &c. velrad1i;, 
1ad15 &c. quia nempe 1,14,14,14.2; item I, 15, 15s 
13, 15, 2; &c. ſunt Arithmetice- proportionalia. Adcogz --= 


PROP. LIV. Theorems. 
0g I intelligatur ſeries infinita quantitatum a pun- 


Qo ſen o inchoatarum, & continue creſcentium 

pro ratione Radicum quadraticarum, cubica- 

rum, biquadraticarum, &c, numerorum Arithmetice 
proportionalium3 (quam appello ſeriem Subſecunda- 
norum, Subtertianerum, Subquartanorum, &c. ) Erit to- 
tius ratio ad ſeriem totidem mazime Xqualium , ea 
Hh2 quz 


E 7! 54 Arithmetica Infinitorum. Prop. 55. © 
x quz ſequitur in hac Tabella: Nempe | 
' _ Sabſccundanorum 3) F153 


3 2 
Subiertianorum {$|—» [ix 
Subquartanoram $| * | 14+ 
Subquintanorum $I "| 15+ 
Subicxtanurum 5J>S\1i7%- 
Subjcprimanorum 73 |V [17 
Subo&avancorum |” | 15. 
Subnonanorum 45 "EM 
4 L © T 
Subdecimanorum 77. bs Tas 


Et fic deinceps. 
Fatet ex preccdente. 


PROP, LV. Corell. 


P22: Planun ſemi-parabole Curl etiam Parabole) eft 

ad Parallelogrammumn circumſcriptum, ut 2 ad 3, (Ft 
comſequenter ipſius complementum eft ad idem. Parallels- 

erammun ut 14d.) 


Eft enim Planum Semi- 
parabolz ( aur ctiam Pa- 
rebolze) ſeries infinita ſub- 
ſecundanorum ( per $ 
prop Con.Se&.)Parallclos 
gramWuam armnrern ſeries co- 
eidem maxime zqualiam: 
Ergo illud ad hoc ut 1 8d 
iz veluc2ad3. (et, con» 
ſequenter, ipitus comple- 
mentuin , n.mpe Paralle- 
logrammi_ retiduum, ut x 
ad z*) * 


PR OP. 


%, 


5 [ 
G k 
"= 


vS- 


Pg 


Prop. 56- Arithaetica Infixitorum. 35 


PROP. LVI. Ceoroll. 


Tem, Planum Semi- paraboloidts(vel ctian Parivo= 

loidis) cnbicalis, eſt ad Paraliclogrammumn circums 

ſcriptumut 3 ad 4. (& conſequonter, ivſius Comple= 
mentiun, ft ad idem Paraticlogrammumut 1.44 4.) 

Cum enim (per 45, Prop. Gon. 

SeR. )ordinarim-applicatg in Parabos 
loide cubicali inc in fubrriplicata 
ratione diametrorum (tive diſtantia- 
rum a veitice) erit planum ex illis 
omnibus contlatum ſeries ſubcertia® » 
Aorum ; quz fe habcr ad ſcricm coi- 
dem maximo #qualium (huc<c|, 
ad Parallclogrammum circumnfcrip- 
tm,)ur1iadi+, iivenrg ad 4. (Ec 
conſequenter, iptus complem-nram, 
nempe parallelogrammi retiduum, | 
et ad idem Parallclogcrammum, ut 1 
ad 4.) 


<SSuaASna{unants O 
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PROP: LVII. C 8r0[larium. 
;Odem modo, P/..mym $e1i- paraboloidis (vel Para- 


boloidis J Biquadraticalis, + wrote I:datis, aut ſuperi= 
oris cujuſuis poteſtat: r, rAtio ac Parallclocrammun Cre 
cumſcriptun nota erit put ut 4 ad 5, 5.44 6, &c.(Et 
. conſequenter, ip/orum elien complementa ad cadem Pa- 
rallelogramma rationcm rotam havcbunt; puia ut 14d 5, 


1 ad 6, &*c, ) 


Sunt enim i]1a plana ſeries fi bquartaro: um, ſabquintano= 
rum, &c. ideoque, ad feries FiquiJiom, vt 4 ad5, 5 266: Nc. 
&. conl:q unter, corum complemen: a (qu# quid- m ſopr ſerics 


Quarcanocum, Quintanorum. &c.) ut 1.2d 5, 1ed6, &c- 


Hhs SCROL. 


.' 
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BY 54 Arithmetica Influitorum. Prop. 55+ 

3K quz ſequitur in hac Tabella: Nempe 
Subſ-cundanorum 3 ) £3 3. 
Subiectianorum | 
Subquartanorum 
Subquintanorum 
Subicxtanurum 
Subſcprim 
Subotavai 


Subnonan' 
Subdecims 


Ec 
Fatet ex preccdi 


PR 
| ne Planunt ſer 


ad Parallelogram, 
comſequenter ipſius co IRREGULAR 


erammun at 1 4d. 


—_ 


Vn oþb mer 
Ut x ad 
Pw a{- Þ[- 29m 

* 


mentuin , n.mpe Pacalle- 
logrammi relidqum, ut x 
ad z*) . 


PR OP. 


a 


es FEISS 2.4) A 
a "5 "4 0-24* + 
. Lo ] 7 b al 
3 
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> Prop. 56. Arithmetica Tofixitorum. 55 


Ex OP. LVL Corell, 

Tem, Planxr Semi- paraboloidts(vel etian Parabo= 
| loidas) enbicalis, eſt ad Parel/clogrammun circums- 
En..Þ [criptum,ut 3 ad 4. (& conſerureter. ivfius Comple= 
OR acc 44406 id” "frat radar Praaatiod n_; 7 a4 4s) 


haonarge 5555 (O, 


[AASA  uyugygr 


ULAR PAGINATION | 


dis (vel Para- 
alis, aut ſupert= 
lor ymmum Cre 
5 acl 6, &*c.(Et. 
fa ad cadem Pas 
TAUGHEgramma ration rota Laychunts puia ut 14d 5, 
1 4d 6, Ec, ) | 
Sunt enim i]la plana ſerie» fi bavartare: um, ſnbquintano- 
rum, &c. ideoque, ad feries FigueJitm, vt 4adg, 5206: Oc. 
&. conk: quenter, eorum complemen: (qu# quid-m ſopr ſerics 
Quarcanocum, Quintanvrwn. Kc. } ut 1 ad 5, 14d 6, &c- 


—S3--; SCROL. 


ay * 


Subſc.cundanorum 
Sub;citianorum 
Subquartanorum 
Subquintanorum 
Subicttanurum 
Subiſcprimanorum 
SuboRtavancrum 
Subnonanorum 
Subdecimanorum 


Fatet ex preccdente. 


erammumn ut 1 ad 3.) 


54. | Arithmetica Inflvitorun. Prop. 53: 
| guz ſequitur in hac Tabella: Nempe 


\ 
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PROP. LV. 


$ hp "af 
- F2 << 


AE = 


Vel Ut x ad 
Ae 


|= oj wi» © al [= jm 
wy . 


Et fic deinceps. 


Coroll. 


P22: Planune ſemi-parabole Cuel etiam Parabole) eff 
ad Parallelogrammum circumſcriptum, ut 2 ad 2,(Ft 
comſequenter ipfius complementum et ad iden Parallels- 


Eſt enim Planum Semi- 
parabolz ( aur ctiam Pa- 
resbolz) ſeries infinita ſub- 
ſecundanorum ( per $ 
prop Con.Sea.)Paralleloe 
gramWum aurer ſeries co- 
tidem maxime# Xqualiam: 
Ergo illud ad hoc ut 1 8d 
iz veluczad3. (et, con» 
lequenter , ipttus comple- 
mentuim,, n.mpe Paralle- 
logrammi retdyum, ut x 
ad z*) . 


BR OP. 


hit WY 221. a<Fid 
a ed is * . 
, F « 


1- Prop. 56- 


ER OP- LYLE 


; " 
[4 


Arithanetica Tnfinitorum. 


wu” —_ 


Corcll. 


55 


% © » ? . 4 
Tem, Plannn Semi- paravoloidis (vel ctianm Paratos 


loidis) envicalis, eſt ad Parel/clogrammun circums 


ſeriptum,ut 3 ad 4+ (& conſequonter, iſins Comple= 
mm eniuns, ft ad idem Paraticlograimmumnt 1.44 4.) 


Cum enim (per 45, Prop. Gon. 


S<R. )ordinarim-applicatg in Paraboe 
loide cubicali fiat in fubrriplicaca 
ratione diametrorum (tive diſtantia«- 


rum a vertice) erit planam ex illig 


omnibus conflatum ſeries ſubtertia- 


Rorum; quz fe habcr ad ſcriem cori- 
dem maximo #qualium (hucc|, 
ad Parallclogrammum circunfcrip- 
tm,)ur1iadi>, leur; ad 4. (Ec 
conſequenter, iptius complem-nrum, 
nempe parallelogrammi reliduum, 
et ad idem Parallclogcammum, ur 1 


ad 4.) 


PROP. LVII. 

| Odem modo, Pluinum Seni- parabo loidis ( vel Para=- 
boloidis ) Biquadratica [rs, Surrfc lidatis, aut ſuperi= 
oris cujuſvis poteſtatis, ritio ad Parall, Joey ammum Cre 
5 acl 6, &*c.(Et 


D 


cumſcriptun nota erith put nt 4. ad 


 conſequenter, ipſorum Uiem vmplemeta ad cadem Pa- 
rallelogramma ration: rotan bavchunts puta ut 144 5, 
1 4d 6, &*c, ) | 
Sunt enim i1la plana ſerie» ft bquartaro: em, ſabquintano= 
rum, Xc. ideoque, ad feries Fiquolitum, vt 4 ad5, 5 2686: Nec. 
&. conk: quemer,, eorum complemen: « (qu# quid: m ſopr ſericy 


TE 


TT — —— 
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CCUAUAATLSLAY Ku ugr 
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C 510/larium. 


Quarcanorum, Quintanorum. Kc} ut 1 ads, 1+d 6, &c- 


Hhs 


SCEOL. 
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4.6 Arithmetica lafinitorum. Prop. 58. * 


SCHOLIUM. 
Adcoque &per hanc etiam Tabellam, licet parabolarumz, 
- & Paraboloidium cubicalis , biquadraticalis,aut fuperioris cu-. 
juſliber poteſtatis, & eorundem etiam - Complementorum, 


aream invenire: quod pollicitus ſum ad Prop. 48. Con. Sea. 
& ſupra preſtici ad Prop, 45. hujus. 


PROP. LVIII. Lemma.. 


Andem, ope ejuſdem. Regule ( prop. 46.) Si pro- 
| ponatur ejuſmodi ſeries infinita quantitatum, a 
puncto vel o inchoatarum,& continue creſcen- 
tium, pro ratione Poteſtatis (non fimplicis tantum 
cujuſvis,ſed & ) compoſitz : ratio quam habet 11la ad 
ſeriem totidem maximz zqualium, inveſtigatur. Puta 
Quadrata, Cubi, Biquadrata, &c. Subſecundanorum, 
Subtertianorum, Subquartanorum,&c. aut etzam Se- 
cundanorum, Tertianorum, Quartanorum, &e. Vel 
Radices Quadraticz , Cubicz , Biquadraticz, 8c. Se- 
cundanorum, Tertianorum, Quartanorum, &c 3 aut 
Subſecundanorum , Subtertianorum , Subquartano> 
rum,&c. Aut etiam quocunqz modo compolitz« 


Exſempli gratia, Cum ſeries ſubtertianorum (puta + c o, 
a/c, //c2, 4/c3, &c.)ratipnem habeant Cad ſcriem totidem 
maximz zqualium) eam quz eft 3 ad 4, ſeu 1 ad 17: Eorum 
quadrata{que cadem ſunt & radices cubice ſecundanorum,puta 
co, /ci,vcg,vc9, &c.) ratiunem habebunt ad roti- 
dem maxime zqualia, cam quz cf 1 ad 15, ve[3ads. quia 
nempe 1, 1+, x ?,vel 5,7,;,funt arithmetice proportio- 
nalia. | 
Pariter, ſeriei ſubquartanorum cubj, vel (quod tantundem 
eft) radices biquadraticz ſeriei cuborum vel rercianorum ; rati- 
onem habebunt ad ſeriem Xqualium, ut 4 ad 7, Cumenim 
cries ſubquartanocum rationem habcat in Tabclla 1 ad 15 vel 


4. 
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Prop. 59. Arithmetica Infinitorum, Ps 
4ads5 : corum cabi rationem habebunt (ad ſeriem totidem 
maximozqualium)utradi+%,vel 4 ad 7. Quianempe 1, 1 4, 
I;,13,vecl3.5,5, 2,ſfunt Arichmetice-propoertionalia,ſicutUni- 
tas, Radix, Quadratum , Cubus, &c. ſunt Geometrice-propor- 
tionalia. 

Ec fimiliter in poteſtatibus magis adhuc compoſitis ; puta 
Radices quadratice cubori ſeriei ſubquintanorum. Nam erici 
ſubquintanori convenit ratio1 ad 1 5 vel5 ad 6; ergocorum 
cubis conveniet ratio1adi;jvel5 ad 3 (quia nempe 1, 1 5, 
12,12, vel {,%, 2, *.\unt Arithmetice-proportionalia; ) & cor 
R adicibus quadratis,ratio r ad 14,,vel 10 ad 13,(quia nempe 
x 2, eft medium Arithmecicum inter 1 ad 1 3, ſant enim 1,15,, 
if, = 1+ vel 53, 33, $3, = },Arithmetice proportionalia,) 
Vel etiam cum radices Quadraticz ſubquintanorum fint ſeries 
ſubdecimanorum ; cui convenit ratio io ad 11 veliad 1+, : 
Harum radicum Cubi rationem habebunt eam quz eſt 1o ad 13 
velnadr4}, : Quin 1,3-%, 1, 33. wt 35. 48. 2122 mn. 
quatuor termini arichmetice proportionales. 

Atque codem modo, in feriebus aliarum Poteſtatum utcun- 
que compoſlitarum,earundem ratio ad ſeriem #qualiaum inve= 


ftigabitur. Adeoque »- -- 
PROP. LIX. Theorema. 


] intelligatur ſeries infinita quantitatum, a pun- 

cto ſeu © tachoatarum, & continue creſcenti- 

um pro ratione poteſtatis cujuſyis ex ſimplici- 
bus Cprop. 44 & 54 memoratis} compoſitz 3 erit to- 
tius ratio ad ſeriem totidem maximz xqualium, ea 
que ſequitur in hac Tabella. Nempe 


Radices 
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4 ic AcIACEPS, 
PROP. L%. Corefariums 


Roo, Conoilea & Pyramidoidea Perabolica &* Para- 
bolvidica; que ner:pe Parai ole, Paraboloidi cubicall, 
biquadraticali , ſurdeſolidcl,,&c. aptantur; ſunt ad Cy- 
lindrum et priſma circum{ſcriptum (vel alind quodvis ſur 
per equali baſe equ? altum, ut 24d 4, Zad5, 4446, 5 
ad 7. EC. 
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Arithmetica Infinitorum.  '49 

Cum enim Parabolz, & Paraboloidum illorum plana lint 
ſeries rearum in ratione ſubſecundanocum , ſubtertianoram,, 
ſubquartanorum, ſubquimtanorum, &c. ſive ut radices quadra* 
ticz, cubicz, biquadraticz, ſurdeſolidz, &c. Primanorur : 
C moidea &Parabuloidea fic aptata,ſunt (ſeries planorum in du- 
plicata ratjcne iſtarum retarum ;& propterea} ut radices qua” 
draticz, cubicz, biquadradicz, ſurdeſolidz &c. ſecundanorum* 
qiibas jn cabella atlignantur rationes illz 2 ad 4, 3 ads, 4 ad 
6, 3 ad 7» Ac. 


PROP. IXI. Ceorollarium. 


Ed &* hinc innoteſcit methodus quadrandi non 

modo Parabolam ſed & Paraboloidea omnia ( co- 

riumq; complementa) non modo ea quorum ordina- 
tim-applicate procedunt juxta rationem fimplicis alicu- 
jus poteſtatis, ( de quibus dium eft prop. 55, 56, 57» 
Stems prop. 23, 45. ) Sed &* juxta rationem poteſtatis cu- 
juſvis ex ſimplicibus compoſite. Putas ff ordinatim-ap- 
plicate fint in diametrorum ratione duplicate ſubtripli- 
cata, ſubquintuplicata, ſubſcptuplicata, &*c. vel triplica» 
te ſubquadruplicata , ſnbquintuplicata, &c. rationem 
habebunt ad Parallelogrammnm circumſcriptum can 
quart habent 3 ad 5, 5 ad 7,7 ad g, Ofc. 4ad7, 5 4d 
8, ec. Et corum complement a(quorum ordinatim- appli- 
cate erunt propterea in ſuirum diametrorum ratione jub- 
duplicate triplicata , quintuplicata, ſeptuplicata, Ec 
item ſubtriplicate quadruplicata , quiniuplicata, Ec. 
ratiovem habelunt 24d 5, 2 ad 7, 2ad 9,&c. 3 4d 7, 
3 «48, Ec. Ft femiliter in ceteris : juxtad tenorem pre- 
cecicmtis Tabelle, prop, 5g. 


Nars fi ordinarim applicatz ſint in dizmetrorum ſnarum 
ration: Cuplicatz ſubtriflicata, erit planum: 31: d ſeries reGia- 
rum cue fe habevt ad invicen; ut quad! aia raciun:! ww-icarum 
(vel ;adices cubicz quadratorum ) numeruium arithmetice 

I 1 w vp Ur” 
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50 Arithmetica Infinitorum. Prop,62, 
proportionalium ſive at radices cubicz ſecundanorum ; quibus 
in Tabe[li convenit ratio 3 ad 5. 

Ec hajus complementam ordinatim-applicatas habebic in di= 
amecrerum ſuarum ratione ſub1uplicarz rriplicata (quod rali 
argamento probabirur, quo uſus ſum ad Prop.23.) & propre- 
rea planum iljud erit ſeries radicum quadraricaram cub»rum 
live Tertianorum ; quibus afſignatur in Tabella ratio 2 ad 5. 

Er paric-r de aliis jadicandum. : 

SCHOLIUM, 


Atque hoc patoaliz adbuc figure curvilinez / przter eas 
quis innuimus3 ad Prop. 45, 57.) ad zquales re*tilineas redu- 
cuntur, Nempe omnia cujuſcunque generis Paraboloidea, & eo- 
rum complementa, 


PROP, I XII. Corollarium. 


Tqz exinde etiam patet methodws ad equalia Cy- 

lindros & priſmrata reducendi Conoigea & Pyra= 

> ,.jicoidea4 Omnia Parabolica E&* Paraboloidica 

( nor molo qualiz memorantur prop.60, ubi planorum or= 

dinatir- applicate procedunt juxta rationem ſimplicis a= 

licnjus poteſtatis, ſed &-) etzam que aptantur ejuſmodi 

Paraboloidibuns ( quilis memorantur prop. 61, ) quorunt 

ordinstim- applicate procedunt juxta rationem ſerie; alie 
eujus poteſtrtis compoſtie. 

Exfcmpli gratia. Si paraboloidis ordinatim applica- 
12 lint in diamerroram ratione fſubtriplicar x-duplicara 
vil ſubrriplicatra duplicate) eric iſtias planum ref&tarum 
{eitics jnliniia in ratione radjicam cubicarum fecundang- 
ram ; & propterea Conoides vel Pyramidoides er't {erics ro- 
tidem planorim in earundem rectarum ratiane daplicara, 
zdeoque radicum cubicaram Qnartanorum;S propterca (juxa 
tab-Ilam Prop.59. Jad Cylindcum vel Prifma circumſcripum, 
ut 3 ad”. 

Icem,ti Parab »loidis ordinatim avplicate fint in diametros«, 
rom catione, fi yu ad ruvlicat# triplicaca z erunt plana Convi- 


dis 


Prop. 63- Arithmetica Infinitorum. ST 
dis vel Pyramidoidis, in earundem diametroram ratione 
ſubquadruplicatz-ſ:xtuplicara (five, quod tantundem valec, 
ſobquplicatz triplicata, ) ideoque Conoides vel pyramidoidey 
Illui(ex iftorum planorum ſerie conflatum ) ad cylindrum vel 
Priſma circyum-ſcriptum, ut 4 ad 10, vel 2 ad 5, 

Ec paricer in aliis juxta tenorem Tabellz, 


PROP. LX{1I. Corollarium, 


Odem modo; Forundem Semi-Paraboloidum comple. 
mentis aptata Convidea & Pyramidoidea, ad &qualia 
Cylindros & Priſmata reducuntnr. 


Exſempligratia. Si ſemi-paraboloidis complementim ordi- 
natim applicatas habeat in diametrorum ratione ſubduplicatz 
triplicata, crit planum illud re&arum fries infinica in ratione 
radicumyquadraticarum cuborum five Tertianorum, & proinde 
Conoides vel Pyramidoides huic aptatum, erit ſeries totidem 
Planorum in earundem reQarum ratione duplicata, adeoque 
in diametrorum ratione ſubduplicatz-ſextuplicata (ſen, quod 
tantundem valet, in diametrorum ratione triplicata:) erit igi- 
tur ad cylindrum vel Priſma circumſcripuum, ut2ad8, vel 1 
ad 4, : 

\ DMF fi ſemi-paraboloidis complementum ordinatim-ap- 
plicatas habeat in diamerrorum rarione ſubtriplicatz- quadru- 
plicata ; erunt plana Conoidis ve] Pyramidoidis in earundem 
diametrorum ratione ſubtciplicatz-otuplicata; & proprerea 
ut radices cubicz ofavanorum ; adeoque Conoides vel Pyra- 
midoides illud, ad cylindrum vel Priima circumſcriptum, ur 3 
ad rn. 

; Ecrpariter de aliis judicandum eſt juxta Tabellam przmiſ- 
fam. | : 

SCHOLIUM. 


| Docuimus igitur, quo modo Parabolz & Paraboliodea om- 
nia cujuſcunque generis, & corum conplementa, ad Paralle 
logramma: Et eorrndem Conoidea & Pyramidoidea ad cy- 


lindros & Priſmata ; reduci poſſunt. Adeuque infinita Proble- 
t Ii 2 | mata 


oe of ; nb 
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v3 | Arithmetica Infinitorum. Prop,64: 


mata ſolvimus quz pemo (quantum (cio) antea ſuſcepit, ne- 
dum ex(cquutus ct, 

Placet autem] adhue ex Tabellis omnibus pracedentibus 
(Prop. 44, 54, 59+) hoc univerſal: Theorema colligere, (quod 
quidem convenit cum Regula Prop. 46.) Nempe-- 


PROP. LXIV. Theorems, 


I intelligatur ſeries infinita quantitatum, a pun- 

to ſeu © inchoatarum, & continue creſcentium 

pro ratione cujuſcunq)z poteſtatis , five timplicis 
five ex ſimplicibus compoſite erit tottus ratio, ad ſe- 
riem totidem maximz Xqualium, ea quz eſt Unitatis 
ad Indicem iſtius poteſtatis unitate autum, 


Prcimanorum , Secundanorum, Tertianorum, Quaartano- 
rum, &c. ({iue poteſtatis Laceralis, Quadratice,Cubice, Biqua- 
draticz, &c. ) indicem ftatuo 1, 2, 3, 4, &c. fublecundanorum, 
ſubtertianorum, ſubquartanorum:, 8c. {iive Radicum quadra- - 
draticarum, cubicarum , biquadraticaryu:n, &c. p:inanorum, 
five arithmetice proportionalium) in:iicem fraru> +, +,4, &c, 
Poteſtatis cujuſvis compoſitz indicem tacio ex Cmmponentium 
indicibus compolitum: Pata fecundanogrum cubi (vcl Tera. 
norum qQuadrata ) indicem habent 6 —2 «3g : ſubſe. 
cundanorum Radices cubicx (vel fibcertianarh Radices Qaa- 
draticz) indicem hab:nt4 — 4 « 5: Cubi Radicum quadrati- 
carum Quintanorum, indiceim habebunt ;*=3 «+ «5, 

Rationes aucem his poteftatibus ( in T<belii)) atlignate, . 
ſunt hujuſmodi. Puta, Pcim-inis. Secundinis, Tecrianis, Quare - 
tanis, &c. 1a12,12d3,i3dgq, ads, &c. hoceſtradit x, 
iadati,iadzti.1adg+1, &c. Subiecundanis, Subter= 
tianis, ſubquartanis &:. 2413, 3ad 4,4ad5 $2 veliadit, 
19415, xadi, &c. hocct fadtThn, nadfiti. ad3+r, 
&c. Terttanacu''. Qaidratis ( nve {ex7anis) T1 ady, hoceft, 
rtad6t 1. Tertianorum Radicib.as Quedraticis 2 ads, tiver 
ad 5, ho: eſti ad2t i Subſccun lanorum radicibus cubicis 
Ciive {olextanis) 6 ad 7, liver all, hoceſt 1adt+x, Cubis 
radicum quzdratic2rum Quiatanorum, (tive Qutindecimano- 
rum : 


Prop. 65. Arithmetica Tafinitorug, $3 
rum radicibus quadraticis,)) 2 ad 17, five 1 ad i, hoceft rad 


z:+1,(Ft lic decxceris.) quod afhrmat Theorema. Sin Index 
ſupponatur irrationalis, puta 4/ 3; ecit ratio,utiadity 3.&c. 


PROP. LXV. Theerema, 


FÞ* cognita ratione quam habet quzlibet ſeries ad 
ſeriem Aqualinm, 'cognolcitur ratio quam habet 
euxlbet ad quamlibct aliam. | Po 

Exſempligraiia. Par-bcla ad triangutum; Choc eft ſeries 
ſublecundanorum ad ferizm primanorum,) ut 3 ad > yel ut 4 
ad 3. Semi-parub..lz complementum ad Triangulum,vel etiam 
Conus a: Conoides Paiab': icum, hoc eſt feries fecundanorum 
ad feriem primanorum, }u' als, vel ut2 ad 3. Semii-parabo- 
Ja ad ſum complement 2m, (hoc eft ſeries fubſecundanorum 
_ ad (eriem fecurd4n0rwn, ) ut 3 15 3, velutz ad 1. Sic Parabe- 
la ad paraboloides cubi.ai-, v: 3 ad 5, velut Badg : Et Co- 
noidcs illius ad ConGgilts hu'us u: 4ed%, velnts ad 6. Para- 
boloides cubicale ad Biqnadraticals, ut 4e&t7, vel ur 15 ad 
16 : Er Conoides il}jus ad convides hujus,utt adg vel ut g, ad 
10. Et fic in alits. 

Intellige;iigea[d.m vel >quail:ts habeant & baſes & altitudines 
(autſa!tem reciprocatas:)Nam {1 diverſat habeant vel baſes vel 
altitudines vel atraque, ratio ſerici unius ad aliam, componi- 
eur ex ractionibu; % batium & alticudinum & ca quez ct ferierum 
propria. Pata & Parib:,lx bais B OE 
altitudo A, 1 :tanyi:'j bz'i's Calticudo 
«; crit paiabolailiz ad Priangulam, | | 
ut. AB :Co; "5 ye] 4 A B ad Zac 
& pariter in 2's. hem, n Triangue «K 
lh baſis B, otiitado A; & Parabolz 
baits 8, altiin3 e«, ett Pa; abola ad ' A © 
Triangulum ut 3e8 ad LAB, ve - F 
4«f ad 3AB. 

Demuyhitratio n2tet, Cam enim Pa» 
rabola A 3 ft 5 2ir:Velogrammi A B; 
& Triangiium « EC, i Pur liclogrammi 


«Ccritillia ad hoc ut; A B ad zac. B 
KL limilicec aliis, 


FEY 


Frg.Preced. 


54, Arithmetica Infiyitorun. Prop. 67. 


PROP. LXVI. Theoremas 


X cognita quantitate {-riei alicnjus integre, cog- 

noſcitur quantitas cjuſdlem ontruncate, 

Puta, Si A B Triangulum fit + \ B Parrillelogram- 
mi; % @ C Triangulum, £« 6 ParalliJovr mui: erit 
re:daum Trap:zzium, FAB —jaC Item A B Paabolay 
AB parallelogrammi circumſcripci:& 42 parabola 5 2 Þ paral- 
Iclograrami circum(cripti: erit rehduum, 3 AB =jef8, Er 
pariter in aliis. 


PROP. LXVII. Corollarium. 
0 I Trianeulum reFis quotlibet ſtceiny baſi parallelis, &v 


equaliter ab invicem remotis, ( portiones eque altas 
abſcindentibus;,) abſciſſa Trianzula ( veriicem inter & 
red as ſecantes) ſunt ut 
1,45 9; 16, Oc. he 
meri quadrati. Spacia 
vero re@is illts interje« 
Ga, ut 1,23,5,7, Oc. 
Arithmetice-proportio- 
nals. 


Quia Triangulorum 
abſciſſorum ram altita- 
dincs quam baſcs ſant a- 
rithmetice proportionales : ergo plana in duplicata rati- 
one Arithmerice proportionaliam, five ut numeri quadear), I, 
4, 9, 16, &c. Fr propterea, ſpacia interjefa, 1,3 =4—1, 
5 = 9 = 4,7 —=16 —9 Kc. 


PROP. LXVIII. Corellarium; 


ow conns planis quotlibet ſecetur baſi parallelis, & 4- 
qualiter ab invicem remotis, ( portiones eque-altas 
avſcin» 


Prop. 69. Arithmetica Infinitorum, 55 
abſcindentibus,) abſciſſi coni ( verticem inter &- plana 
ſecantia ) ſunt ut 1, 8, 27, 64, ©. wunmeri cubict. 
Portiones vero interje@ +, ut 1,7, 19, 37, Oc. differen-" 
tie numerorum cubicorum. ( & ſemiliter in Pyramide.) 


Quia cum conorim abſciſſorum altitudines ſint arithmeti- 
ce proportionales & proy terea etian: baſtum diametri; adeoqz 
baſcs in earundem raricne dup licata ; erit ratio conorum{(que 
ex alticudinum & b+{ium rationibus componitur) in ratione 
altitudinum triplicatz, ſu wt 1, 5,27, 64, Kc, Er propterea 
portiones interjeAz,utl, 7 © 5 1, 19 = 27 w 8, 37 = 
64 27. KC. 


PROP. LXIX. Corellariwn. 


1 Paralola refs cnotlibet ſecetur ( aſi parallelis 
G equaliter ab 1nV 0992 VEmotis . POrtiOnes 4CUC 
altas abſcindiniibus, ) cruyt ab'ciſie parabole 
(verticem in'er © red asſecantes, ut 14 1,24 2,343, 
4y& 4, ©'c. vilut 1, v0, 427,464; &*c. radices 
qQuA= 


my IT'S ” M4 * CEE" ; 
-» h fs" are oh : OL” F Pe Shs 
= OR} [87 op mes y 6G 6 
nd ts "1's IN OS. =O 
£ "> F 1 


Eo Ar thmetica Tnfinitorum. | Prop." 
TT quadratice numerorum cubj- 
corum. Spdcia vers Interje= 


Fa, ut earum radicun differen- 
#14, 


+ 

. > 
t 
. 


Sunt enim baſes ( quippe Ore 
| dinatim-applicatz in parab-Ja) in 
__ ——_ — alricudinum ratione tubduplica- 

ea, | 


(@, 


PROP. IXX. Corollariam: 


I Conoides Parabolicum planis quotlibet ſecetur 

(baſs para/.lis, & equaliter ab invicem remotiss, 

ortiones abſcindentibus eque-altas, ) erunt conoi- 

dea fic abſciſſa ( verticem inter & plana ſecamia) nt 1, 

4, 9, 16, Oc. numeri quadrati : Ft portiones interje= 

Fe, ut 1,3, 5, 7, Oc Arithmetice-proportionales. ( Et 
fSmiliter in Pyramidoide.) | 
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Nempe, utde Triangulo diftum eft Prop.67. ſunt enim co- 
noidum abecifſoram baſes in ratione duplicata ſcmidiamerro- 
ram hoc eſt ordinatim-applicatarum ia parabola ; & prop- 
terea,altitudinibge proportionales. 


PROP- 
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Sg 7 complementum ſemiparabole refis quo 
( complementi baſt parallelis, & equa 

remotis , portiones abſcindentibus 
eque-altas,) erunt complementa ſic 
abſciſſa ( verticem inter @&* rettas 
ſecantes,) ut 1,8, 27 64, Oc. 
mumeri cubici Et portiones intcr= 
jcFe, ut 1,7, 19, 37> Oc. wnme. | 


WEL 
> ad, 
% & 


1h 


met 


PROP. IXXI. 


rorum cubicorum diff crentie. 


Nempe ut ſupra de Cono diftum eff, 
Prop.68. ſunt enim baſes, hoc eft, com- 
plementorum ordinatim applicatz, in 


altitudinum ratione dyplicati. 


3 Za - 4 


ze, 


Corollariam; 


Hibet ſecetur 
er ab invicens 
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PROP. LXXII. Corollariun, 


0! Conoides etiam ſemiparabole complements aptatum, 
planis quotlibet ſecetur ( baſs parallelis, & 


cem equatiter Temotis , 
portiones abſcindentibus 
eque-altas,) erunt abſciſ= 
a convidea ( verticent 
inter '& plana ſecantia) 
#t 1, 32,243, 1024,&*c. 
wrrmeri ſurdeſolidi : Et 
portiones interjefe, ut 1, 
31, 211, 781, &c. nu 
averorum ſurdeſoliderun 
difſermtie. ( Et ſimiliter 
" Pyramidoide, 


cunts —_— 


ab inmvi- 


5$ Arithwetica Infinitornm. Prop,73: 
Sunt enim baſes conoidum abſciſſorum,in duplicata ratione ſe. 
midiametrory ſuaram, ideoqae in quadruplicata ratione alti- 
tudinum,” ſaac enim ipſe femidiametri baſti,ſeu ordinatim-ap. 
Plicatz in ſemiparabolez complemento,in duplicata ratione al- 
ticudinum. JEc propterea fizurz ſolide abſcifiz,in alticudinung 
ratione quintaplicata ; quippe que componitur ex rationibus 
baſium & alcicudinum. » 


SCHOLIUM. Ew 
Ec fimiliter de aliis cjuſmodi figuris (ſive planis five (olidis) 
co modis leis, judicandum erit : reſpetu ſemper habito ad 
gradum ſeu poteftatem illias feriei quo pertinene. 


PROP. LXXllL. Theorema. 
Jg I duz quzlibet ſeries © aut etiam plures) invi- 


cem reſpetive-multiplicentur C neinpe primus 
terminus unjus in primum alterius, ſecundus in 
ſecundum,$8&c.) prodibit ejuſmodi alia feriesz quz in- 
dicem habebit ex multiplicatarum indicibus aggrega=- 
tum; rationem autem , ad ſerjem terminorum ipſius - 
maximo xzqualium, eam quam Tabellz przcedentes- 
( vel etfam Propofitio 64) indicabunt. 


Exſempli gratia. Si ſeries quadratorum vel ſecundanorum 
Cculus index 2) reſpe&ive mutiplicecur in-ſeriem cuborum vel 
Tertian>rum (cajus index 3,) prodibit ſeries qQuintanorum 
Ccujus index 5 = 2 +3) quz propterea rationem habebic, ad 
ſe: tem maximo AXqualium, eam quam habet'r ad 6=5 +1, 
Pata it reſpeXive multiplicetur 
Series ſecundanoram Os, Id, 44, Os 164 Ac. 
in leriem Tertianorum ob, 1h, $þh, 27h, 646, Ac, 
prodibit ſeries quint, 046, 1 ab, 32.4 b, 243 ab, 1024 « b,Kcs 


Item, {i ſeries ſecundanoram (cujus index 2) reſpeRtive 
mulcipliceturin feriem ſubtercianorum (cujus index +, ) eric 
produfta feries, Radicer-cubicz ſcp:imanorum C cujus index 


£ " 
bl WT EN”. 


Prop. 74 Arithmetice Teflnitorum.  *$9 
eſt 31 == 27 1; )quz eſt ad ſeriem totidem maximez zqualium, 
ut 1ad3*=;jt 1, yelut; ad 10. Puta fi refpeftive myltipli- 
.cetar 


Series O <& I &, 44- 946 | ic. 
in fericm y/*ob, * 1b, /* 2b, J* 3b, &c. 


hoceftfiries / foa?, / 14%, 4/* 6447, y/ * 729 a*,&c 
in ſceriem 4/* ob, /*1b, +? 2b, ve * 36, ue, 
prodibir ſeries | 
4 *04%b, Y®14%b, /'1284*d, y/* 2187 a? b, ic. 


Item, fi ſeries ſubſecundanorum ( cujus index Z ) reſpeQi- 
ve milltiplicetur in ſeriem ſubquintanorum ( cujus in- - 
dex 3.) erit produdta ſeries Radice>-Decimanz ſeptimanorum, 
Ccujut index #,— 2 +5 )& propterea rationem habebir,ad ſeri- 
em Taximz zqualium,cam quem habert 1 ad 47=7,F 1, vel 
Io ad 17. Puta ti refpe&ive multi; licetur. 

Series 4/*o0a, /*lay/* 24, 4 * 3 a, Rc 

inſeriem 4/ *ob, / *1b,4/ *2b, y * 3 b, Kc. 
hoc cf, ſeries 
os; na*%*, + 2267 of nan 
In feriem 4/ **0b*, /*1b®, 4 **4b?*, V/ **9þh2,' &e. 
prodibir ſeries _ 

a Poe bY Via b?, 128 att, 218700? &e 


Ee ſimilicer in aliis ejuſmodi mulciplicationibus concinget. 


PROP. ILXXIV. Corollariam. 


JPcoq; Ubi Avgreceatam Indicum ſeriernm 1RUICOA re- 
ſpe@ive- mult:plicatarum idem eft,ibi et idemt erit In- 
dex ſeriei prociutte, 


Fxſempli gratis. Si ſeries tertiarcrum in ſaiicm Ter- 
tlanurum , vil fſerics ſecurCanoium in feriem Cuarte- 
norrm , vel ſeries Piimanorum in feriem Quintancrum, 
vel ſ.rics Fqualivm in {im ſexcanorum, reſpeSive n ulei- 
pliccer; Prodibic ſeries ſexranorum, Quia nempe in |.vpulis 

| K k 2 agpgre- 


60 Atithmetica Inflnitornm. ! Prop.79 
agzgregatum indicum eſt 6,(nam 3+3=2T4—=1t; =q0ts 
a= 6, )Ec ftmilicer in-aliis,- 5 


PROP. LEXXV. Corollarium; 


I I ADB Parallelogrammi reF+ omnes DB, in Db rew 
Gas Trianguli ALB ( eque-alti ) reſpeFive- ducan« 
tur; retangula produd@ta = 
rart ſeries primanorum:\ quas 
lia ſunt plana' canei Parabo- 
Lici, prop. 11. Cor. Se@..) pro. 
quibus ſi ſubſtituantur toti= 
dem Puadrata ( vel quevis 
alie figure plane fimiles) ile 
lis equalia, conſtituetur Py- 
ramideides Parabolicum : Et 
corurm Dnadratorum (vel fie 
- _\ gurarum ſimilium ) laters, 
a /*. wel medie propertionales in- 
| : tek redtas fic multiplicatas, 
DE, conſtituent Parabolam, vel Semiparabolam. ; 


(Intellige, fi planailla, vel mediz proportionales, quez fic 
emergunt,(upponantur ad reftam aliquam ita ordinatim-pofita 
at. figucarum conftictuendarum natura poftulat. qQuod & dein= 
ceps aliquoties intelligendum erit. ) 

Nam, cum re&tz ParallcJogrammi, fiat ſeries Fqualium 
(cujus index o;) &reftz Trianguli, ſeries primanorum, (cujus 
index 1: ) produceiur, mulriplicando, ſeries item primanorum 
(quiaovTr—1. ) qualia ſunt plana cunci Parabolici, $& - 
Pyramidoidis Parabolici, (per Prop. 9g, 11. Con. Seft. )* 
& mediz proportionakss (* ſea latera fimilium plano- 
rum ) erunt ſeries ſubſecundanoram  quippe ut Radices 
quadcaricz Primanorum) quales fant parabolacum re&z per 
Prop. 8.Con, Se. | 


PROP. 


PROP. LXXVI. 


" I- AD8 Parallelogrammi refs 6D inredas DB ſe- oy 
miparabole eque-alte ADB reſpeFive ducantar , re- 


Gangula produda te 
runt ſeries ſubſecun. 
dawnorums &* medie 
proportionales, ſeries 
ſubquartanorxm(qua- 
les ſunt vets Para- 
boloidis Biquadrati- 
ci DE, ) 


Hoc eſt, ſeries X- . 


qualiam ( cujus index 


o ) in ſeriem ſubſe- 
cundanorum ( cujus 
index 3) reſpeive du- 
Ga efficiet feriem 


item ſubſecundanorum(quia 5 T o = Z) & mediz proportio- 
nales Cquippe ſubſecundanorum radices quadratice) erunt ſe- 


ries ſubquartanorwn. +: 


PROP. LXXVIL 


.T ADE Parallelogrammi res DB in rectas DB 

Complementi - Semiparabolz reſpective-ducanturz re- 

Gangula proiduda erunt ſeries ſecundanoram : medie 
ſeries primanorum ( Triangulum F 
conStituentium, ADE.) | 


autem propertionales, 


Nempe, feries Aqualium - in ' ſeriem ' ſecundanorum fic 
duta, dat feriem etiam ſecundanorum ( qu'acT2z2=—2) 
eorumque radices quadratice ſunt ſeries primanorum. 


Prop. 26,77: Arithmetice Infinitorum. 6X | 


Coroll, 


Coroll. - 


PROP. 


62  atrithmetica Influitorum. Prop. 78, 79. 3 | 


PROP. LXXVIII. 


Corollarium. 


oy Triangali recte DB reſpective ducantur in rectas 
ſemiparabole DF, rectangula producta erunt ſeries 


PROP. LXXIX. 


radicum quadratica- 
rum Tertianorum, & 
medie proportionales, 
radices Biquadratice 
Tertianorum, DE. 


Nempe, ſeriet-prime- | 


norum in ſeriem ſubſe- 


cundanorum fic duda, 
dabit ſfericm radicun 
quadraticarum Tertia- 
RuſUM (quia iti — 2) 
quarum radices quadra- 
ticz, funt radices biqua- 
dratice Tertianorum. 


Corollarium. 


Complement; ſemiparabole Þ 83 producta rectan= 


g I Trianeulj re&« DB Peſpective ducantur in rectas 


gula ſunt ſeries Tertianorum { quia tt 2= 3. ) 
Et medie proportionales , radices quaaratice Terlians- 


rut. DE. 
Demonſtcatur ut przcedentes- 


PROP. LXXX. Corelarium. 


RY recte complementi ſemiparabole in rectas ſemipa- 
rabole reſpective ducantur; rectanzula producta e- 


runt ſerics radicur quadraticarum Dnintanorum ( quia 
| T 


2 


Prop. 8r. | Arithmetica Infiniterum, .- 6g 
2tt—53) & media proportionales, ſeries radicum 


biquadraticarum Puintanorum. Ut patet. 


Es SCHOLIUM. 

Et pari modo de figurjs live planis live ſolidis, quz ex ejuſme- 
di multiplicatione provenient, judicandum erit. Ur fi trian- 
guli unius refz in reQas Trianguli alterius (five £1milis five 
diſlimilis, modo #que- alt) reſpc&ive ducantur, fiet Pyramis; 
medi vero proportionales confticuent etiam Triangulum,Se- 
miparabolz unius re&: in re&as alterius reſpe&ive duQz, 
efficient Pyramidoides Parabulicum ; mediz- autem proporti- 
onalcs ſemi parabolam. Ec fic de cateris, 


PROP. LXXXI. Theorema, 


= I unius Serici termini omnes per terminos altes 
rius Serte1 reſpective dividantur , quotientes 
erunt ſeries alia , cujus index reperitur ſubdu- 
- cendo indicem feriei Dividentis ex indice ſeriei divi- 
ſz, quod reſtat enim eſt index ſeriei diviſone prove- 
ntentis, ſive Quotientis: Ratio autewm quam habitu- 
ra eſt ſeries ſic produda, ad ſeriem totidem termino- 
rum ipſlius maximo xqualium, ea erit quam Tabellz 
przcedentes ( vel propoſitio 64 ) indicant. 


Exſcmpli gratia.. - Si (cries Biquadratorum vel qnarta- 
ROruam 
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ſcriem cuborum vel Tertianorum (cu- (, c) -oqq (ol 


' jus index 3 ) quotientes erunt feri» > x aq (al 


es” lateralium ſcu Primanorum , cujus gcY 16 qq. (al 


AC. &c. &c» | 


Si ſeries tertianorit dividatur per feriem Prim.) Tere. (Secund 
Primanorum provreniet ſeries ſecundano- *,1)* gc 8 (0 q 
rum, cujus index '2-= 3 — 1. Ecſiſe- 1,1) 1c (19 
ries ſecundanorum per ſericm ſecunda- , | 3 '$c (49 
norum dividacur, proveniet ſeries zqua- zl) 27c (gq 


lium,cujus iadex O=w= 2 = 2, Er fic de &c, 
czteris. R _ 

Demonftratio patet ex Prop. 73. Sec, Sec, Fanal. 
Quia ncmpe ſerfes Tercianorum in ſeri- oq ) ps I 


em primanorum reſpeQive dufta efficiet zq) xg (x 
ſeriem Quartanorum. Erleries prima- ,0 q Cx 
norum in ſeriem ſecundanorum fic du- gg) g C2 
Qa efficiet ſeriem tertianorum. Et ſeri- 55 

es ſecundanorum in feriem #qualiem 

fic dufta, producet feriem ſecundanorum.. Et fic in reliquis 
omnibus. quod enim multiplicatione conficitur, id Diuitione 
reſolvicur. 


PROP. LXXXiI. Corolarium. 


JPeog3 , Ubi idem eft- gradunum five indicum exceſſus 
E ſerie: Dividende ſupra ſeriem Dividentis , idem erit 


' ſeriei Duotientum index. 


_ Exſempli gratia. Si ſeries fextanorum per feriem quar- 
tanorum, vel ſeries Quintanoraum per ſeriem Tertianorum, 
vel ſeries Quartanorum per ſeriem Secundanorum, vel feries 
Tertianorum, per feriem Primanorum dividatur; proveniet 
ſeries Secundanorum. quia nempe in fingulis ſeries Diviſa ſeri. 
em Dividentem duobus gradibus ſuperat; eſt enim 6 = 4 — 
5 =3=4 w2=—=3 1 =2 —0=2) Ideoqueper pre» 
ced.) idem {eriei provenicntis Index, Ec paricer in aliis. 
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PROP. LXXXIII, * Corll. 
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1 TPyramis( ſeriesnempe Secundanorum) ad Tri- 
angulum ( eque-altum) reſpc&iu? applicetur (nem- 
pe plana illizs ad ReFas bujus) prodibit Triangu= 

Iums ( quia nempe 2 —T1 — I, )S: vero applicetar ad con- 
plementum ſem-parabole , prodibit Parallelogrammu; 
(quia 2=2==0.) $i ad ſemiprrabelam . planum pro- 
diens erit ſeries Radicum quadriticarum Tertianorums 
(quia 2 —3=1I:=3.) Siad [rriem Equalinm, pro- 
dibit complementum ſemiparabolz; ( quia 2 — 0== 2.) 
Et ſec in alizs. | 

Patet ex Prop 81. 


PROP. LXXXIV. Cool. 


EL, # reſpectivis rectis Trianguli primiz ADB 
&* ſecunai ADP, ſumantur tertie proportionales; 
prodibit Triangulum tertinm AD6 + $i reſpectis 


v3 rectis complementi ſemiparabole ADB, &*+ Trianeult 
Wo 
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66  arithmetica Inflnitorum. Prop,85, 'B 
rallelogrammi ADE & Trianguli ADE, prodibit comple 
meninin ſemiparabole ADB. | | 


Sequitar ex precedente. Quadrata enim refarum in Trian« 
gulo conſtituunt Pyramidem. Ec fimilicer in reliquis, Oftendi. 
tur autem pars prima in figura priori; ſecunda & tercia in 
poſteriori, | - 


PROP. LXXXV. Corefarinm: 
I Pyramidoides Parabolicum ( ſeries nempe Pri- 
manorum) ad Triangulum eque-altum) reſpecti- 


ve applicetur: prodibit Parallelogrammum (' quiz 
k— I =0. ) $i 4d parallelogrammun, prodibit Trian-- 


- 


enlum; (quia 1 — O=1.) $1 44 ſemiparabolam,prodi-- 
bit ſemiparabolaz ( quia 1 — #==3#-) St ad ſemi-para- 
boloides cubicale , planum prodiens conStabit ex ſecun- 
danoun radicibus cubiciss ( quia 1 - L,=1+) Et pari- 
ter in aliis eju/modi applicat ionibss. 


Patet ex Prop. $1. 


P;. 


Prop. 86,87: Avithmetica Infinitorum. 67 
PROP. LXXXVI. Corollarium, 


| Imiliter. $87 reſpectivis rectis Trianguli ADB, © 

ſemiparabole ADF, ſumantnr tertie proportz0mratee, 

proadibit Parallelogratmmmuyt ADB: ft rejpectivis 

rectis Parallelogrammi 4DB, & ſemiparavole ALE. pro- 

dibit Triangulum ADC: þ reſpectivis rectis ſemiparacols 

prime ADB, & ſecunde ADE, prodivit ſemiparavola 
tertia ADp * © ficinaliis. 

Sequitor ex przcedente. qQuadrata enim recarum in ſemi- 
parabola, conkituent Pyramidoides Parabulicum.Oftenditur, 
in fig. praced, q 

SCHOLIUM, 

Er pafi modo dealiis figurarum ſolidarum ad Planas appli- 
cationjbus-reſpeRivis judicium fier. {Sufficit paucas exſtmpli 
cauſa indicaſſe, ad quacum imicationem fieri polſunt innume- 
rt aliz. | 

PROP. LXXXVII. Thcorema. 


aliam ſuperioris gradus ſeu poteſtatis dividen- 
day nulla jam memoratarum ſeries prodire po- 
terit, (cum index poteltatis ſuperioris ex indice pote- 
ſtatis inferioris, major quippe ex minore, auferri non 
poſſit: led aliuſmoedi plane ſeries, cujus nempe term1- 
ni ſunt reciproce proportionales homologis terminis 
alterius ſerici, quz indicem habet xqualem excetiui 
indicis ſeriet dividentis ſupra indicem ſeriet divitz. 
Series autem fic provententes, ſeries R:ciproce ap= 
pellentur, habeantq3 Indices negativos, 


0 proponatur ſeries quzlibet przdictarum per 


Exſempligratia. Si ſeries Secundanorum Gividenda fit per 
ſerien. Tercianoram, vel ſerice p;:imanorum,per feriem fecunda- 
norum, vel {eiies Aqualium per feriem Primencium, ( ub! fcri- 

L1'2 cs 


Cob 


63 Arithmetic Tofinitorum. Prop. 8 7 
es dividens eſt uno gradu ſup. ior ſerie dividenda, adeaque in : 
dex ſeriei dividentis unitate major quam index teriet diviſe, 
Puia 3 2 —2 w1=1 —0= i: ) cermini {eriei oriunde 
erunt reciproce- proportionzles homologis terminis ferici pri> * 
manorum Para 11 refpcEive dividatur 7 

fſe-ics 0.” 38% a $7 #69”, Be, 
perſeriem oa', 1a'%, $a', 274', 644%, Kc, 


vel ſcrics 0-4, Ti, ny  F*. - 4 #,* UG 
» .& - 2 ; a 
per ſcriem Ocf*, I4', 44a y 9a , Iba', &c, 


vel (cries bs L, I, I, — - 
per ſeriem oa, I4z 24, 34, 44, Rc. 


! 1 * & 2 E &c, 


bog T 
IT LETLCS an og 
Oda, i4, 2435 34z 46? 


pred: 


cujus ſerici termipi ſunt reciproce proportionales homologs 


5 Too O a 14 24 34 44 ; 
termiais ſeriei primanormm — , — px; # x » %E- 


I I 
7T I T 24 4 © . 
matet, Nempe wo oo INE was -;- Bt fea 
OD P EOS 7 oe bique, 


Fodem modo fi ſeries primanorum dividenda fit per ſericm 
tertianorum yz ve: (quod cantind-m valet) {ries Aqualium 
{OC EUTIEN SCCUmian 1mm 5 CIC 2CTIES ProGVENITENS ſerie1 ſecun- 
dagurum reciproce proportionalis. puta 


} "i ' 
O85 4s 449 945 164g : 


L: part modo in oanibas 6juſmodi diviſionibus continget. 


NN 1 i1:firiit a plums Cpariels) Parallelepiped?, ad toti- 
dem rectas Trizmgulil equt-alti) applicertar 5 (vel 
ft rjpectivis rectis Triangu!r, © Parallel ammi, 
fumnmmiurtertie proporiionales;) ſeries rectarum proven : 
eelnumn eit reciproca ſerici Primanorum, que quidem 
rects 
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Prop. 39. Arith metica Infinitorum. 69: 
' recte ſunt ſuis a vertice diſtantiis ( vel, ſo placet, diame- 
tris interceptis, ) reciproce-proportionales, 


Etto enim Paral!!cJepipedum, cujus infinita plana zquentur 
quadcatis toridem ceOarum Parallelogrammi ADE ; quz fi 
applicentur ad reas Tiijanguli ADB, prodibunt reQtz (re- 
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&is trianguli & Parallelogrammi tertiz proporticnales) fgu- 
ram AD8 mixtam confticutentesquz reciproce proportiona= 
les erunr tam homologis reftis Trianguli (C quia n:mpe cum 
illis conftituunt' retangula axqualia ) quam Diametris inters 
ceptis, {-u diftantiis a vertice, quz (propter fimilia Triangu« 
la abſciſſa) ſunt iHis erianguli reQis proportionales. 

PB OP. LXAXIXA. - Cerel. 

" dem continget, fs lava Tyramidis C quadras 
tis reGarnm Trianmli ADE equalia ) appli- 
centur ad totidem Redtas Complementi Scmipara-= 

boloidis Ciubicalis ADEC.. : 


Paret ex Prop. 3-, NamCur in Prop, preced. ) ferics prima- 

.norum ex quivus eontatu; Triangulum,ett uno gradu ſuperior, 

quam fcrics Aquielinm ex quibui cunſtar Parallelepipedum:Sic 

(in hac Prop) ſerics Tertianorum in conmplemento femipara- 

| boloidis cubicalic ef in u921 gradu ſuperior quam feries ſecuns 

dzno'um ex quibus conſtar Pyramnis, Utrobique Igitur pro- 
venic {cries {ici Primancium icciproca.  * 


PROP. : 


___. drithmetica Infinitorum. Prop. 90, 91, 


PROP. XC. Corolarium. 


aem contineet, ſi Plana Pyramidoidis Parabolici 

{ boc eſt, ſ:ries Primanorum, ) 4qualia quadratis re- 

Farum ſemiparabole ADE reſpective applicentur 
ad rectas complenenti ſemiparabole ADBP. ( Seriem 
nempe Secundanorum,) 


IF. 


Nam &hic index ſerici dividentis unitate ſuperat indicem 
ſerici dividendz. 


BROP. XCI. Corolarium. 


proportionalium conſlanda, eit interminabilis. 
Dnod &- fimiliter verum eſt de omnibus ſeriebus 
Reciprocts. 


Cum enim primus terminus in ſerie Primanorum fic o, pri- 
mus terminus in ſcrie reciproca eric 0 vel innitus: (it- 
cut, in diviiione, fi diviſe fit o, quotiens erit infinitns. ) adeoqg; 
reta AS, % curva £2, non ni: poſt infinicam diſtanti- 
am {hoc eſt,ranquam, ) concurrent. 

Pari ratione neque concurrent (nili poſt infinitam diſtan- 
tiam ) eadem curva 88 & reta AD ( quantumvis urraq; con- 
timctur } non pria? enim evaneſcee diſtantia D & quam faCta 
fu:ric infinita rea DB & propterea «=== 

PROP. 


1» Tgura plana ex ſerie rectarum Primanis reciproce 


P.92,93,94.95. Arithmetica Infinitorum, ” 
| PROP. XCII. Corefterium; 


FIWWrva 88 duas habet Aſymptotas rectas As, AD, 
4 Dnod & de aliis eju[ſmodi Curvis rectarum, ſexies 
reciprocas terminantibus, verum eſs. 


Nempe ita perpetuo propius accedunt ad curyam re@z.ut 
tandem earum diſtantia ſit quavis alſignabilj minor, (ur ex: 
didis facile eſt probatu, ) neque tamen unquam concurrence, 
ut jam oſt:nſum eſt. Arque idem de aliis ejuſmodi curvis parts 
ter oſtendi poterit. 


PROP. XCIII. Corelarimn: 


j Ede(Ds, D8,ehc, ) Primanis reciproce propoy= 
tionales ab influit3 ( A8 = 00 ) cominue decreſ= 
cunt, ( eadems ratione qua reſpective recte DF, 

DB, in ſerie primanorum 4 puncts A—=0 continue creſ- 
cunt, ) donec pervenitur ad minimam , ( ficut in ſerie 
primanorum pervenitur ad maximam.) 9nod verumn eft 
& in aliis ſericbus reciprocis. | 


Patet, propter proportionem reciprocam. 
PROP. XCIV. Corollatium. 


N Fieara ADR , (ex primanorum reritrocis ) Pas 
rallelozramma inſcripta AI'8, ALB, &c, ſunt invi- 
cerm e£qualia. \ 

Habent enim baſes &altitudines recigrecas per Prop. ES, - 


PROP. XCV. Corol/zrium. 


=T propterea, Ipſa curoz 6 8 eſt Eypcrbolas cnſns cen 
trum A, A\zmptote A P, Al, 
Per Prop. 12,lib. 2. Apollonii, 


PROP, 


. In Fig. 
preced. 


92 Arithmetica Infinitorum, Prop. 97. 
| PROP. XCVI. . Corollarium, 
07 chorda muſica AD varie dividatur in puntis DD, 
ec. jonos edet proportionales rectis D g, D 8,@*c. 
Nam per principia muſica) cadem chorda (xquabilis & #- 
qualicer tenſa) tonos edir |.;ngitudinibus reciproce proportia= 
nales. Ideoque it chordz lintuc A D, AD, &c.loni crunt ut 


Ds, D8, &c- per Prop. 58. 
f PROP. XCVII. Corel, 


qualia quadratis ret arum Parallclogrammi ADE ad 

reſpectivas recta: Complement Semiparavile ADB 
( ſeriem ſoil. ſecundanorum, applicentur; prodibit ſeries 
rectarum ſecundanis reciproce proportionalium ; Ex quite 
bus fe ſupponatur conflari figura plana AUP, erit ea inter= 
minabilis, & curva illas terminans duas habebit Aſymps 
totas rectas AD, Als | 


C& Tplana Paralelepipedi Cquippe ſcries equalium ) £4- 


Probatur eodem modo quo propoſittiones aliquot pracedem= 
tes de ſerie recjproca ſerici Primanorum. 


PROP. XCVIIL. Corel. 


dem continget, ſi plana pyramidis fic applicentur ad 
* rectas complementi ſemi-paraboloidis Biquadraticalis, 
vel 


| Prop. 99,100- 
vel plans pyramidoidis parabolici ad rectas complementi 
paraboloidss cubicalzs* 

Nam & iſtic index feriei dividentis binario. ſuperat- indicem 
ſeriei dividendz. 


PROP. XCIX. Corollarium, 
T N ejuſmodi ſerie ſecundanis reciproct, refs DE, 


d8, &c. ſunt in reciproce rationis Diametrorum 
( vel diſtantiarun a vertice) ratione duplicata,( ſive 
ut dAg Dag, &c.) 


Quia nempe reciproce- proportionales ſunt refis D B, 
dB , &c. quz ſunt in diametrorum A D, Ad &c. rationis di- 
.re&x ratione duplicata,, Puta 


dAq.DAq::dB.DB::D&.d&. Ergo dAq — D8_ 
| DAq _ a8 


PROP. C. Corofarium. 
| N Figura plana ( AD#g ) ex ſerie reftarum ſerune 


Þ danis reciprocarum conflata , inſcripta parallelo= 
= cremma (ADB, Acp, ) ſunt interceptis diameiris 
(D4, d 4,) reciproce propertionalia. 

Sunt enim (per * 5 6) ut DA-D&addAuds. Eſt au- 
x6 d.)dg= 2.39 Dg: ErdA«de—DA9Dg, 
te per przced.)d & «rs 8 «dp Tk 8 


Ergo &DA«sD4&.dA»db.P a. D4::dA-DA«D8. 
* ['q| Y 
DAqsD8&8::dA.DA. | 
PROP. CI. Cuolarium, 


1 vero ficura plana ( ADEB) fit ex ſerie reffarum 

AMP Tertianis reciprocarum conflata; ( que nempe fint res 
complementi paraloloidis cubicalis ADB,&* Parallclo- 
| M m CY 2113 


Arithmetica Inflniterum. oy OED 


74 Arithmetica Infinitoruw.  Prop,1ot, 
grammi ADE, tertie proportionales; ) erunt reFe ille 
CD8, dg, &c) inreciproce rationis Diametrorum ( DA, 
d 4,&c.) rations triplicata ( ſcil. ut dAc, DAc, Oc.) 
Et Parallelogramma inſcripta ADg, 4Adg, ec. ) in recie 
proce rationis diametrorum ratione duplicata. ( five ut 


d1q, D4q, &c.) 
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Eft enim (ex conftruftione) D2.d#2::dB.DB::dAc. 
D Ac. Et propterea etiam d DD D#4. Ergo Paralle- 


C 
logramma AND. AdZ&::DAzDE.d Ard8 = 
dA«sDAchg_ DAcDg;:dAq.DAsDs8. DAcs 
_ dAc dAq.: 
D#::dAq.DAg. Quad erat demonſtrandum. 


SCHOLIUM. 

Arque eodem modo de aliis ejuſmodi figuris planis ex' qua- 
Iiber reftarum ſerie reciproca conflatis judicandum erit; ut & de 
Parall:logrammis (iive refangulis five obliquangulis, prout 
ficus figure poftulat, ) iplis inſceipris. 

Quod ad Aream auten? atrinet iftarum fgurarum ex ſerjcbus 
reciprocis confantium ; quzrenda eft illa codem fere modo 
quo ſupra in (cri-bus direQis. Ubi autem lerjcs dire&z indices 
habent 1, 2, 3, &c. ut quz ſupre (eriem Zqualinm tor gradi- 
bus aſcendunt ; habebunt hz quidem (illis reciprocz ) ſaos 
indices contrarios negartivos — {, - 2, — 3, Kc, tanquam tot 
gradibaus infra ſeriem Xqualium defcendentes. Prout autem 
iilz ab ociphra vel Nihilo contiauo creſcunt, hz contra ab 
_ w-Infinito coatinue decreſcuant z {atque ut illic terminus maxi- 


" 


- 


Prop. ror-  drithmetice Tnfinitorumy. "Fx 
mus, hic minimus, ſeriem claudic: (quz tamen & pro arbitrio 
continuanda ſupponitur, guouſqgue liber illic creſcen io, hic 
decreſcendo.) Adeoque, ut illic fgura Circumſcripta (paral- 
lelogrammunr pur vel priſma) ſive (cries totidem terminornm 
Maximo 2qualium ; hic, figara Inſcripte, five ſeries rotidem 
terminorum Minimo 2qualium, habenda eft pro communi 
menſura ad quam facienda et comparario; utrobique ad illum 
terminum reſpety habito qui :eriem claudit. 

Neque interim mirum caiquam videatur(nt ut fortaſſis incx- 
ſpc&acum) ii figwz intern:inate rationem ad datam aliam 
terminatam inquiram. Quamsis enim hujuſmodi hgure ADÞ 
(ur ut ex parte DB ad libitum terminatz,uti modo in his ſcho- 
liis dictum eſt) ſupponantur ex parte & þ in infinitum continu- 
atz (per Prop. 91.) nva tamen propterea vel nullam vel fem- 
per infinitam rationem habiturz ſunt ad datam figuram termi- 
natam,puta ad parallelogrammim #que altum ſuper eadern 
baſi D 2 defcriptum Quod eo quidem facilius aflenſum obtine- 
re polle yideatur,ch id ipſum in una quadi hgura folida (quam 
Hyperbolicam arntam infinitem vocat) jam oftenderit Torricellius. 
Sed neque ſemper rationem habiturz ſunt finitam, . ſed ali- 
quando vel infinitam, veletiam (i id fine ſolceciſmo dici 
poſit) majorem quam infinitam. Nempe, fieadem ratio- 
ne abbreviantur rex I, qua prolongantur reCte D g, 
erit ea ratio infinita ; ubi nempe prolongatio unius 
Xquipollet abbreviationi alterius, (& propterea fhgurz infinite 
continuatz ratio ex utraque compolita #quipollet hgurz ali- 
cui zquabiliter in infinirom continuandez : ) Si vero minori 
ratione abbrevianturre&tz $Þ quam prolongentur D &,tutura 
eft ratio pluſquam infinita; tanc enim prolongatio harum 
przpollet ( {en pluſquam zquipol!let) iNarum abbreviationi : Si 
autem majuri ratic.nc decreſcunt reaz# $Þ quam creſcunt rettz 
D &, przp-llet earum decrementum incremento harum ; ades« 
og; futura eft ratio finita,mincr fiquidem quam infinita. ( Et 
quidem ſecundt:m hoc xzewmc:oy, non modo de figurit hiſce quas 
Jam tra.tamus, fed de aliis etiam quibuſvis intermin-bilibus, 
ſive planis ive (olidis, ad rerminatas aliquas comparatiz,'udt 
candum crit : quz, credo, ſpeculatio nen videbitur injucunda.) 
Quz autem futura cf in {inguli+ ratio, ſequentibus 2]'quot pro- 
politivnibus (regulam Prop. 64 ſecuti) indicabin.us, 


Bo WY * 


76: Arithmetica Infinitornm. Prop. 107: - 
\ | 
PROP. CI.. Theorema. 

0 fgara. ADg verticem habeat Ar infinitum,. 


& perpetuo decreſcat ad baſin uſq; Dez, ſecun- 
"dum feriem aliquam reciprocam leriet cuilibet 
direttz ( carum puta-quz prop. 59. memorantur, 
quz indicem haveat minorem quam 1 3 habebit illa 
ad parallelograminum ſuper eadem bafſi xque-altum' 
rationem finitamzeam nempe quam habet 1 ad iſtius - 
ſcriei reciproce indicem unitate auctum.. 


Exſempli gratia 3 ſanto ſeries dire&z Cubſecundano« 
ram, ſibtertianorum , ſabquartanorum, Sc. quarum, 
indices £, ©, =, &c. C unitate minores ;) ſeries his reci- 
proce indices habzbunt — 2 , me, ne > » &c. (Nam fi ſup- 
ponatur ſeries xqaaliumzcujus index 0, per illas dividi, ſeries 
| | diviſtone 


Prop. 103. Arithmetica Tnfinitorum. 527 
divitione provenientes habebunt indices oO -4, © — F, 
O ww, &c. ho: eſt nas 5 _—_ Sa.» Lc. (per Prop. $1.) 
quibus 11Cjuxta regulam Prop. 64+) acidatvr 1, bent m7 2; 
m3, —-z+1, &c, hoceſt,;, #,%, &c. & propterea 
ratio totius figuri ad parallelogrammum infcriprum({uper ca» 
d.m baſe zquealtum) ut1 ad +; 3, &Z, &c. velut 2 adr, 
3 ad2,4 ad 3, &c. | | 

Ec paii modo , fi ſumatur ſeries reciproca ſeriei radicum 
cubicarum ſecunJdanorum,vel radicum biquadraticarum ſecun- 
danorum, aur iertianorum,vel radicum ſurdeſolidarum ſecun- 
dano-1m, rertianorum, aut quartanorum , (quarum indices 
ſunc3,3,3,7,2,%,) aur ali cuivisſerici,cujus index eft uni- 
tate minor. Quia reciprocarum ſerierum indices negativi his 
concrarii Cputa 7, — +, &c, ) additione uniratis 'fient 
afftirmativi, adeoque ratio quam habet 1 ad indices illos fic 
autos, erit ratio tinita; quippe numeri'poſitivi ad potitivum. 


PROP. CIIL. Theorena, 


I -vero ejuſmodi Figura ADBz fic continvo de- 
creſcat juxta ſeriem quz fit reciproca direz 
indicem habenti unitati xqualem ( nempe ſe- 
riei Primanorumz } habebit illa ad Parallelogram- 
mum inſcriptum rationem infinjitam: eam nempe que 


eſt 1 ad o. 


Cum enim ſeries primanorum ' indicem habeat 1, ſe- 
ries ' hinc reciproca indicem - habebit — 1 , jideoque 
. per 


78 Arithmetica Inflnitorum. Prop: 104. 


2 64. ) ratio proveniens erit 1 ad = 1 t1. hoc « 
1 ad 0. 


PROP. CIV. Throrema. 


I deniq3 ejuſmodi Figura ADs , fic continuo | 

decreſcat juxta ſeriem quz fit reciproca direqz | 

indicem habenti unitate-majorem3 habebit illa 
ad Parallelogrammum inſcriptum rationem plus- 
quam infinitam : qualem nempe habere ſupponatur 
numerus poſitivus ad numerum negativum, five m1- 
norem nihilo, Nempe eam, quam habet 1 ad indicem 
unitate auctum. 


A —A$> .. 2 
NEZ CERES | 
WES Rome: 2 
BL... LE HF | 
A D P 


Pata cum indices feriei ſecundanornm , Tertianorum 
Quartanorum,&c. lint 2, 3, 4, &c. (vnitate majores,) indices 
ſerierum illis reciprocarum erunt c 2, — 3, — 4, &c. qui. 
quarvis unitate augeantur (juxta Prop. 64. Jmanebunt tamen 
RegatiVi,Puta wo 21 = —l,;ti——2tHi—-3,&c. 
& propterea ratio quam haber 1 ad indices illos lic autos, puts 
I ad 1, 1ail 2, 1 ad —3, &c, major erit quam F 
| infinita,five 1 ad 0; quia nempe rationum conſequentes ſure 
minores quam 0. 
| Atque idemn continget, {i ſumatur reciproca ſerici radicun 
guadraticarum Tertianorum,Quartanorum, Quintanorum &c. 
Ccajus indices fant Z, +, 5, &c. ) vel indicum cubjcarum 
Quartanocum, Quintanorum, Scxtanorum, &c, (cujus indi- | 
ces 


- 
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ces ſunt®, +, £, &c.) aut cuivis denique ferici cujus index 
cft unirtate major. Ur pater, 


PROP. CV. Theorema. 


oY ejuſmodi figura AD232 verticem habens Aa infi. 
nitum & baſin Ds determinatam, rationem hae 
beat ad inſcriptum parallelogrammum AD81 majo- 
rem quam infinitam: eadem figura AD#8 verticem ha- 
bens AD infinitum & baſin 48 determinatam , ra- 
tionem habebit'ad infcriptum Parallelogrammum 
AJZD minorem quam infinitam ( finitam nempe:) 
- Etcontra, fi fitu illo conſiderata rationem habeat mi- 
norem quam infinitam 5 fitu hoc habebit rationem 
majorem quam infinitam- $1 deniq)z in fitu uno ratio- 
nem habeat ſimpliciter infinitam (puta neqz majo- 
rem neq3 minorem)etiam & ſitu altero habebit ratio= 
nem ſimpliciter infinitam. 


Nam verbigratia, in ſcrie ſecundanis reciproca, cum fint 
(per Prop. 99.)retx D8, © &, in diametrorum AD, AD, 
ratione 1:ciprocz duplicata:: runt e converſo 1etz AD, AD,hee 
et 48 48 inretarum D 8, D þ. hoc eft, diametrocum A , 
AS, ratione reciproce-tubduzlicataz adeoque iplz & 8, 
8 %c, ſunt (cries fecundani< reciproca. Ee contra. Arque 
(cum idem etiaw in aliis ejuſmodi fcriebus contingat) patet 
propolitum per Prop. 1602, & 104. 

In ſerie vero primanis reciproca ; cum (per Prop. $8.) retz 
Ds, D 8, tint diametris A D, AD, recipruce proporticnales; 
eruntetiam retu 8 ff þ diametiis ſuis AS, A, recipro- 
ce proportianales,ipizqu: 4 8, þ, ſeries item primanis reci- 
proca. Conftat ergo propolitum pet Prop. 103. 


PROP. CVI, Theerema. 


oo ſeries aliqua reciproca per ſeriem aliam (five re- 


ciprocam five diretam) multiplicetur aut divida- 
tur 


eee ED EEE ET 
—_— x "IP OTF I = ” 2 : . F s 4 if w 


8 Arithmetica Infinitornmn. 
tur, vel etiam aliam multiplicet aut dividat3 exdem 


leges obſervandz ſunt quz in ſ(eriebus direCis prop. 
73 & 81. 


Exſcmpligratia. Si ſeries ſecyundanis reciproca (puta't, +, 
+, &c.) chjus index 2 reſpe&tive mulriplicetur in ſeriem 
Tertianis reciprocam ( puta t,t, +, , &c. ) cujus index eft 
— 3 ; prodibit ſeries ſubquinranis reciprocat, !,, 4, , Rc.) * 
cujus index =5 = _2 — 3 ut patet, 

Item {1 ſeries tertianis reciproca (+, 3, 2,, &c.) cnjus in- 
dex — 3; reſpeire multiplicetur per feriem ſecundanorum 
(1, 4, 9, &c.) cujus index 2; prodibic ſeries +, +, 2,, &c. 
hoceſt+, 5,#', &c. Primanis reciproca, cujus index — 1 =— 
—_ 5 + 2 . 

' Item fi ſeries ſubſecundanis reciproca # x ——$c.J 
"EEE TY nag 

eujus index — + ; reſpe&ive multiplicetur in feriem fecunda- 

norum (1, 4, 9, &c. > cujus index 25 prodib't fericy 

— 4 x7 6 WS, Te #, + o 

=... / 1, 34/2, 34/3, & 
y-114/1,2 4/2,34/3,&c.vel / 1,4 8,4 2 7,8c.)radicum qua- 
draticarum cubora ſeu tertianorum, cujus index 2 —= Et 2, 
| Trem, (i ſeries ſecundanis reciprocazcujus index . 2, dividat 
ſeciem Primanis reciprocam,cujus 


index = 1; prodibit ſeries Pri- *: ) 5 _ , 
manorum, cujus index 1 = w I +) . Sk 
T 2, nempe — 1 minus — 2. ) 3 (3 == 

Item {1 ſeries Primanis recipro- $C- 
ca,cujus index — 1, dividat feri- : ) . kan 
em fecundanis reciprocam , cujus : p I 
- +» . . FY + 4 =sz 
index — 2 ; prodibit ſeries Prima- S : Þ oe 
nis reciproca, cujus index — 1 = &c. : 
— 2+1; nempe — minus — I. | 

Item, 1i ſeries primanis recipro- * ) : (1 
ca, cujus index ,_ 1, dividat feri- : ) 4 ($ 
em ſecundanorum, cujus index3 3 2 » g 27 
prodibit ſeries tertianorum, cujus Wc. 


index 3==:Þ 1,ncmpe.2 minus” I. 


Prop. 106.. © 
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Item fi ſeriem Primanis reci- 1) : ( 
precam, cujus index — I, dividat 4 ) : (! 
{eries {eccundano! um, cujus index 9g) x on 


2; prodibir ſeries Tertianis reci- &c. 

proce, cujus index — 3== —? — 2, nempe — 1 minns 2, 
Artque idem cuntinget, in aliis quibutvis kbujaſmodi fericbuss 

Adcoque conftar propoitum. 


PROP. CVII. Corollar imon. 


T proptereaz. 83 4d hxjuſmodi flguram ADE 4, 

(ex mna parte in infinitum produfam) juxta 

quameonnq; (eriem reciprocam , aptetur ( eo mods 
quo 9 Prop.Con. Se. & alibi ſupra oftendi; ) Paprami- 
doidles vel Conoides inverſum, ( ſeu potins Calatoides: ) 
habebit illud ed cylindrum ant Priſma itrſcriptuns ( ſuper 
eadem baſi eque-altum) eam rationem, five finitam foe 
infinitam ſive pluſquam infinitam, quam precedentie 
Thcoremata docebunt. 


£ Puca, 1 planum fit rectacum fſertes fubtertianis reciproca, 
cujus index — };', adeoque ratio quam habet ad parallclos 
grammam inſ{criptum (per Prop.64, & 102) ut1t ad} (= = £5 
+1) hoceft, ut 3 ad 2: 
{folidum <x totidem pla- 
nis conftans in reCta- um 
earum ratione -luplicara, 
erit ſeries Quadcatis (16- 
tertianocum recipract, ctt- 
jrs index, { pcr Prop, 
Io6.) h—_ 3 == — , 4 
vel — ;plus —;, & aca 
ilias 10hdi ad mfcrip- 4 
nim cylind:um vel Pritma ( fwper e2d:m bafi que 2ſ:um) ut 
aad;, — -;tT1,vclur 3ad x utcobique 1atlo finica, per 

Prop 64 & 1:2. 
Sj planum, ſit ſeries ſnbſecundanis reciproca, cuius index 
= z 2 adcoque ratio it fus ad Parailelogram mum iuſcriptum 
N ut 


iS © ate 
SP 
f 


$2 Arithmetica Tnſinitorum. Prop, 107; 
utiad;=,.itr, velutzadi: (per Prop. 101, 102,) fo- 
: lidum ex totidem planis in 
reftarum ratione duplicata 
conftans, erit ſeries quadra- 
tis ſubſecundenorum reci- 
proca, vel ( quod tantun- 
cem valet) ſcries Primanis 
reciproca, cujus Index 5, 


gate ratio hyjus folidi ad 
cylindrun vel Priſma ( fa- 
per eadem: bai zquealtum 
© = ad a Bran 
(per Prop. 103.) Nempe illic ratis finita, hic ſimpliciter ink- ' 
nita. 

Siplanum ſit ſeries Quadratis ſubtertianorum reciproca, 
 cnjus index ,. 5, ejuſque ratio ad Parallelogrammum in- 
ſcriptumutiad;j— —jti,vel ut; ad. [per Prop.1e2.) 
ſolidum ex planis tocidem in rc&arum illarum duplicata ratio- 
ne conſtans,erit ſeries Biquadratis Subtertianorum reciproca, 
cujus index .E— ,.; — z , & propterea ratio iplius ad in> 
ſcriptum cylindrum ye] Priſma ſuper eadem baſi zque-altum, 
utiad =S$fI—= .z, vclot3ad 1 (per Prop. 104.) 
Nempe illic ratio finlta, hic pluiquam infinits, 

Si planum lit ſeries primanis reciproca, cujus index — 1, 
adeoque ratio quam habet ad Parallelogrammum inſcriptum 
nad miti—0: ( perProp. 103 ) Solidumexplanis in 
retarum illarum ratione duplicata conitans,erit ſeries Quadra- 
tis Primanorum ( hoceft, ſecundanis) reciproca , cujus index 
— 2, & propterea ratio iptius ad Cylindcum vel priſma ſuper 
cadem baſfi zque altum,ut8 ad —2 +1, fuutrad = 1. (per 

P.104)Nepe illic ratio {impliciter infinica,hic pluſqua infinita, 

Si planum fic ſeries ſecundanis reciproca, eujus index — 2, 
adcoque ratio quam habet ad parallclogrammum inſc iptum 
utiad . 2t i — — 1. Solidumexcoridem planis in 1c&a- 
rum illarum ratione daplicata conftans, eric ſeries Quadratis 
fecundanorum, hec eſt qQuartanis, reciproca, c1jus index 

\ ==» 4= = 3 wo 2; cJUſqueratio ad Cylindrum vel Priſma d:- 
| bite 


vel wn $ xx rhe © we 3: Jae - 


Prop. 107- Arithmetica Infinitorim. 83 
bice infcriptum, uerad = 4+1 = —3. (perProp. 104.) 
Nempe utrobiq; ratio pluſquam infinita, 
SCHOLIUM, 

Atque ita problema illud ( ingeniofum quidem, & nog paus 
cis micaadum,) quod Torricellius in una figura ſolida przſti- 
tit, (puta, Solids Hyperbolico auto in infinitum continuato, #qua- 
le cylindrum confticycre) nos in aliis innumeris figuris tam 
planis quam ſolidis Cprzcedentibus ſex propoſitionibus con- 
rinuis) przfticimus. Pata, Figuris innumeris ſpecie differentibus, tam 
| Plenis quam ſolidis,interminatis, equales figures terminatas(vel ſaltem, 

quod cantundem valet, in cognita ratione conſtitutas) exhibere. 

Conlulcius fortaſſis effer, (fi rantum aucupandz famz ope- 
ram darem,) ceJata methodo qua huc perventum eſt, paucas 
atiquot particulares propofitiones ( tanquam admirandum 
; 4a aut ſtupendum )}demonftrationibus apagogicis often- 

iſe. quod veteres olim non raro fecifſe,plane ſuſpicor;qui illud 

Cepius ſibi videntar propoſaiſſe ,ur ipfos alii admirentur potius 
quam intclligant ; {altenvut illis eorunreffatis afſenſum coatti * 
przbeant, potius quam urgendinam problematis inveſtigatio- 
nem incelligant. Arque hinc faftum effe credo, quod eorum 
Analytice (quam quidem ipſos habuifle ex multis ipitus,in de- 
md6ſtcationibus ecrum non pauzis,veſtigiis ſatis liquec) poſteros 
fere penitus latuerit; Cexigua cnim plane pars illa eft quz apud ' 
Diophantum exftar, !i ad egregia illa quo ipſt pervenerunt in- 
venta comparetur: ) Ut necefle habuerint preſcentis 2vi mathe- 
matici ( Vieta,Ouchtr2dus, Harrio:us, Ghetaldus, Cavallerius, Torri= 
cellius, Chartefius, aliique magni viri) vel novam excogltare, 
vel antiquam ſaltem (conclamatam plane & penitus ignora- 
tam)de novo reſaſcitare; quod quidem eo fucceſſa preſtiterunt, - 
at noftram nunc diernm Anzlyticen, veterum iftam, tanta ſu- 
perſlitione celatam, #qua:e ſalrem vel ſuperare porius null s 
. Cubitem. | 

Verum ergo mallcm libere philoſophando, fontes ipſos a- 
perire, ut eadem opera poſſit Ie&or & propoſitionam demon» | 
frationes & mechodum qua iftuc pervenerim perſentiſcere 
mnde & ipſe poſlit proprio marte ejuſmodi alias innumeras 
myeſtigare, quas ego (ne txdio 6m) lubens pretereo, conten« 
tus eo digitum intendilſe,unde alii alia noſtris fimilia pro libitu 


depromant.*-: - h 
. N-n es - L icuiflet - © 
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Licuifſet quidem & przmiſi's multa fubjungere, & multa paf(- 
ſim interpolare, quz ex p1incipins Jam tradictis facile deduct 
poſſent. Verum cum ca, que jam tradidi, mibi videantur a» 
bunde ſufficere, ut & ipla petipicue fatis intelligantur, 
%& perfetam Afatis ſerieſwm ( tam fmplicium quan 
compoſitaram & _ utriſqque Reciprocaram _) traftatio- 
nem videantur continere: ad ſeries Conjun7es (five ad 
Binomiorum five Apocomarut formain } explicandas, feftiman- 
dum ſcntio. 


PROP. CVill, T 1:01 ema. 
GC I ſeries Xqualium ſerie Primanorum refpettive 


mulFetur (puta, { primus terminus hujus a Ppri-. 

mo 11ljus auferatur, ſecundus a fecundo , &c. ) 
Reſidua erunt ſemiſlis totius : fin ita angeatur 3 Ag- 
gregatorum ſeries crit expolitz ſericei Aqualinum ſel- 
quialtera. 


Intellige, fi AXqualium & Primanorum terminus ultimuse 
idem fit (vel zqualis) Quod & deiaceps aliquotics intelligen- 
dum crit: lin fuecinc inzquales, non ramen erit difficile rationes 
prevenientes invenire ; quod monaitle fuftciat, cum id quilibet 
{vo marte preftare poterit. | 

Sit verbi gratia terminus Aqua- 


lium quilibet & primanorum max- CR 04 RToa 
Imus R ; ejuſque pars, infinite parva YR — 1 « RT1a 
dicatur « = ®; numerus termino- <> — 2 « RY 24 


ram omnium ( vel figure altitudu R344 RT 3 

A :) fi Termini. &c &c. 
continaentur in infieirum aſquead.... FR. R RTR 
erit Reſiduorh & Aggregatorh ſima.,, AR AR AR#HZAR 
Nam omnit Xqualium agregarfi eric AR (ut patet; )Primano” 
rum ageregarum ejuſdem ſemifſi« + +R, per Prop. 2, )Erge 
AR FZAR—;AR, &AR+i#:AR—;AR, Nempe 
ferici Aqualium(AR)illud ett, hoc; : prout afticmarur. 
Roc eft, ecitillod ad feriem zqualium m {ad 1, vel uc4 ad 2: 
[3c autem, ut 5; ad t, velutiad;, vcl; ado, 


PROP. 


Prop. 109,110,111. Arithmetica' Inflnitorum. 385 
PROP, CIX. Corel. 


Roo, $i Parallelogrammo anferatur Triangulum 

( ſuper eddem vel equali baſe eque- altum) Reflduum 
"+ ( quod 'quiderms & ipſnm erit Tri- 

| | angnlum inver{um) erit Parallels- 

erammiſemiſſts : fm addatwe Tri- 

| | angulum, erit acgregatum ( nempe 

Trapetinm) ſeſquialterum. | 


Patet ex przcedenti; eft cnim Para]- 
lelogrammum feries Xqualium ; 
| Triangulum, feries Primanorum. 


PROP. CX. Corotl. 


Pems Cylindras Parabolice excavatme, eft pleni ſemiſ- 
fes. ( ©1uod idems verume eſt ole Priſmate analogice 0x- 
[ eavato,) - 

Nempe {1 ex Cylindro (ſerie newpe Kqualium (eximatur ce- | 
noides Parabolicum(ſuper cadem baſe zque-altum) quod gui- - 
dem eft ſeries primanorum (per Prop. 4,vel 60.)quod reliquum 
e& crit ſemiſſis totius per Prop. 108. 


Atque idema accidert fi Priſmati eximatur Pyramidoides Pa- 
rabolicum. 


PROP. CXI. Theorems. 
yy Series Aqualium mulfetur ſerie Secundano- 


rum, Tertianorum, Quartanorum, &c. Reſ:dua 

erunt totius duo Trientes, tres Quadrantes, 
guatuor Quintantes, &c. Sin ita augcatur , erunt Ag- 
n 3 gregata 


85 Arithmetica Inflnitorum. Prop.112;113: 
gregata ejuſdem Seſquitertium, Seſquiquartum, Sef-- 
quiquintum, $c. 


'R* +0a* R* +09? Rx oa? 
IR * ne MO won - Bane 
Nempe fi Termini 3 2 Sas Rz *+$ a? R* +164? 
R * +9a* R* +274 R* +319? 
&c &c. &c. 
continuentur uſq; ad R* +R* Ri +R* R# +R* 
erent fummzx AR* +*AR®ART3ARVARS +£AR% 
(per Prop. 44 ) 
Hoc eſt, Reliduori ſumma 1 = 
Aggregatorum ſumma 1 ik —+}. 1 }—; Be. 
PROP. CXII Coll. 


| | | Rgo, f# Parallelogrammo auferatur complementun ' 


Semi-parabole, Semi-paraboloidjs cubicalis , Bi- 
quadraticalis,&c. Reſldunm ( puta ſemi-parabs- 
Li, ſemi-paravoloides cubicale , biquadraticale, &c. ) erit - 
334, #, Oc. totius Parallelogrammi: fin eidens Paral- 
lelogrammo ejuſmodi comtiementum addatur, erit aggres - 
gaturt F , 4,5, Oe. Ejuſdem Parallelogrammsi. 


Patet ex przcedente.. 


PROP. CXII. Corol. 


ramidice,) continet integri duos trientes. Et fimr- 
liter de aliis excavationibas ( mutatis mutandis ) 
ffet judicinm. | 
Patetex Pcop.11 1. ſubduQta quippe ſerie ſecundanorum, ex 
ſerie Xqualium... : 


| fo Cylindrus Conict excavatus, ( vel Priſma Py. 


' PROP. 


P.114-r15. 


Arithmetica Tnfiniternms, 8y 
PROP. CXIV. Theoreme. 


norum, ſubtertianorum, ſubquartanorum , &c. 

Reſidua erunt totius Triens, Quadrans, Quintans, 
&c. Sin ita augeatur,crunt Aggregata eju{dem quinqz 
Trientes, ſeptem Qyadrantes, novem Quintantes, &c. 
vel, duplum minus Triente , Quadrante, Quintan- 
xc, &Cc. 


Qg Series Xqualium muldetur ſerie fubſecunda- 


SREV1 RAV'12 REV*19 
/R +4/24 4*R +4/*20 /aR=4/*20 
VR3V3s VREV'30 AR + 430 

&c. &c. &c, 
Coons SR +y/R 4*'R +v/*R /*R_ +/4R) 
eur —_ —————— 
Ericfamz AR HHAYRAYER HAV RAY AR $AV/4R 
(per prop. 54.) 


Nepe i ter- 
mini. 


yok 4/04 4/*R +4/*04a 4/*R+4*0« 


Hoc eſt, Rei1- | (m . =} Je 4 DG þ Y *a 
duorum ſumma | 

Aggregato- IT; —; it} =; 1+4 —6 
rum ſumma 


PROP. CXV. Corellarimm. 


| Si Parallelogrammo anferatur Parabola , Para- 
boloides Cubicale, Biquadraticale, &*c. Refiduum e 
rit totius Triens, Euddraus, Gnintans, &c. Sin adda- 
tur, erit Aggregatum Parallelogrammi duplum minus 
Triente, Duelrante, Quintante,@c. 


Sequitur ex prxced, 


PR OP. 
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PROP. CXVI. 


ky 


Prop. 216, i 7 


Th:oremns, 


Ar! modo judicandum <erit in ſeriebus aliis ſerici 


AJualium addendis vel ſubdacendis ; 


quaruim 


quan:itas innoteſoit ex prop. 59, vel 64. 


/R* 4 +/ oat 

 R zh v1 ..? 

"A Ne +\/8* 
+4 257 
W&c. ad 

oy Rf 2: Abb 


_— — 


£ Pata fi $5 
_ 


mn *( 
tur ad{ _ 

i 5 A VR 
Huc et, dis I wen 
Aggregata 1 +7 

Ez umilicer 


& * 
5 
—-$ 


8 } 7 
+514 ru 


/ *R* 


+ *R*® 


/*'R* 


f*$* 


Tec 


Ay*R* 


CAOAIMALS MUtand:s) 


PROP, CXVII. 


+v: *0a® 
+4 *14® 
+y/* 4. 


Sv ua 


V*Rt+YyY* oat. 
/*R*+V?xzat. 

/ *R* +y/* 16a, 
V *R* +Y * Sat, 


AV*'R* +1385 
4 


Faw 7 ax: 7 


o 
[+ = 2 


in altis quibulcung; . 


Theeremas 


at anatur f2ries Aqualium multata ſerie Prima- 
norun 5 Refiduornm Qiadrata, Cubi, Biquadra- 
ta.Sc. ad iceriem toridem eorum maximo Xqualium, 


rationem havebr; 


1t cogmitam. 


Placer 21ntcm pronotis 14, 24, 34, &c. (in precedenti- | 
Þ113 propolitionid, 15 uiurpatis ) jam lubſticucre a, b, c, Kc. quo 
mclus operditiunis Proccuus pertpiciatur. 


PROP, 


wx. © 
- Re M4 


is. 


Prop.118. Arithmetica Inflniteram. #9 .4 


. tice proportionales, ( prout poteftatis gradus poftulat) ab 1 


__ 


- bg 


Seriel Quadrata. - Cubj 

| ST. KR oe% + 00 Re @ R * tot 085 
R =—4 R* ..2aR + a* R? =3aR*+3a*R __—_ 
R —-b | Ro 20 *d*  [R2 oo SbR7 +3 RG, 
a = OO +c* je SER 20 Oe 
&c, 4 C. a ' ec. a 

Ri i 1 RY RR eo R? Ro SR Hoe, 


- 


AR — SAR | AR* —; AR +3ABFPARP HARP EHARP 1 AR, 
nepe I =; —; I t3i=z I =I+7 =S—=L 
I $5 2 IxX2X3 
 ( Ge 


Er fic deinceps, continue multiplicando numeros arichme- 


& 2, unitate continue creſcentes. 

Et quidem nihil aliud ſunt quam totidem ſeries Primano- 
rum. Secundanorum , Tertianoram , Quartano;zum, &c. in- 
veils. | 


PROP. CXVII. Theorema, 
Od! ſupponatur ſeries Xqualium mulGata ſerie ſe- 
cundanorum: Refiduorum Quadrata,Cubi,Biqua- 
drata,&c. ad ſeriem totidem eorum maximo zquali- 3 
um rationem habebunt cognitam- Nempe | 


Seriet _ Quadrata | Cubl 
R* 000 R*e..ooR*+o00 j|R*wooR*f+jooR*moe 
R* oo: Rf. 232 R'pa* [RO oa Ria RE. 
R* _ Ko ad KY 4b® 'R*—3b*R*4zb*R* -b* 
R* —-c* R *wo2c*R*3cqs [Ro 3 R*3 ao Rte? 
Kc. ad Ac. uſa; ad &c. uſq; ad 
R* —R* R*- 2R + R5 | RO RR REO KC 


AR* —?AR*+ AR* | AR* —}*R*44AR* — 25R< 


fima AR* — 2 AR* 


[ 
- ; p—__—_ 2 8 5 
nope 1 = Ja= EE) ng wg +F==ns I m7 +3 —7 =To05 
3 2X 4 2X4%6 TS 
vel —_— — = FS 
- 3x5 3x $1 


oO Er 


he 


W-. Arith a:tica Influitorune. Prop, 119. 

Ee fic deinceps, -2noingue multiplicando numeros arichmeci- * 
ce proporeionales (quouſque gradas poteftatis poſtulat ) a a be 
3 concinue binario crefcentes. ) 


PROP, CXIX. Corellarium, 


T propterea, Convides ( vel Pyramidoides) ſemip e- 

ribole ( aut etiane Parabole) circa ipſins ordinatin- 
applicatam aptetu 1, erit ad Cylindrum (vel Priſma ) e= 
Jjujdem baſis & altitudinis, nt 8 ad 15. 

Nempe nt Quadrata reſiduo- 
rum ſerieji Fqualium mulctatz £ ———— 
ſerie ſecundanorumy, ( ad toti= $3: M 
dem maximo zqualium_) Nam fi 
volvendo ſemiparabolam AD O L 


circa ipſius ordinatim - appli- | 
catam D O, ut axem(vel etiam 4005 Wot 
alias,ut Prop. 9 Con. Set, dix- | 
ins, ) formetur conoides (vel 


Pyramidoides} cujus vertex O : 

erunt plana illa Conoides (vel 
Pyramidoides ) conſtituentia D 
ut Quadcaca ſeriei Mqualium 

ferie {ecundanoroum multtatz: 
(Nam reftz in {cmiparabola A D O Diametro A D parallelz, 
ſont reſidue Aqiaitium ablatis ſecundanis,in complemento 
AT © repertis,ur patetex dictis Prop. 23.) Ideoq; ad totidem 
maximo xqualia (hoc eſt, Cylindrum vel Prifma,) uc $ad 15 
per precedentem, 


40 


SCHOLIUM. 

Fr pari modo le conoidibus vel Pyramidoidibus ad Pacabo- 
loidis cujuſvis ordinatim applicatam aptatis, judicium fer , ope 
ſcou-nciam propoticionam. Pura in Paraboloide cubicali ra- 
tioerituc9 ad 14; in Biquadraticali, ut 32 ad 45 ; inſurde- 
{ulidali, ut 25 ad 33, Xc.ut in tab. Prop.126, 


, FROP. 


=—_—_ 


Prop.120,121: Arithmetica Infinitorum. gl 


PROP. CXX. Corollarium. 


Einde, $7 infinita ſeries Aqualinmw mulGata ſe- 

rie Primanorum, in eandem ſeriew Aqualinne 

eadem-ſerie Primanorum au@am , reſpe@ive du- 
catur: Refangulorum ( vel Duadratorum aut etiam fi- 
#97linm quarumvis fgurarum,ipfis equalinm, aut quident 
proportionalium) Aggregatum , ad aggregatum totidens 
maximo Fqualium, rationem habebit cognitam, 

Atq; idem accidet, f Snadrata ſeriei mulFaie ducan- 
Thr in Qucdrate ſerici ante; & Cubi illins in Cubos bu- 
Jus; & fic deinceps. 

Nempe ezdem prodibunt rationes quz in prop- 1 13, Nam 

Rod Ora Rh tae” 
in Rxra OQ:Rpa:—R*—2ak +4a* 


facic R* as R & —2a*RE lat 
&c, &c. 


CrRAa:—R" qzak* y3a*h., a7 
In C:R Fa:—R? + gaRk*}3a*R+ a" 


——_ 


facit R* 3a#k*}+3a*R* mat 
&c. 


& fic in fingulis terminis cujuſvis poteſtatis; ut multiplicande 
patebit Prop-121. 


PROP. CXXI. Corolarium, 


Deoq; , Circulus ad ©nadratum Diametri, (vel eti- 
am Ellipfis quelibet ad Parallelegrammum fibi cir- 
cumſcriptum,) eam habet rationem quam habent 
Radices quadratice univerſales Reflduorum ſeriei infini- 
te Fqualinm ſerie Secundanorum mulGaie , ad ſeriem il- 


lam Zgualium, 
Oo23 Jam 


of 7 RS 
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Nam h& circuli Radi- 
us ponatur RK, ( cujus 
Pars infinite parva 
®_ —a,) cique inliſtanc 
Perpendicaulares five fi- 
nts re&i numero infini- 
ti Quadrantem circuJj 
complentes ; erunt-iliz 
perpendiculares medize proportionales inter Diametri Segmen- 
ta, (ucnowm eſt;) hoceſt, 


TEALLILEITELIED 
TILE EIIILLALAD 
eve OY uo yuugorrY 
ST TILLLEELEEIELETTTITY 
CC OC SST wUuuPeyry 
TELLER AELAEED 


al 


R. 


* 


inter R+o, R-+1ia, R+2a, R + 3a, &c. 
F | R-0o, R-ta, R-2a, R—=—32, Kc 
| rd Tre OD, A od”; R* —4a*, R* —9a* &c. 
Iplzq; | 
mediz _ —00. yR* —1a?, y:R* m=ga?, v:RF —ga?, &c, 
propor - | 
tionales 
Quam igitur rationem habeat harum radicum univerſalium 
Ageregatum, ad toti-lem maximz (Radio ſcil. ) zqualiun:,cam 
haber quadrans circuii (ex illis cenitans) ad quadratum Radii 
Cconftans ex hi-) Adeoque & circulſus integer ad quad: atum 
Diametri. Quod erat oftendendum. 

Atque idcm de quatiber ellipi(mutatis pnutandis) facile oſten- 
detur; cum ip tus etiam ordinatim -applicatz finr mediis pro- 
portionalibu. (inter diamerri crafverlz ſegmenta_) proportio= 
nales, & quide:n nonnunquam xquales, ut cx conicorum da- 
Arina notum ct, 


SCHOLIUM. 

Ratio autein quam innuit hc propoiitio circuli ne-ope ad 
quadratum Dianet:i) ez ef,quam haber Unicas ad mimerum 
 Incermedium inter 1&4 in ſecunda ſerie Tranſverſa Tabellz 
Prop 127-Quomodo autem invenietur numerus ille {vel alius 


quivis iftias ſeciei numeris interponendus) deinceps inquiren- 
dum eric, 


FROP. 


- 


Prop. 122. Arithmetica Infinitorun. 93 


PROP. CXXII. Corolarium. 
T proinde, f# ſupponamus infinitas re@ as ſemi- 
parabole cujnſvis, in ejuſdem continuationss £que-= 
alte & fitu inverſo poſkte retas , reſpeFive duci 
quod provenit ſolidum ex infinitis illis ReFangulis con- 
flatum ( ant ex Duadratis que retangnlis illis fint equa- 
lia) erit ad Parallelepipedurm ſuper eademw baſe eque-al- 
tun, ut circulus al Dnadratum Diametri. ( Et quident 
medie propertionales crunt in ſuvduplicata ratione ordi= 
vatim-applicatarum in circulo vel Ellipſh. ) 
Semiparabolam quamlibec AP O,fecet retta MO (baſi paral * 
lcla)in duo ſeg- 
menta que alca; © - 
& Reta MO dica- 
tur y/ R. Erunt re- 
liqnz ordinatim- 
applicate in feg- 
mento ſiiperioria (- FTIR a" 
cendendo, y/:R a. rs 
Si ww 33 
/ :R —3 a. &c. 
Etin ſegmento in- O P 
feriori deſcenden- 
do, /:iRTa. v:Rf2a. y.Rt3a. fc. (propter qua« 
drata ordinatim-applicata;f in parabola,arichmetice propor- 
tionalia }Ideog; it fupponamn ſen. iparaboliita ſeFam ſic in ſe 
replicari,ut punfttum Þ punfFod congruat,torin'g; ſegmentum 
M P(transfterraiur in fitum MA «, (ut ordinatim-applicate 
inferjoris ſegmenti ordinatim a; plicatis ſuperioris inverle re« 
ipondean:) r:Fanzula, O Do, OD o, &c. Frunt 4 :R=#. 
—0.v:R* —a*. /:n* -ga* y/:ik? —9Aa*, Kc. ut 
multiplicatione patcbirs 
vV:R —=0. V/:R—a 4 /:R=224 wv:R=3 4 
1% + 0 STR SIR 2h Ci 


—— 


vik*=—=0 i:n* wat ik 


| M— 


mm 44 35 R947 &Ce 


= 


O o 3 


_ 


94 Arithmetica Inflnitorum. Prop. 123. 


Horam igitur omnium aggregatim, ad maximum 
W:R* w0:—y/R* =R)toties poiitum, hoceft, ſulidum 
propolitum ad Parallelepidam cjaſdem baiis & aJtitudinis,) 
ut circulus ad quadratum Diametri per prxced. Et propterea 
etiam medizx proportionales erunt in ſubduplicaca. ratione or- 
dinatins applicatacum in circulo vel ellipit, ur pater. 


PROP. CXXII, Corellariwms 


Tem, Sphere (vel Spheroides aut etiam Pyramidei- 

des Ellipticum, ) ad cylindrum (vel Prifma ) cir- 

cumſcriptum 5 eft ut ſeries infinita #qualium 
muldata ſerie ſecundanorum, ad ſeriem totidem maxims 
FEqualium, Hoc et ut 2 ad 3. 


Sequitar ex Prop. 121, Nam fi mediz proportionales inter 
diametri ſegmenta, qua- x 
drantem circauli (vel el- 
lipſeos ) complentes , 
jam fieri ſupponantur 
totidem aliorum circu- 
lorum invicem paralle- 
lorum radii, {emiſfſem 
ſphzc# (vel ſphzrojde- 
os ) complentium, (vel 
fimilium quorumvis 


R. 


Hoceft, ut R* 0, R* —a* R* =4a*R?* —92",&c, 
Clunt enim reatz ille v:R* —o. . 
V:R* waa", :R* -92a* ke. perProp. I21,) ldeog; 
hocum omnium aggregatum, ad aggregatum omnum max- 
imo zqualium ut 2 ad 3. per Prop. res. 


PROP. 


Gs. ei. A090 IE _ F< 1 


— 
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PROP. CXXIV. Corelarium. 


Tem, f Trianguli A DB refs reſpeFive dacantur 

in refas Trapezii ADB (eque-alt;, atque cum ipſo 

Triangulo Parallelogrammum complentis 3 ) que pro= 
dent reGtangula erunt equalia totidem femilibus planis 
Conoideos(vel Pyramidoideos) elliptici: Et medie proper 
vionales DE, DE, Oc. Erunt ordinatim applicate in 
(Circulo, vel ſaltem) Ellipf. 


Demonſtratio facile patet ex diftis ad Prop. 121. Ee 123, 
Nam ſegmenta | 
re&z B8 in hac 
figura tantun- 
dcm valent at- 
que ſegmenta 
Diametri in il- 
Ia figura. 

Si autem 
tam reaz AD, 
D B, (int #qua- 
les, quam reaz 
AD.DE, ad in- 
vicem perpen* 
diculares,crunt 
ipſe DE, DE, 
ordinatim- applicatz in circulo; fint minus , ſaltem in ellip- 
fi. Portio aurem five circuli tive Elliplkos AE, major 
eſt aut minor quam Quadrans, prour DB major eft aut minor 


guamD 8. 


FkhROP.-CYASXY. Corotlarium. 


oy exponatur ſeries Aqualium muldara ſerie Terti- 

anorum3 Refiduorum Quadrata, Cubi, Biquadra- 
ta, &c. ad ſeriem totidem eorum maximo 
&qualium 


96 Arithmetica Tnflnitorum. ' Prop. 126. 
xqualium, rationem habebunt cognitam. | 


Nemwpe, 
Seriei Quadrata Cubj. 
R?*,.000 |R*,.ooR?t too R?* oOoeR*TfooR? mos! 
Rf mat HOT RE REY OTE LE LOTY he LIST 
R?*.. bt R*2b*R'xbe! BTogb?'gt4gbert vb? 
Ri, ct RE. 2c?iR? + cf Rk mc R*3y3c*R\uc? 
&c. ad &c. wlq; ad &. uſq; a4 


R* RK? RO 2R RO RO RO? RPA 389K) RR? 


La 


ſima AR* ZAR? | ARS ZAR} AR FAR? —AR? þfAR? EL, AR? 


© 3 
nepe I += S I wo SET =jL > I wm & +5 I = 14 
I 2 3=*®© 2u»6uGg 
ve — - on 
4 4*7 *4*7 10 


, & fic deinceps, continue mutiplicando numeros arithmetice 
proportionales(quouſque cujuiliber poteftatis gradus poftulat) 
a 3 & 1, ternario continue creſcentes. 


PROP. CXXVI. Corel. 
Ari mods, fi exponatur ſeries Aqualinm mul- 
tata ſerie Quartanorum, Quintanorum, Sexta- 
norum, &c. Reſfiduorum Quadrata, Cubi, Bi- 
quadrata-&c. ad ſeriem totidem corum maximo #- 
gqualium, rationem hab<cbunt cognitam, 


IL 2,1 3 2 [ + 14+ 

Puta I =j—=75. I =+s— 4; T1 _— wt an F£> L244 43,35. 
1 4 *: gu3x12 4*$xx:n:i6 
5 J*9 JnSxl3 Sugxl,ni7 

S FD $.0 . L Se oO '. 1229 

Itz I ST, I +1 1=;660 1 ws IT I 6 =i0565 I = —— = L250 
vel & 5x10 grlozlg gxIOQz1SJuz20 
© O*1Iq GzT1Ix16 6x1 1+16<@21 


Er tic in aliis quibn{liber: nempe continte multiplicands 
numeros arithmetice propoitionales (quouſque gradus poſtu- 
lat)ay4& $,vel5&6, vel 6&7, &c, quatcernario , vel Qui 

| narie 


Prue” . CS —_— CUE 39 
% : / +4 


Prop.1 26. Arithmetica Infiniterums. '97 
nario, vel ſenario, &c, ( ſecundum indicem feriei ſubduttz ) 
continue creſcentes. Prout incuftione patebit, Ad khunc mo- 
dum. 


Seriei Aqualium 
mulCtatz ſerie 


L 
e 
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et 
= 
AQ 


deincepe. 
Pp Nempe 


quam ha- 
bear 


vel 


qui habet a+}1 a+1 2a4+1 «+1, 244 441 
is _. — omen er 


unitas ad 


vel 


93 Arithmetica Influitorum. Prop, 127, © T 
Nempe, 1 index feriei ablatz ponatur «4 ; rationem habe- 
bunt, ad ſeriem maximo Fqualium, ipſa | 


Reſfidua, Quadrata. Cubi. &Cc. - 
al 0 24 a 24 34 

_—y Soy > Reon 8 Fo 6 

a*l a+1 2c+1 a+I 24+1 34+1 ad unita- 
q 24* 6 4' tem, vel 


o —_ . ——_ 


aH1 2a*+3a+1 64* + 11a* + 64+1, 


m_m_—__ 4 
W- a 2 4a a a 27 * &C. 


4+1 2a*+3a4+1 G6a*'41n*46441 


. C6, 


a | 2a* 6a*® 
Atq; hoc idem valebic fi ablaca ſeries fit ſeries Radicum. 
Verbi gratia. Si a ſerie Xqualium auferarur ſeries Subſecun-- 

danorum cujus index 3 . Nam f ponatur a —£. Erit 1 

+1 = 841 £48+71 a+ 241 
: _ =o” oy = ZX2==6, Ec ox 342 

32k! ==5x2x12 — 10. &c. Sunt autem, in ejuſmodi abla- 

tionibus, Refidua, quadrata, Cubi, &c. ad feriem maximo #- | 
qualium; ut 1 ad 3. 6. 10, &c. | 
Similiter, {i auferatur ſeries Sabquartanorum, cujus index 


I X » 40 +1 2a4Þ1 4 
43 &ponatur 4=z . Erit— =5. = =3s 3 El 
ts. EEE a &c, 5xZ== 15, 15x22: =35. 35x 


4 
2=70.&c. : <A autem, in ejuſmodi Sublationibus, Reſidua, 
quadrara, cubi, biquadrata, &c, ut 1 ad5, 15,35, 70 R&c+ Er 
pariter in ejuſmodi aliis, ut deinceps ctiam.ulterius patebir. 
Interim placet propoſitiones aliquot przcedentes in Tabel- 
lam conjicere,propotlitioni ſequenti ſubjungendam. Nempe.--- 


PROP. CXXVII. Theorems. 
0 I exponatur ( infinita) ſeries Xqualium multa- 


ta ſerie ( analoga) Primanorum , Secundano- 


rum, Tertianorum, &c. Reſidua ipſa, eorumq3 
Quadrata - 


Prop. 128. Arithmetica Infinitorum. 99 


Quadrata, Cubi,&c. Eam rationem habebunt ad ex- 
poſitam ſeriem AMqualium 5 quam habet Unitas ad 
numeros in ſubje&ta Tabella indicatos. Nempe »-- 


Reid. Q. 1 Cubi7 Biq. ] Surdef. | Sextana, 


I ——E——_ 


is 
j0 
— 
_ 
TY fo) 
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$—— 
Iv 
'v 
Oo (a 
oj 
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ws | 
t» co 
MH 
O |w 
O jos 
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Quiptanora I 4% 


© 
wm” 
© — 
Gt . 
% | Primanoruml 2? | & | = {| £28 1] 298.1 = 
I 13% 
= Secundanor.] 2 1 *51 2434 41 Fact D 
E o - = = < > 
E 4 Tertienortt 1+ 12%] 22g 4652 1 T2236 | - 40Car08 2. 
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=  Q——_d 14161] 1241] 2255 ] -ancoarf Hangs 
=. 
 _ 
[-#] 
1s 
bh 
LP) 
OO 


Sextanorum I 7 


a—_ 


Er lic deinceps. E 
Sequitur {ex prxced. 1 =" 


SCHOLIUM. 


Verum quo pat inveſtigabicur, ' quam habeant rationem 
ſerierum * pond. Apotomarum Radices quadraticx , Cubi- 
c#, &c. ad ſeriem totidem earum maximz xqualium: Hic la- 
bor hoc opus eft. Nihil enim aliud deeft ad Circuli & Elip- 
ſcos quadraturam. Ur ex Prop 121.jam patet,& ex propolitio- 
nibus aliquot ſecuturis ulterjus patcbir. 


PROP. CXXVIII. Theorema. 


oy exponatur ſeries Aqualium mulGata ſerie Sub- 
ſecundanorum : Reſiduorum Qyadrata, Cubi , Bi- 
quadrata, &c, ad ſeriem totidem eorum maximo &- 
qualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


P p 2 Serici 
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Serici. Quadrata. | | Cubi. 
VR Ja j[R —2vaRtaſRy/Rm=3RyYatzayR maya 
/R -/b |[R -2SbR+pbIlRY/ARAaz3RyYbyzby R by b 


VR =yc |R —24+/cR tc{Re/Re3Ry/c+3cy R move 
&c. ad &c. ad &c. ulque ad 
/R =V/RIR 24 RRHR[RVRa3Ry/Rey3 RV RuARVRA 
mm———m—_—_—_—__r_____ As — ——_—_ 
AV/R-ZA,R|AR—EiR43FAR | ARVR ESARVREZARVR ARYA 
I _—— I —*E+;:=5; I = FS mf —=7o 
=. TL, ns I 
x x2 I*2x3 KXBRR +4 © 


In Fig. Prop. 
119. 


Er fic deinceps ; nempe cam rationem quam habet 1 ad nu- 
meros triangulares, ſive aggregatum numerorum arithmetice 
proportianalium (quouſque gradus poteftatis poftulat) ab 
continue unitate creſcentium. 

PROP. CXXIX.. Corellariam. 
ET Propterea, Conoides ( vel Pyramidoides ) Comple- 
i mento Semiparabole circa ipſins Ordinatim-applica- 
tam aptatum, eſt ad Cylindrim ( vel priſma ) ejuſdem 
baſis & altitudinjs, ut 1 ad 6, 


Nempe ut quadrata reliduorum fſeriei Equalium mul&atz 
ſerie ſubſ-cundinorum, ad rotidem maximo zqualium. Cum 
enim in ſemiparabolz complemento AOT, re&tz iplius dia- 
metro AT parallelz, (int relidua Aqualium demptis ſubſecun- 
danis nempe (ordinatim-applieatis in ſemi-paraboJa AOD;) fi 
volvendo compicmentum illud AOT circa ipſam OT ut ax- 
em {vel etiam alias, us alibi ditum eſt,) tyrmetur comoi- 
dcs,(aut etiam Pyramidoides analogum jcujus veriex O;circuli 
{ic volvendo deſcripti ( vel fimilia_ plana ſimiliter poſita) 
erunt in reftarum illarum (ipli AT parallelarum) ratione 
anylicata. Foc eft, ut quadrata Refiduorum ſeriet AEqualium 
{ublact: ſecundanis ; ideoque ut 1 ad 6 perprzced. 
| SCHO- 


Prop. 130.  Arithmetica Infinitorum. 10t 


SCHOLIUM. 


Er pariter judicandum erit de Conoidibus & Pyramidoi- 
5dibus complementi ſemiparaboloidis cujuſvis circa ipſius or- 
dinatim-applicatam aptatis, juxta propolitiones ſcquentes: 
Nempe mutatis murandis, prout ſemiparaboloidis gradus po- 
fulaverit. Puta in ſemiparaboloide cabicali, ut 1 ad 10; in 
Biquadraticali,ut 1 ad 15; in Surdeſolidali, : ad 21.&c. Juxta 
tabcllam Prop,131. 


PROP. CXXX., Theerema. 


I exponatur ſeries Xqualium mulCtata ſerie ſub- 
6 tertianorum 3 Refiduorum Quadrata, Cubi, Bi- 
quadrata, &c- ad ſeriem totidem eorum maxi- 
mo xqualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


Serici Quadrata. | Cub 


SIR av a jv REaNY aRkÞy'as 


VR 3/HaR* rg Viet Vier 
/* Roy D [vt R* 5 BR + y/*b* | ,*R*? NTP = | 
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E J 3. 
1 =4=sS I mw 4+L=10 | v m4+3A wt —t 
Z " ſ 0 
I 
L+ 3 +. 4 TO = JV | Io+10 == 20 


Er ſic deinceps ; continue addendo 'numeros triagulares ſeu 
aggregata numerorum arichmectice proportionalium, ut habe- 
atur conſequens rationis cujus' antecedens < 1, 


Pp 3 FROP. 


Arithmetica Infinitorum. Prop. 131, 


PROP. CXKXI. Thearena. 


ara ſerie Subquartanorum , Subquintanorum, 

&c. Reſiduorum Quadrata, Cubi, Biquadra- 
ta,&c. ad ſeriem totidem eorum maximo zqualium, 
rationem habebunt cognitam. 


P Ari modo, Si exponatur ſeries Mqualium mul- 


Nam ut in ſubduQtione feriei ſubſecundanorum, conſequen- 
tes rationurm fiunt continua additione numerorum arithmetice 
proportionalium , 142 =3. 1 +424+3=3+3= 6.12 
3+4= 6% 4=10, I+2+3+4+5 = 10+5=—=15. I #2+ 
3t4+5+6= 1536 =21,&cltain ſubductione ſubrerti- 
anorum conlequentes rationum fiunt continua additione na- 
merorum illocum (3, 6, 10,15, 21, &c ) in ſubduCtione ſubſe- 
cundanorum modo igventorum ; nempe 1+3==4 4+6= 
10.-10+I0= 20. 20+15 = 35. 35 +21==56. W&c. vel 
I+1+2 =1+3=4 4+1T24+43 =1+3+6=1I0. 
I10+I +2 +3+4=143+6F10 = 20, 20 +1+2+3t4+þ 
$ = 143 +6+#106Þ15—=35. 35+F1+2+3+4+5+6— 
1+34+6tio+15Þ21 —56. &c. Deinde ex numerorum 
jam invencorii (4,19,20,35,56,Hc.) continua additione, fiune 
conſequentes rationii in ſubduftione ſeriei ſubquartanori, (nt. 
Pel+4=—=5-5+10==15. 15}20=—= 35. 35 +56 = g1.Y&c,) 
Ec ex horum iterum continua additione, fiunt conſequentes 
rationum in ſubduQione ſeriei proxime (ſubquintanorum; ) 
Er fic deinceps ad hunc modum. 
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Ratio quam habent ad ſeriem maximo » Xqualiuma 
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cmmmunuans op. 


Relidua, Quadrata, GCubi. Biquadrata. . Surdeſolida Sexrana, 


SCHOLIUM 
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Arithmetica Infinitorum, 
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Er fic deinceps. 


P. 131. 
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104 Arithmetica Trfinitornm, Prop. 132» 
SCHOLIiUM. 


Atque hic obiter incidimus in numerornm figuratorum 
(ut dici folent) ſpeculationer» inſperatam. Sunt enim nu- 
meri omnes ( tam hujus quam ſequentis Tabellz ) hujuſ- 
modi additione fa&i, hgurati ; puta Laterales, Triangulares, 
Pyramidales, &c. Quod, cum tit cuivis obvium, monuiſle- 
ſathciar. 

Patet etiam, ( in utraque Tabella , ) ſeries numerorum 
fic inventorum tranſrerfas ceaſdem plane efſc atque ere- 
Qas, 

Ex di&is autem licet propoktionum aliquot przce- 
dentium ſummam ( nempe de ſerie Xqualium ſerie radicum 
muldtata) in unam Tabellam conjicere quam ſcquenti propo- 
fitioni ſubjungam. Nempe ---- 


PRO P. CXXXII., Theorema. 


analoga ſerie Primanorum ( vel fi libet, fub- 

primanorum, quod tantundem : valet ) :Sub- 
ſecundanorum , Subtertianorum, &c. Reſidua ipſa, 
eoriimq3' Qnadrata, Cubi , Biquadrata , &c. cam ra- 
tionem habebunt ad congruam ſeriem AMqualium, 
quam habet Unitas ad numeros in ſubjecta Tabella 
indicatos. Newpe 


0 exponatur infinita ſeries Xqualium mulQata 
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Er fic deinceps. 
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Subſeptimanort 
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Subotavanorum 


Mm— .— 


Subnonanorum 


goregatus ex duobus (1 


ſum altero ad dextram pehitis. 
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106 Arithmetica Influitorum. Prop. 1331 
Notandi etiam <ſ,cundem prodice rationis conſequencem in 
re{iduori Quadratis li auferantur ſubtertiana,% in Cubis {1 aufe- 
rantur ſabſecandana; icem in ſextanis fiau ferantur ſubſeptima- 
na,& in ſeptimanis ſi auferantur] ſubſexcana ; & lic ubique reci- 
procatis quali poteſtatibus, ur ex inſpeQa tabella patet. 

Sed &<tiam alias idem aliquando accidit, puta in Surdeſoli- 
&is fi auferantur ſubprimana & in iptis Reliduis fi auferantur 
ſubquintana,ſed & in Quadratis'(i auferantur fubſecundana ; 
Item in Nonanis fi auferantur ſubprimana, & in ipſis Reliduis 
11 aaferantur ſubnonana, ſed & in Cubis {i auterantur ſubſe- 
cundana, & Quadratis {i auferantur ſubtertiana : lrem in 
Ofavanis {i auterantur ſubſextana, & ſextanis ti auferantur 


'ſuboftavana,fed & in Decimanis ii auferantur ſubquintana,R in 


Quintanis (i auferantur ſubdecimana : & lic alibi at ex tabel- 
laparec. 


PROP. CXXKXIlI. Theorema, 


ſecundanorum, Reſiduorum Quadrata ; Cubi, 
Biquadrata, &c. ad fertem Aqualium , ratio- 
nem habebunt cognitam, 


< | [ exponatur ſeries Primanorum mulfata ſerie 


Puta 

Relidaa | Quairata. I ' Cnbj. 

LD a ja*?D* .. 22* Dag 124 D*36*D* 32 23a7' Dc af 
bD -b* [b*D* - 2b* D4b*|b*tD'u3biD:' +43b'D.b* 
cD =c* c2D*® — 2c? Dacf® ct D*  wac*D*+;zc Dot 
&c- uſq; ad &c ufyue ad | &c nſque ad 

DD -Dz j|D*D* —2D*DxDE*]D* D? = 3D*D* +3D*' DP: 
2 AD* =$AD* | 2AD* _ 4 AD*%++ AD* | 4 AD* _ 4 AD* 23414 — 44D# 
L La 24D3 He $ 4 Fr ROY Ln 444  2= 2, 

— ns {13 = Tan. INST am = 
2X3 6 | 3x45 60 39 4% 5x 6x7 $40 I 40 

I — . I x 4 ——_ I o bo rg 
2xk35 6 | . 253 4X5 0 2X3 | 4X5 " 06x97 I 40 : 


Et ic deincepz; continue multiplicanda Numeratores per 
numeres 
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Prop.13 | 138. Arithmetica Influitorum.” 107 «+ 
numeros quadratss, & denominatoresper biaos continue ſe- 
quentes arithmetice propurtionales, 


P R O P. CXXXIV, Cerollarium, -.-O9 


rum reſpe@ive aucatur in ſeriem Primanorum 5 Re- 

Gangulorum ( aut ipfs equalinm vel etiam' propoy- 
tionalium Qnadratorum ant figurarum quarumvis)agere- 
| gatum, ad aggregatum totidem aqualinm, rationem ha- 
bebit cognitam. : 

Atqz idem accidet ſs Buadrata ſerieiillins in Dnadrata 
hujw; Et cubi illiws in cubos hujus, &c, reſpeFive au- 
carr, 

Nempe exdem prodibunt rationes quz in Prop. preced. 
Nam { ducatur  * | 


D 2 Q:D—a:; =D* =2aD3D* C:Daa:=Di. 3aD*x 4D a? 


I ir , $i ſeries Fqualinm mul@ata ſerie Primano« 


in - | in a* in af 
fiet aD =a* a*D* 24 D+a &D*3a*D*+43a'D.a5 
&c. KC. Kc. 


PROP. CXXXV., Corollarium. 


etiam Semi-Ellipſis ad Parallelogrammum Fllipſf 
circumſcriptum) eam habet rationem- quam habent 
Radices quadratice unrverſales Reſidyuorum ſeriei Prima- 
morum ſerie Secundanorum mulfate , ad ſeriem Prima- 
norum illorum maxime Fqualinm, Totws-itag; circulus 
(ant Ellipſis) ad illud Qnadratum ( vel Parallelooram- 


2mm) rationem habebit illius duplam. 


| bee; Semi-Circulws ad Duadratum Diametri ( vel 
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109 Arithmetica Influitorum. 
( cajas prirs infini- 


Prop.135. 


te parva D — a, ) ATT) 

cique ordinatim-appli- EEE 

centur infinitz reXz pd ESO 

( xqualicer ab ine Cr 1.6835 R- 
vicem diftantes ) ſemi- '* 24:23 
circulam (vel ſewi-el- {::'::r:): 

lipfn) complentes ; ce I 27 BI | 

R R. 


erunt illz {ut noium 
ef} mediz proportio» | 
nales (vel ſaltemin ellipſi mediis illis proportionalibus pro- 
; porcionales) iater diamerri ſegmenta ; Pu a 
Inter oy * 22 34 42 
& Dc D-24a D.3a D-za 
Heoq; ViaD if; y:2aD gat; i3aD "gat; vVizaD wn6at 
vel yiaD=a*; y: bD -b*; yicD ett; v:idDd®; | 
Adeoque omnium aggregatan, hec eft ſemicirculus, (vel 
ſeni-e!lipi*)ad cocidem iph D* zqualig, pura ad quadratum 
Diametri (falcem ad diamecrum in alcitadinem ductum ) 


4 &cs 


- Ut \: aD —-3*: L 1/:bD 7 3. + ve: CD) wet: bY &c. uſq; ad v: DD AGE # pg 


SD i SD + 0” +» i mn iD 
Lleoque circulut integer ad idem quadratum, ur 
2y:aD —=a* &c. ad AD. 


ad 


PROP. CXXXVI. Corolarium. 
E:; proinde, $7 ſupponamus ſemiperabole cujuſvis 


infinitas retas ( ordinatim- applicatas ) in ejuſ- 

dem, inverſo ſitu poſute, reſpeFivas refas ducis 
quod provenit folid.im ex infinitis ills ReFaneulis con 
flaturn Coel ex Qdratis, aut aliis quidem figuris ftmili- 
bur, quer:Fangulss illis equentur ) erit ad eque- altun 
Parallelepipedum congrunn ( nempe cujus baſis equentur 
&utirato bajus [emiparabole ) ut Semicirculus ad Ouz- 
dratunt 


P. 136.  drithmetica Tnfinttorum, 109 


dratum Diametri. ( Et quidem medie proportionales e> 
runt in ſubduplicata ratione ordinatim-applicatarum in 
Circulo vel Ellipſi.) PR. 

Sit eadem parabola APO ſitu direfto, & PA iu inverſo po- 
ſita : erunt- jgitur 
(ex natura Parabo- 
Iz) Quadrata or- A 
dinatim-applicata- 
rum (nempe rea- 
ram D O, D O,&c. 
deſcendendo; vel 
Do,Dwu, &c. aſcen- 
dendo,) infinita ſe- 
ries Primanorum 3; 
puta 4, 24, Za Kc, . 
vel eorum loco, a,b, c, &c. quorum maximum dicatur D 
Cnempe quadratum baſis P O vel Ao:) Er propterea, eadem 
inverlo fitu erunt D a, D-24,D w 3 a, Qc. vel etiam 
D — 4, D — b,D — c,&c. ( Aquale enim eft lingulorum incre- 
mentum , f1 a minimo ordiamur , atque decre- 
mentum, fi ordjamur a maximo.) Et conſequenter ipſz ordi- 
 natim-applicatz (quippe in quadratorum ſuorum ratione ſub» 
duplicata,) illic cuidem y/ a, 2 a, 4 3 a, &c. vel /a, 4 b, 
wy c, &c- hicautem /:D 4. ViD-2a v:D-34Rc. 
vel (ecorum loco) /:D a. /:Dm=b V:D-c Qc. Dutis 
igitar his in illas, emergunt retangwla O D o. Ncmpe 

Duftis / : D — a. /:D —b  / :D —Cc- wt 

In a | v Dd. v/ C. &c. 


Ficnt FED | ny OX x bDb?. v :CD —c?*. tc. 


Horum autem rce@-ngulorum omninm aggregatum, ad 
1«<Gangulum / ;: PHO. na :D=vhocfty D*— DD to- 
ties politum : Hoc eft, fuljdum ex ilia n-vlriplicatione cortum, 
ad dittum Parallelepipedum : eft ut {emicircujus ad quadratum 
D:ametri, per przcedentem, 

Et propterea etiam medi preportionales inter contig vas re- 
Q 3 Ctas 
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110 Arithmetica Tnfinitorum. 
Ras OD, Do, ctuntin ſubduplicara ratione ordinatim-appli- 
catarum in circulo.yel.ellip4, quippe quia retangula ODs ſunt 
illis ordinatim applicatis proportionalia. _ 


SCHOLIUM. 


Nota tamen, non neceſſarium eſſe ut ſemi-parabola inverſe 
ſitu polita tit plane eadem cum ea qurz ponitur ſitu dirco : 
nam res non minus ſuccedet in quibuſſibet duabus ſemipara- 
bolis inverlo ſitu pofitis, nodo #que altis. Ita ramen ut, fi baſes 
habeant inzquales, bafis Parallelepipedi non ſumatur, utriuſvis 
Parabolarum bafis quadrato, ſed utriulq; retangulo Xqualis, 
putaP O « A s. Quod monuille ſufficiat, cum ,eadem quz pra- 
celſit demonſtratio,leviimmutatione tata, eriam hu 6 accom- 
modaripofſit. Vel etiam hoc inde facile inferripoſſic . 

, Figura vero ex omnibus tedijs proportionalibus (inter OD, 
D @, ) conſtans, erit quoddam Elliptoides : cujus nempe ordi. 
natim applicatarum quadrata ſunt ipſis ordinatim applicatis in 
ellipſi proportionalia, ut patet. Sicuctnempe in paraboloide 
Biquadratico ordinatim-applicatarum quadrata ſunt ordina- 
tim applicatis in parabola proportionalia ; Et quadrata ordi- 
natiin applicatarum in Parabola proportionalia ipſis in trian- 
gulo Ocdinatim applicatie, 


PROP. CXXXVII. Corollariam. 


doides Ellipticum, ) ad Cylindrum ( vel Priſma cir- 

cumſcripta, ) rationem habebunt eam quam habet 
quadruplum ſeriei Primanorum ſerie Secundanorum mul. 
Gate, ad ſeriem totidem Fqualium maximo Primans- 
rum, Nempent 2ad 3. 


| Et: Spheroides ( vel etiam Conoides aut Pyrami- 


Cun 


Prop:137. | 


— 


Tohſinitornm. 1tt 
Cum enim re&z in 
Circulo vel Ellipfi fir 
Daplum ferici 4/:aD 
a *. &c. Frunt pla- 
na in Conoide vel Py- 
ran idcide ut Quadru- 
plum ipſo1um aD — a * 
R- &c, Ideoq; ad Ptifma 
| vel Cylindrum.circume 
ſcriptum, ut 4 ad 6, vel 2 ad 3, Per prop. 133. Quod & an- 
tea ckenſum erat prop. 123. 


PROP. CXXXVIITE, Corollariums 
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Prop. 139,139. 
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= 


tar; ref eq; nnins trianguli in continuas reQtas alte- 
rius trienguli ducantur , medie proportionales erunt 
totidems ( vel circuli, vel ſaltem) Ellipſcos ordinatim ap= 
plicate; eariimq; quadrata ant circulicant figure quecung3 
femiles/) Pyramidoitdis att 
conoidis Elliptici Plana. 


Jew $i Parallclogrammuny linea diagonals divida- 


Sequitur ex duabus prixced, 
Nam re@z conterminz frint in- 
ſtar ſepmentorum Diamerri. An 
autem circulus, an Ellipfis pro- 

_ dibit; judicandum erit ecodem 
| Indicio, quo in prop 134. 


PROP. CXXXIX. Theorema, 


C.* I exponatur ſeries primanorum mulQata ſerie 
| Tertianorum 3 Ref1duorum Quadrata , Cubj, 

Biquadrata,&c. ad ſeiiem Xqualium, rationem 
habebunt cognitam. Nempe 


Reſidua 
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Prop. 140,141, 
Refidua | Quadrata. | -—"Cubi. 
woA? a* D* @ 224<D* Las at D* .. a7 D* + 3 a* D* = a*: 


- &c. ad &c. uſq; ad &cuſq; ad. 
DD*..D* | D* D* -. 2D* D= 2 Ds | D*D* -3D*D# + 3D” D# _D* 


Er ſic deinceps; puta 
HR 
_2x4x6x8x10 2x4x6x%8x10%x 12 


6x8x10X12x14 x I60 7x9 XIIXIZXISXI7XID &c. 


PROP. CXf.. | Corn. 


Dew accidet, ff ſeries Fqualium mulGata ſerie Secun- 
danorum , ducatur in ſ[eriem Primanorum. Ft illins 
Dnadrata,Cubi,@c. in Duadrata, Cubos &c. hujus. 


( Pata,fire&z in ſemiparabola, diametro parallelz, ducan- 
tur in reftas Parallelogrammi circumſcripti: nam carum 
continuationes, in complemento, ſunt ſeries Secundang- 
rum. ) 


Quia nempe D* — « * in aeft aD* — @*. &c. 


PROP. CXLI. Theorema. 


0d exponatur ſeries Primanorum mulata ſerie 
Quartanorum 3 Refiduorum Quadrata , Cubi, 
&c, ad ſeriem Xqualium, rationem habebunt cogni- 
tam. Nempe 


Reſidua 
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Reſidua. Quadrata. Cubi. 
Kc. &c. __ 


PN 


_ ei" 211.  1AD]| OT 
Ln 3 = 6AD £245 ==7151 AD I Fo = 2 = AD'* 
3 | __3Zx6 3 =0 n - 


vel "2x5 3» 6x9 4*7*x10xu12 


Zx6£9 «12 3:6x9x12u15 : 
Er fic deinceps,puta —— ras : 
SXSxI 1XI4XI7 —=GxgxI 2x15 x1 x21 


PROP. CK: Coroll. 
Dem continget, fr ſeries Fqualium mulGata ſerie Ter- 
tanorum, ducatur in ſeriem Primanorum. 


(Pata, firetz paraboloidis Cubicalis diametro Paralles 
Iz, ducantur in reFas Trianguli inſcripti : Nam earum 
continuationes in cemplcmento, ſunt ſeries Tertianorum. Ev 
fimilicer mutatis mutandis, in aliis propofitionibus. ) 

Quia nempe D'— a* in a, fteD' a4. 
: SCHOLIUM. 

Et pariter judicandum erit, mutatis mutandis, in aliis qui- 
buſvis caſibus,ubi ſeries hujuſmodi componitur ex duabus vel 
pluribus aliis ſcriebus invicem multiplicatis. ut patet. | 


&c. 


PROP. CXLIII. Theorems. 
P Ariter, fi exponatur ſeries Primanorum mul&ta- 


ta ſerie Quirtanorum , Sextanorum, &c. Refi- 
duorum Quadrata, Cubi, Fiquadrata , &c. ad 
ſeriem A;ualium, rationem habebunt cognitam. 


4 4x8 48 «13. 48$x 12x16 


Puta ; 4.” ——— comms; avis. BN 
2X6 Zu7x1l 4X8$x12xX16 $X9 x13x17* 21 
5 5x10 5 xXI9x 15 5X IOXx 15% 20 


Item 
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'Ceriet Primanorum mnlQatrx ſerie 
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Arithmetica Influitorune. 
E: fic deinces, ut poteſtas ſeriei ablatz poftulaverit: Prout in- 


dictione patevit- Ideog; ---= 


 exponatur ſeries Primanorum mulcata ſerie 
Secun:lanorum , Tertianorum ,, Quartanorum, 
&c. Reiidua ipſa, eorinqs Quadrata, Cubi, 
Biquadrata,%c. rationem habebunt, ad ſeriem A£&- 
qualjum, earn quam indicat ſubjecta Tabella - Sive, 
quam habent numeri Tabellz, ad Uaitatem. Nempe 


R eiidua 


ſ- 


Secundan. 


—— 


1 Tertianor. 


| Ouartan. 


—— 


| Qaintans 


246385 


Cext Incor. 


Septiman. 


—_— 


OfFayan.- 


[ 


| 


PROP. CX.IV. 


Theorem. 


Prop. 144 


Ec tic dejnceps, ut induGione patebit, 


[ quadrata | Cubi | Biquadrata 
TEL IX2<3 Ix23%4 
3*%4x5 4X5%6x9 5x07 x5xB 
| Zu 4 | 2%4"6 | 284x6x8 _ 
S307 q*6-5+10 |. SxX7XOXIINLS 
2x5 | 3x6x9 BXOKGXT 2 | 
3-.6x9 4*J*X10x13 | $X6xIIxIq4- 17 
4x3 qx8*412 | _4*8-12>16 
3*P«I1 4*X8x12x16 | y=9x13+17x21 4 
5X10 EXTOLITE SXIOx15%20 
3*$x13 4X9%1 4X1 v $XTOXISX2OZS 
Su Gxyanrs | 6<12x1Þ%24 
2-9-15 | 4*19+10-22 | SY 11*17X23<29 
= 7414 7" 14421 71 4%21%28 | 
3% 10x17 3x11*16u25 | $16 19*20433 | 
oh 


PR OP. 


Er ſic deinceps, 


Prop. 145,145.' 


Arithmetica Infinitorumr. 


IIs 


PROP. CXLV. Thoorema, 


1militer, ſi exponatur ſeries Secundanorum myl- 

(tata ſerie Tertianorum , Quartanorum, Quin- 
tanorum, &cz Reſidua ipſa, eorumq; Quadrata, 
Cubi, Biquadrata,$c. rationem habebunt, ad ſeriem 
Zqualium, eam quam indicat ſubje&ta Tabclla. 


Nempe 
Ratio quam habent ad ſeriem Fqualium 
" 4s "_ IT ade CO" 
Kelſidua | Quadrarta. Cubi Biquadrata, 
tent wy —— dow GE ES | 
[Tertian, | {3 NS Tawny IX2X3X4 
| 3x4] 5467  7#8Xg9 x10 9g xI0NILXI2%Thþ 
Vv — TT: ap_—_—_ —— — c— i 
& , Qoare 3.2 + 3204 | 25x46 | angels -Þ 
= ZXx5 g x99 7R9 FIIMNI3 9 X11 W1I3NISNI17 
bn Ds PTE ea un RAE : 
= | qQuintan. = 376 | 3nong __ | newgwis 
S 38 6| 5x8X811 710X138 169 X12 15X18x 21 | 
"þ HE; x0 OO ERORIBT an 
Z , SEXtan. RE, 2 488 _ 48x12 | 48%X8>X128 15 
S 3x7) 5x9x139XI1X15*%199*X13X17821% 25 
ws FRET ——_— _—_ = 
5 pon 5 |-$ 10 | $* 10 19" Lo Hos 
S | 3«5&|;X10X 15/7412 X17 x2:/9814*19X24M29 | 
_ ——— i _ 
P Ofay. [= 6 412 E 6 x I2 18 62128718 X24 
U? 3x95XIIX1L 7 #13 M419 4250 «15 X21 27 ,. 33 
< — _ — ci ASS 


Er {ic deinceps, ut induction: } ate -:c, 


PROP. CXLVI. 


R 


Theorema, 


Tem ,S1 exponatur ſeries Tertiarorur nveata ſe- 
re Cuartatoium, Cuintatorum, Sextanuum, &C. 


r 3 Relts 


Er ſic deinceps, 


116 Arithmetica Influitornne. Prop. 146 


Reſidua ipſa, eorumq; Quadrata, Cubi, Biquadrata, 
: &c. rationem habebuat , ad ſeriem Aqualium, eam 
quam indicat ſubjeta Tabella. Nempe 
\ 
Ratio quam habent ad ſeriem Mqualium 
_ ; Ne. 
] Reſ | Quadr. | Cubi. Biquadcrata. 

_ | I Iu2 I*2%3 I *2X3X4 
| 1 — PEA DINE TIA 16 —_ _—— 
& | Quartanorum |" HIST [rombianug | T3567 | 
_ m——_— 6< —_— — —— —— -— — 
= 2 | 2% 2<4*6 | 2x4%0xk8 5 
ES : ns + RS dhe: 4*0_ 4X0X0____ } Oe 
= ! Quintanorum | TT | Tomi gts | 13x15%17x19021 2 
: 2 "IE _” | 4 © 3x69 " pkbags Y 

; IE 11. 219" 7 — — = ___ > 
E Sextanorum | 47 | 7*10«T3 | Tox13x16«19 | 13*10x19x” 2x25 | = 
5 | — — —_ —-— | a 
*= . - 4 of 4x8 4«$x12 4x8x12x16 
S | Septimanora | Se own Enynrtmryyreut=paaea 
F } o JXIIAI5 | TOXI rIldx22 | 13xX17x2 1:25x29 
] P = v rr apme—_ 
K. <10 LOX1 15 X30 
S | Oftavanorum | —— | he OTIS. 1 = TEM, 
&; +'9 | 741247 | Tortg>20425 | 13x1 8x23*28x33 

—_——— —_— . mma 


Er tac deiaceps, ut inductione patebic. 


SCHOLIUM. 


Artque codem modo facile eric vel has Tabellas quouſq; li- 4 
ber conrinuare, vel alias etjam pro ſeriebus ſequentibus | 
componere; puta Seriebus Quartanorum , Quintanorum, 
Sextanorum , &c, mulitatis ſeriebus quibuſliber ſuperioris 
poteſtatis. | 


PROP, 


Arithmetice Infiniterum. 117 


Prop. 147,148. 


PROP. CXLVIE. Theorema. 


(erie Primanorum 3 Refiduorum Q :1drata, Cu- 
bi, Biquadrata, &c. ad ſeriem /£qualium ra- 
tionem habcbunt cognitam. 


N ; I exponatur ſeries Subſecundanoram mulFata 


Nempeeam quz exhibetur prop, 133. Puta 


Reſidna, | Ounadrata - | Cubi. 
MaD — wv a* va D*—2va*D34/ at vat D? —=3/a*D* 13va*D mar at - 
&c, ad &c ulq;.ad | &c, ulq; ad | 
VDD — 4/D* i D*D*.. 24 D*Da, D* ' LVD®D®-34 D*D* 4 3vyD*D-yD® 


T3 — = 14=7 2 —= +6550 = = a [ 5m TÞ7—= 
Sg 222 1 X 2 ww? 
3x4 3=3 |[4*5x0 —3n4ns [onom7 x8 


PROP. CXLVIII. Courellar, 


[| Dem continget f ſeries Fqualinm mulfata ſerie 
Subſecundanorum , ducatur in ſericm Subſccundano- 
\ rUM. 


PR OP. 


(Para fi ordinatim applicats in ſemi-parabola ducantur in 
earundem continuationes in ipcFus complemento.) Nam 
vs D=va inya facit va D—ya:z=yViD—a. &c, Ec fata 
_ ab corum quadratis, zquantur quadratis horum &c- 


2\/D* TWIT 24/D*— $1/D*42 AD* ! 23D3 — 2AD? 4 $AD? 0 


C& —= 


-” 


PROP. CALIX, 


112 Arithmctica Infiuitorum, P.149,1 $0,15T. 


Corolar jum. 


Atet etiam; Faſdem proverire rationes, ſie EXPOnte 
tur ſeries a — 4a? Oe. froe ſeries a4 — 4/42 EXC. ( vel 


va — a: ) 


Nempe, collatis Prop. 153. & 146. 


ſcnt- Quod monuille ſufhciar. 


SCHOLIUM. 
Ideoque & reliqua quz poft Prop. 133. habentur Corollaria, 
hac etiam (mutatis matandis) non diiliculter cransferri pul - 


hn. 


PROP, CL. Theorema, 


0 exponatur ſeries Subſecundanorum mulQata ſe- 
rie Radicum quadraticarum Tertianorum ; Reſj- 
duorum Quadrata, Cubi, Biquadrata, &c. ad ſeriem 
Agqualium, rationem habebunt cognitam- Nempe 


Refidua, | Quadrata. 
__ | v2 D&— 24 a+ D* 14 6 
&c. Wc 
al 2 | EO 
a=; =t7, 4—= 5 +3 = 92 = 
+ EI A 3 « Sher, M D 
TT | os 


Cubi, 
va? D*— 3ya D*+ ,va?7 D*a yet 
&c 


"ng 9 a *% 
$ 7 Sg 28 = 3465 
4 X 4 X 6 
CET P 


PROF CH - Cult. 


Dem contineet, fe ſeries Fqualium muldata ſerie Pri- 
arOrum, ducainr inferiem Subſecunaanorum. 


cnia DA.a vel v D*—1a? inya, faciDya —aya, vel 
3 3 


\ SD ca". 


£CHOLIUM. 
Et {i-Militer etiam alibi ictelligendum eft, ubi ſeries expoſlita 
divadi poliir, in duas vel pluces compoanentes. 


PROP. 


g! exponatur ſeries Subſec undarorummulttata ſe- 


- g & be, 
Gs Ee - 
- 

< 


Prop.152,153. Arithmetica Infinitorum. 119 
PROP. CLIL. Theorema. 


rie Secundanorum3 Reſiduoram Quadrata, Cubi, 
Biquadrata, &c. ad ſeriem Aqualium, rationem ha- 
bebunt cognitam. Nempe 


Reſidaua. Quadratas | ; Cubl. i * 3 
/aD?! va? |va?D* a244'D! vat | Vat'D'.. 2v/a<D*+3va*D* vat! 
&c. | Tc. | Lc. 3 
— "FE mY "Eo — 
Him 5 =13 _— + * þ 4, ==350 =70 + a4 +2, = H4=(if, = 2548 }; 
6 6x6 | 5M x 6x9 _ 
3 * © 447 x10 5x8x11 x14 


Ec fic deinceps. Et ſimiliter in ſubduGtione ſeriei cujuſvis pote* 
ſtatis ſuperioris. Adeoq; ---= 


PROP. CLI. Theorema. 


I exponatur ſeries Subſecundanorum multata 
{crie Primanorum , Secundanorum ; Tertiano- 
rum,&c. ve] Radicum quadraticarum Tertia- 
norum , Quintanorum , &c. Reſidua ipfa, eorimqz 
Quadrata, Cubi, Biquadrata, &c, rationem habebunr, 
ad ſeriem /Xqualium , cam quam indicat . fubje&a 


Tabella. Nemre 


Ratio 


has: \ "TT 
p, 6 6-2 
®* , 


—_ Arithmetica Inffnitorum. 
Ratio quam habent ad ſ:riem Aqualinm 


Prop. 144 | 


& 1 


' PROP. CLIV. 


Er fic deinceps, ut induftione patebir. 


Theorems. 


, 


re Refidua { quadraca ' | Cubi Biquadrata 
. We eek COR RE TE 2 T 
| . 7 2 « 2 2%2*3 2123425 4 
Primanor. [2 ay ELON SB SEA 
v | A 4x5x<6 5X6x5 8 6:7 +3*$xXIO 
on —  — ——_—_ — 
p + 3 v Tertian. | =. 6% ax4%6 | © 4x4x6x8 _ 
X | a 4*0=8 57/ - SALE 6x8xIOXxI 2x1 4 
ES png Rn - —— 
E + Secundan. 6 6u 5 6x6''9 6x 6x9x1 2 | 
= | Hog 4*7*10 $*8xIIXI4 | 679xI13x15x18 5 
Ss OE. of CER INS — CG 
J | y Quintan, 3 _ $88 _ $x8x1 2% 8 $ x12v16 | 5 
K 3*7 4X$x12 [559x13x17 | 6x10x1 4qx18x22 > © 
6 enfrmmmaiwwenneads ff < : W 
S | Tertianor. | = 0 
© IW 10x10 I OXIOXTS ' JOXIOn 15x20 hor? 
ke | Zu$ 4X9 x1 4 $x10+15-.20 | 6XIIXxI 0x21x26 
th aka x ” ep 
-— | + Septim, | 12 I 2xXIZ 12::123*18 I 2x1 2xI 8x24 
S | x9 4Xx10k16 1 5 LIXL7*25 6+1A2x18x24u30 
| Quartan. | 14 I4XI 4 14<I4%X21 I 4YI 4X21X28. 
3*1tO 4*11x18 5116 «26 6-1 5-4 U382 71.34 


Ariter , $i exponatur ſeries Subtertianorum 
multqata ſerie Primanorum, Secundanorum, 
Tertianorum , &c, vel Radicum cubicarum - 
Secundanorum, Quartanorum, Quintanorum , Septte 
manorum,8&c. Relſidua ipfa, eorumq;z Quadrata, Cu- 
bi, Biquadrata , &c. rationem habcbunt, ad ſeriem 
Aqualium , eam quam indicat ſubjecta Tabella. 


Nempe 


Ratio 


- Prop. I 54s Arithmetica Tefinitoru 


>. 


1 ertianor. 


Reſidua { Quadr. 
ſ - (— 

2 Zu2 
vc. Secun. Pra rg G7 
Primanor, | __ 6x4 _ 

4x6 5 7x9 

2 | — 
L | vc, Quart, = 2 9x6 
L 47 | 5x8*11 
HY = | 

A Þ vC. Quint, | I2 12x83 

| 4x8 | 5x9x13 

E — — Xu 
£ Secundan. 15 |_1540 
S | 4*9 | 5xIox15 
= -_ — — 
S | +c,Septi. | 18 | 18412 | 
S 4*IO | 5=1lx7 
'Z | vc. Otay. | OS. 
ON 4*It | SxI2x19 


WP. 
tes 


< iS CES 
 VLDF 


6 x wen, * _ 
OE HS LI # 
d > 


ey I Ea Aa HEH 
OE, ”— » 
i r 

MM. 


Ratio quam habent ad ſeriem Mqualium. 


24 | 24x16 
4X12 | $x13x21 


| Cubi Biquadrata 
Zx2XZ3__ 3*243%4 
6x9 >8x9 7>Sx9xIOXII 
6x4,x6 b 6x4x6x8 2. 
GS >1 9x12 | 7x9 «<11x*k13x15 
___ 9x6x9 OXBXOXI 2 
6x9x1] 2x15 XI OxI3x*I 6x19 
2 2x8x12_ I2'8 x7 216, 
: 6x1 Ox1 4x18 | 7 *11x15>19x23 
ISXIOXIS I5*IO# 15x20 
6x1 Ix16x41 7x1 2X17 »32827 | 
18x12*18 I 8x1 2x1 $x24 
| 6x12x18x24 | 7X13x19X25u31 
2 1X1 4X2 1 21x1 4x21x28 
6x13n JOx27 | 741 442 1x28x35 
_34*16«340 | 24«10x24x32 
6x1 4*22x30 | 7x19x23x31x39 


Et ſic deinceps, ut induftione patebit, 


SCHOLI 


potcſtatis, 


SC 


UM. 


— cy 


Ec fimili methedo non erit difficile & has Tabellas queuſq; 
libert & continuare & alias etiam pro feriebns aliis componere; 
puta ſeriebus ſubquartanorum, ſubquintanorum, &c. C aut 
quidem radicum quadraticarum ſubcertianorum, fubquintang- 
rum, &c. vel radicum cubicarum ſubſecundanorum, ſubquarta= 
norum &c. -aut aliarum ſimilium,) mul&atis ſcriebus quibuſ+ 


libet ſuperioris 
ibet ſuperio <4 


- 


— 


Ee i: 


_ 2 
« P_ IS. IL 24a. " 
: oo TE OWE TS I EE RAE? 
" : 35 3» = a6." 3 4 > 
T9. x Ln ” / 2 
- 
> I2x 


- 
A, _— __ 
_ IL...) 
«a 


L 


122 Arithmetica Infinitorum. 


$55 


Prop,154. © 

Sed & facile eft has Tabellas (aliaſque fimiliter condendas ) 
interpolare, ſaltem quoad altitudinem, interponendo ſeries 
rranſverſas quatlibet, ut ex ipſa Tabellarum progreflione rite 
conſ1derata patebir. 

Verbi gratia, in Tabella Prop. 144. Si ſeries primanorum 
malctetur ſerie Radicum quadraticarum Quintanorum, incer- 
ponendAa erit haic ablationi conveniens ſeries alia eranſverſa 
inter primam & (-cundam iftius Tabellz (quia nempe Radices 
quadcatice Qain:anorum,quarum index et Z,vel 2 3,medium 
locum habenr inter (ecundana & tectiana, quorum indices 2 & 
3; ) eritque ſeries illa. - 


487 


Refidia, Quad. Cubi. | Biquad | 
12 EE x$ IEX 320 45 I2* 324 446 
2%3z 3x4in6 gniinpnly — $X6zx8%g:x11.- 
3 36 3846X9 234X695 12 
vel-——— — — = —— 
f2X7 Z&9X12 4X811% 14% 17 5X 134165 19 K 22 
eo RE 68 6 646X49 66549812 
vel —— resE _—_—_— TORE Fans 


689 8 12 $81114%17 10 X13%16 X19 x22: 


Arque idem-etiam in aliis Tabellis preftare non erit. diffici- 
le, fi procelT ii cujuſvis Tabellz attendarur. 

Ar quo padto licebit caſdemTabellas interpolare quoad Nititu- 
dinem, ſeriebus (cilicer erettis alias interponendo; (puta radi- 
cum univerſalium Reſidaorum, Radicum quadraticarum Ca- 
boram, &c. vel Ridicum cubicacum Refiduorum, qQuadraros 
rum, Biquadratorum, &c. vel ſimiliam ;) non adeo facilis 
e& labor,t} quidem poſhbilis. Illad autem deinceps, quoad po- 
tero, conabor , & quidem aliquouſque preſtabo, licer illug 
univerſaliter efficere vix ſpondere au{im. 

Interim de ſcricbus aucis aliqua dicenda ſant, ne videar eas 
peniras omittere; ſed breviter, ne (im.tzdio, 
BROP; 


" —W 
SOD a 


= 


_ 


Prop-155,156,137. Arithmetica Infinitorum. 
PROP. CLV. Theorema. 


I exponatur ſeries Xqualium autta ſerie Pri- 
manorum3 Aggregatorum Quadrata , Cub, Bi- 
quadrata, &c. ad ſeriem totidem eorum maxi- 
mo ZXqualium, rationem habebunt cognitam. Nempe 


Seriei Quadrata. | + INFS 
Rta R *}2aR% a? R*'43aR*33a7*RÞ 
$&c. ad &c. uſg; ad &c. ſq; ad 


R+R 
&AR+zAR AR * ir be rat AR* L2AR'1iAR'S 


+ + - 4 45 
IF3=3l| 143+t=7 SIEIET rn; 


Ubi numerator quiliber conftat ex przcedentis duple unita- 
te aufto : Denominator ex prxcedence unitate aufts. 


PROP. CLVI. Corollariun. 


Deoq)z , $i Trapezio ( ex Parallelogrammo & Tri- 
angulo, equalium beſium &- altitudinu» , conflato) 
aptetur Conoides (vel Pyramidoides Jtruncatum ( fie 
converflone circa axem, flve alias) erit illud ad Eylin= 
rum vel Priſma inſcriptum, ut ? ad 1, vel, ut 3 ad 3: 
Nempe ut quadrata ſeriei Xqualium ferie Primanerum 
aux, ad feriem Xqualium. 
Sin Parrallelogrammi & Trianguli baſis fint inzquales mo- 
deramen adhibendum <>. 


PROP. CLVIL Cmolleriun: 


vel Priſmatice excaveturs refidunm erit ( ad exem- 


g T autem Conoides vel Pyramidoides illud Cylindrice 
| 3 © 2 fame 


os £ P 
(42 £7 4. 5G, _ + Kb > 

£2 OIL A 1, Ne FER "4 af A 
CONE NT LI TIRE he nt 


My re OE I iy SO 3 IM 
123 OW 
: <8 : 
- 


2 *\ 
4 


R*+2RRIER* R*'2RR*+43R*R+R? by. 


v 
XI 
i 


0 Ten" oy "MR> © 2 
” ; — 1 FTE 
Fr / 


4 4 I — antoa s AS 4 \, $2 a ag” «3 
4 _ RRC APY the” 7 6, ” 4 
WS } 2 
» o 
wy 
/ 


* 4 


De 2 
qe ; 
bY 


+ 6 - £24 Arithmetica Influitorum. Prop.158, k. 
tun Cylindrum vel Priſma maximum inſcriptum ) ut 4, 
ad 3. 


Nempeut Z..2'=* ad r. 


PROP. CLVII. Theoreme. 


d exponatur ſeries Aqualium auRa ſerie Secunda 
| norum3 aggregatorum Qyadrata, Cubi, Biquadra- 
== ta, &c. ad ſeriem illam Aqualium , rationem habes 

3 | bunt cognitam. ( Puta, {i Parallelogrammum com- 
plemento Semiparabolz augearur.) | 


Nempe,pro quovis termino ſeriet primanornm pofito 4 (Mt 
abbreviandam operationem) & proprerea pro quovis eermins 
ſecundanorum a *, &c, Erunc 


Aggregata Quadrara. | Cabi. 
R*+as R * £2a*R +4 at :R*+ 3a*R*43atR*fjat 
- &c. &c, &c. 
LAR*H{AR* L1AR43*AR*+2A8% [1 AR%42+ AR*44AR*+ + Ag8 
I +; =? 1+2+;=t} 143454 5 24 
SCHOLIUM. 


Et pari modo procedendum erit, {i {ſeries Zqualium augea- 
tac (crie Tectianoram, Quartanorum,S&c. Ur patet. 


PROP. CLIX. Theorema. 


OI! exponatur ſeries Xqualium aucta ſerie Subſe- | 
candanorum; aggregatorum Quadrata , Cubi, Bi- 1 
guadrata, &c. ad ſeriem illam Aqualium , rationem 
habebunt cognitam. {Pura (1 Parallelogrammum au-. 
geatur ſemiparabola,) Nempe | 

Agegregata 


1 3 x7 
. bs vs < . ” 
» 847 ENes Fr LIY p Au GIS" $1405 2h TRL EE Þ ho $I, ; : 
4 FRA; Mn 8 ? — D T299Y SIRI - , <- av Ie Eon Ib” © it *F « ow Se 1 wp" Ee 8} ——_—— , 
ix > | » 4 ES a TO pn ; . pes FLAY he" A Tx Cn EROS ag: = Do _—_— 4 
at > 44 '*. 4 . . OS T> Wm My : 0. PEE v3 #4, " »RES a * 
£2 > $764 d ? . 4 = is - ” 2d INE 
4 _—_ , ” . 
© &” =S 
. —_ 


fate A. $I AS FG 
T CLF 7 3a Met 24 bag" 


; | P. 160. Arithmetica Infinitorum. apes 125 
4 Aggregata Quadrata Cubi b 
Riva vR*TavaR+yvat 4 R*to3vaR*+43va* Rt A? 
—*&c. &c, | &c. | 
AyR+AVR | AVR HAVROHAYRE ASE HAV ROSAV RP HHAYAR! 
tits netinnt | tat— nt: 
"0 : PROP. CLX. Theorema. 
” Y I ſeries Xqualium augeatur ſerie Subtertianorumz 


| | Agpregata, eoriimqz Quadrata, Cubi; &c, ad ſeriem 
FF Xqualium, rationem habebunt cognitam. 


* Pata , fi Parallelogrammum augeatur (cmiparaboloide 
. Cubicali,) Nempe. | 


Aggregata | Quadrata: Cubi; 
Rival RV aRty/at [FRO 14 aRdtgy Pat REAP 
&c, Te. gc. GOA 
14H=; 1 ates | nyo 
SCHOLIUM. 


Er pari modo procedendum erit, fi exponatur ſeries Fqua- 
tiam audta {eric ſubquarcanorum, ſibquintanorum, &c, ve] e- 
tiam ſerie radicam-quadraticarun: Cuborum,Surdefolidorum, 
$:c. vel radicum cubicarum Secundanoruim, Quartanorum, 8c, 
W 7 Ec pariter in aliis. 
af  - PROP, CLXI. Throrema, 
7 Ariter, (iferics Primanorum ati:geatur ſerie Secun- 
danorum3 Aggregata, eortmq; Quadratz, Cuthi, 
&c- ad ſeriem /Equalium, ratonem habebunt cogni- 
tam. Nempe | 


Aggregata Quadrara. Cabi. 
aRTa* a*R*+-2a) Rat eB T32 Ota RFA 
Kc. | &c. NC. 
}4 £8 \R+ | 341421 _ 22 Ws 
4+. A688 14H 2AR* | 294+ +. 222486 


SCHOL, 


Rd En dS ” 4 _ 
”—_ 4 2 Re, x Ss ; © ak te. ” 


> os © A 
4 4 0 


SCHOLIUM. 
Ex pari modo procedendum erit, fi exponatur ſeries prima- 
norum (vel etiam Secundanorum , Tertianorum, &c, ) ava 
ſerie quiliber alia, ut non fit opus hiſce diatius Immorari, 


PROP. CLXII. Corolleriume 


JPcog , Conoides vel Pyramidoides Hyperbolicum, ad 
ſemiſſem Cylindri vel Priſmatis circumſcripti , eft ut 
5 ad 6: ad totume vero, ut 5 ad 13. 


Intellige, fi tara tranſyerſa diameter, quam diameter inter- 
cepta maxima, ponatar #qualis lateri reGo: ſecus enim ad- 
hibenda erit moderatio. 

Naw, fi ponatur Hyperbolz latus re&um |! vel R , tranſverſa 
diameter 2 = 1, &diamecer intercepta d,crunt quadrata or- 


dinatim-applicatarum d1 + £ | (per prop.33., Con. SeA.) vel 


(propter t—1) d1+d*. Erpropterea (cum fit | vel R., certs 
quancitas, & d mutabilis & quidem altitudini proportionalis, 
pro qua igitur ſubfti- 
tui poteſ a, b, c, &c. ) 
erunt omnium que- 
drata(adeoq;fc plana 
Conoidis vel Pyrami- 
doidis) ſeries infini- 
ta Primanorum aufta 
ſerie Secundanorum; 
puta aR ,a®,bR4x 
b*, cR4ic*, &ca 
uſq;ad R*2 RE, A- 


7 deog; ſeries illa ad 

ſemiſſem ſerjej toti- 

dem maximo (R* + 

R*=2R8# )zqua- 

liam ( puta ad AR* ) 

eritut5 ad 6, per przced. Et propterea ad intcgram illam ſe- 
riem zxqualium, ut 5 ad 12* Quoderat propoficum, 
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SCHOLIUM. 


Idem tamen eveniet,ſi ſaſtem ſumatnr Diameter- intercepta 
maxima zqualis Diametro-Tranſveriz. Ur colligi poterit ex 
propolitione ſequence, 


PROP. CLXIII. Corollarium. 


Sg autem non adſit limitatio prop. preced, Erit ratio Co= 
noidzs vel Pyramidoidis ad Cylmarum vel Priſma cir- 
cumſcriptum, utut non eadem que illic innuitur , cognita 
Famen. | 


Cum enim , utcunq; , quadratum ordinatim-applicatz in 
| ed dd dT +4dd 
Hyperbola ſit dl4— I, veliLt-- L,vel Dam LM 
pro diametris interceptis, d, 4d, &c. ponantur ſucceſſive a,b, c, 
&c. fitq; omnium maxima D , adeoq; quadratum ordinatime 

| 2D 

applicatz maxime 24> L. Erunt omnia a +bT 4 
cT Cf &c. ufq; ad DT) —=+i ADT; & omwnia a*tb* xc* 
(&c. ad D* ) = AD* ; quorum aggregatum 4 ADT +aD* 
fi dacaturin L, & fa&tum iJlud dividatur per T ; prodibit 


zADT3++AD* > I +3D . 
long T3; A | yel etiam Lg ADI vel deniq; 


EF 
| T+2D 
LEED ADL: Quam autem habet rationem . S T ADL, 


6lr 


aggregatum Quadratorum omnium ordinatim-applicatarum; 

- LEE > . 
a 2 AL AL vel _— ADL, aggregatum totidem 
Quadrato maxim# a qualium : cam haber Conoides ve] Py- 
ramidoides illud, ad Cylindram v<l Priſma circumſcriptum, 
( propter plana qu-d:atis illis proportionalia; J) nempe , ut 
$742 ad LY: 2: vel, ot 3Tt2D ad 6T+6D. vc, ut 
*T+<-D ad T+D. Adeoq; ---- 


F ROP. 


Arithmetica Infimtorum, WT 


PS CEL : "*V * 
; 


PROP. CLXIV. Coll. F 


T ſemiſſus Diametri Tranſverſe anFns triente Di- 
| ] ametri Intercepte, ad Tranſverſe &* Intercept 

aggregatum, ſeu, ut Triplums Tranſverſe fimul 
cum Dnplo Intercepte, ad fimul utrinſq; ſextuplum : ſic eff 
Conoides vel Pyramidoides Hyperbelicum, ad Cylindrum 
vel Priſma (' ſuper eadem baſs) circumſcriptum, 


Patet ex przcedente. 


PROP. CLXV. Corollarimm. 
&5 Hyperbola ad Parallelogrammum circumſcrip= 


tum, eft ut Series Radicum-univerſalium ſeriei Pri- 
manorum ſerie Secundanorum reſpetive aute , ad 
ſeriem totidem Radicum maxime equalium. 

Nempe f adfit limitatio prop. 162, ut v: aR}a*: 44: 
bR+b* : tv: cRyc*: &c. (uſq; ad v-R#FR*®:) ad AV/:R*t 
R*:— A/2R* =ARV/2 Hoceſt, ut_omnes ordinatim-ap- 
plicatz ad maximam toties poſitam. 


| aTt.* 
Si vero illa limitatio non adit ; faltem erit ur v/: ——L: 
b b* +c® - D=® 
Ty: AR Ly: SEG L: fc. (uſq; adv: ohne L:) 
DT+D= 


ad Ay: ——7-L: Hoc et, (dividendo omnia per /L & 


multiplicando in vT) ut : aT#a*.+./: bTth*:y/:cT+c* &c. 
(uſq; ad : DT+D*:) ad Ay: DTtD*+: ut pater ex demon- 
ſtratione prop. 163. 


SCHOLIUM. | 
At quo pattoftandem ratio aggregati radicam illarum nni- 
verlaliam, ad aggregatum cotidem maximz zxqualium, nume- 
ris explicari poteric,non ita facile oftenderur. 
Adeag; & hic incidimns in ecandem dithcultatew in quadra- 
tura Hyperbolz , quam fupra aliquutics meminimus de qua« 
| drature 


GOs 0s 
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"  Prop.165- Arithmetica Tuflnitorum. {129 
' dratura Circuli vel Ellipſeos,Caliarumq; aliquot curyarum: ) 

nempe ut inquiratur jam ratio quam habet infinita ſeries Ras 

dicum- univerſalium Binomiorum, ficut illic Apotcmarum. 

Ec quidem aliquando proclivis eram ut crederem retn pla- 
ne impollibilem elſe urRadices ſurdz numero infinitz & invi- 
.cem incommenſurabiles ita in unum' aggregatum coire poſlint 
ut illad,ad expolitam aliquam quantitatem rationalem,ratio- 
.nem habent-explicabilem. 

Arq; hoc quidem eo magis adhuc confirmatum efle videba- 
tur, quoniam ejuſmodi ſeries finita ad ſeriem totidem maximz= 
zqualium vix aliam paſſa eſt rationis explicatione quam om= 
nes ſigillatim repecendo, raro enim duz vel plures occurrunt 
commenſurabiles quz in unam additione coliigi poſſint. 

Verbi gratia, fi ponatur circuli radius partium 6 finus reQi 
in Quadrante fingulis partium iftarum terminis inſiſtentes, e- 
runt, v/: 36 = 0:T4/:36 mw 1:Ty/: 36 w4gcty: 36 git yi 36 = 

16:ÞVv: 36 —-25:ty: 36 -36:(per ca quz dita ſuntad pre1i21.) 
vel quod eodem recidit,y/36t/354v32 + v27Fv 204v 11 +1 05 
vel, ut irrationalitas ad minimos terminos reducatur, 6 +435 
+ 4V/2Þ+34/3 4245 +v1140: Ratio igitar quam habet illud 
radicum aggregatum ad radicem maximam toties poſitam, 
puta 74/36 — 0: vel 94/36 vel 7x6 haceft 42; non explica- 

; : -  _63V35E@/2 43V3 +245+411HO 
tius efferci poteft quam 42 pin roar 
Arq; ea eft ratio quam habent illi finus re&i in Quadrante ad 
ps radio zquales & parallelas in Quadrato circum- 
cripto. 

Pariter, fi ponatur radius vpartium 10; erunt finus redti 
4u/: 100 0: +: 1001: +v: 100 =4:3Þv: 100 m9: 14: 
IOO ws I6 : 4V:I00 mw 25:+4/: T0036 :+ M: 100 49: 4y* 
I0O0 — 64: fv: 100 81: ty : 100 = 100: Hoc ef 
4100+ v99 +4/96+V/ 91+ 84+ 75 dv 64+ 4514436 
+4193ys0. Vel etiam 10+34/11Þ 44/6Þ 4/91 + 34/21+ 
$3/3+8Þ}451+6Ty/1940. quod -aggregatum non aliter 
abbreviari poteſt quam pro 1048 +6+0o' ſuſtinendo 24 ; ut 
ratio iftius aggregati ad radicem maximam toties poſitam, pu- 
ta ad 11/100 , 11x10 vel 110, non explicatiut efferri po- 
24434/11444/6+ 4/9 


I $24/21Þ543t vSI3v19, 
110 F 
T e quz 


&cft quam 


: i FOR” 4 
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130 Arithmetica Infinitorum. 
quz minus adhuc videtur intelligibilis quam ubi ponitur radi- 
us partium pauciorum, puta 6. 

Atq; codem modo quo plures ſupponuntur radii partes ed 
intricatior neceſſe eft ur fiar rationis explicatio ; que quidem 
fere omnium radicum repecitionem poftulet , cum paucz ad- 
modum, raro quidem,8& non nifi forcuico qualt, occurrunt,que 
vel rationales iint vel quidem invicem commenſurabiles. Er 
propterea it ſupponatur Radius partium infinitarum ratio 
proveniens etiam minus adhuc videatur explicabilis. 

Idem contingeret, 1, juxta tenorem prop. 135. ponatur 
circuli Diamerer partium 12. Ita enim efſent Sinus re&i corre- 
ſpondentes in Semicicculo, /;0x12—0:4V: 1x12 1: 
+vV:2x12 4: Fy:;3412=9:; +y/:;4u12.1i6: ty: 5 x12 
te 25: v2 6X12 no36: +37 XI2 me 49 4B XI2 mm 64; þv: 
OXI2 = 81:44: 10x t2 — 100: 4V:1I1 x12 — 121;T4+#:13 x12 
— 144. Hoceſt /:0—0:Þv:12—1:3v :24m 4: Þv:36 
9 ; Ty: 48 — 16:+y: 60 — 25:44:72 _ $6:+4/:84m 49: 
Tty/: 96= 64:ty/: 108 = $1:tT/: (20100: 4 132 121: 
T,:144—144. Hoceſt vot /11+/20+v2744/32+ 35 
Ty/36 + v35 +4/32+4/274+4/20+411 4y/0. Vel proprer 
eaſdem radices bis poſitas, 2/0 4211 + 2/20 + 24/27 424/32 
+24/35! 44/36 V:l, reducendo irrationalitatem ad minimos 
rerminos, 0+24/11 44/5 $643 4$4/2 424/35 +6. Ratio igi- 
tur quam haber hoc aggregatum ad totidem radices maximz 
zquales, putaad 134/36 vel 13x6, hoceft, ad 78 , non expli- 

; : ; 2411 +44 5364/34» 2424/35t6, 
catiusefferri poterit quam © =: "2 _ 


PLATE 6d Aba bh 6 5.odlks 


- Atq; ea. eft ratio 


9 

guam habet WEI cc iftoram Sinuum retorum in Semi- 
circulo, ad tortidem reftas radio zquales 8&'parallelas in Paral- 
llogramm” huic ſemicirculo' circumſcripto. Sj autem finus 
maximus y 35 =6 ſupponacur bis poni ( pro utrogq; ſcilicet 
quadrante ſemel) arq; eapropter pro 13 zqualibus, ponantur 
14; ( pata, pro 1346 — 78 ponaturlq=6 —S 4;) cadem eris 
hzc ratio cum ea quam ſupra provenire diximus polito radio 
partium ſex. | 

Paricer, |i Diameter ponatur partium 20; ſinus rei jn Se- 
micicculo erunt 4/:0x30 0: +y: I x 20 mw I; +: 2x20 4: 


ty 


% 


2 
Y * 
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Prop. 165. Arithmetica Infinitorum. I31 
TV:3x20 = 9:}4/:4x 20 —16:ty/; 54x 20 - 25:t4/:6 x 20 —36c 
+ v/: 7 *20 = 49:+4/:8x 20 = 64tTy:g*20 —81:Ty: 10x20 — 
100:+y/:11 X20  121:t y/:12 « 20 144 :+4/:13 » 20 = 169: 
+4/:14*20 = 196: 4: 15x20 — 225: Ty/: 16x20 = 256: +y* 
I7 = 20 w 38g: Ty/:18 « 20-324: +v:19« 320 — 361: + v* 
20n20 — 400. Hoc eft /yot /igty36TV51þv64twv75 
+vV84+V/91+4/96ty/g9 44/100 Ty/g99ty/g6 tw/91 Tv84 
+75t4/64+v51ty,36+/1944/0. Velz/ot24/19tT 2436 
t34/51 ti$4/6442v75 +2484 Tavgl +24/g6T2499 + 
/ 100. ( Nempe iidem ipfi qui fupra in quadrante habencur 
polio radio partium 10, bis hic politi ; nil guod frnus maxi- 
mus utriq; quadranti communis non repetatur.) Vel etiam 
0}24/19t 124+ 24/51+t 16t10 /3lTav2rtaygl +846. 
T64/11+10. Veldeniq; {quia 0+12+16T10==38') 38 t 
24/19+W5iTioy/3Þ> 4/21 424/91 +8/6 +64 11. Adeoq; 
ratio quam habet aggregatum illud radicum, ad maximam to- 
ties politam, (puta 21x10=210 ) 

- o& 3932v 1942 vortTiovzty2rpny/9l +8Y6T.6yTH, 
SE 210 


Vol 29 £419 bv/$1 45 342/21 +v91 $44/6t3v/17: 
I05 


Er quidem quo plures ponantur Radii vel Diametri partes, 
eo minus videtur explicabilis ratio finuum emnium ad maxi- 
mum toties ſumptum: adeoq; fi ſupponantur radii vel diame- 
cri partes infinitz, ( quod ad ſcopum noftrum faciendum vi- 
detar, ) ratio linuum omnium ad radium toties pofitum , hoc 


eſt, Quadrantis vel Semicircculi ad Quadratum vel Parallelo- 


grammum circumſcriprum , videatur penitus inexplicab'1is, 
ſalcem nil ejaſmodi explicatio ſufficere judicanda ntzqualem 
prop. 121 & 135-exhibuimus. 

_ His itaq; perpenfis, prope abfuit ut rem quaſt penitus con- 
clamatam ulterius inveſtigando defifterem Id unicam quod 
ſpem fecit hoc erat. Nempe quod eadem difficulrate non vb- 
ante, in radicibus quadracicis, cubicis, biquadraticis &c. nu- 
merorum Arichmetice proportionalium 1x non male (ucceſlir, 

Nam, verbi gratia , fi ſeries Sublecundanorum aliquouſq; 
continuetur, puta yofy/1+4/ 244 3Ztvy 4+ 5*y6, iphus ratio 
ad maximum toties politum, puta 7 y 6, non videtu; alias ex- 

Tc2 plicabilis 
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x3. Arithmetica Infinitorum: Prop. 1 67 | bk. 4 


JotV/1i3V/2i+v3+vaty5s+v6 
plicabilis quam v6 —> rod; 


+ 4/3+ T.'6 
O+1++y2 £ AE ILE ,vel ſalcem \proprer of rh2=3} 


'2 /$+4/6 
222 ELIE 22 L ; niſi forſan placeat tam antecedentem 
uam conſcquentem.-rationis ducere in 4/6, ut prodeat ratio 
34/ 6+/12+4/18+/30ty/36,ad 7; vel potius 34/6+24/3+34/2: 

+4/30+6, ad 7. Er ftmiliter in aliis ejuſmodi ſeriebus. 

Verum f eadem ſeries pqm——_—_ in infinitum continuanda,. 
prodibit tandem ratio 5, vel 2 ad 3, aut 1ad14., ut dium 
eſt prop. 53,54- ipſa quidem infinitate ( quod mirum videa-- 
tar) icrationalitatem deftruente, 

Ec limilicer in ſubcertianis, ſfubquartanis, &c. continget, ut: 
patet ex ſuperius traditis prop.5 4,59. 

Cum itaq;, illa difticultacte non obſtante, quadratura Pa-: 
rabolz & ab aliis antehac & a nobis eciam noftca mecthodo, ſed 
& Paraboloideos cujuſvis quadratura ( eadem manente difh. 
culcate) a nobis in ſuperioribas ſatis feliciter tradita fit ; non 
plane omnis aberat ipes rationem tandem inveniendi quam 
Radicum univyerſalium ( ſeriei vel auftz 'vel mul&atz ) ſeries 
habear ad ſeriem zqualium, &quidem {i non univerſaliter, in 
quibuſdam ſalcem, quadantenus explicandi; fortaffis etiam in' 
11lis iplis quz Circuli vel Ellipleos, & quz Hyperbolz quadra- 
turam attingunt nonnihil proficere. - 

Ur autem quid deinceps lit inquirendum re&ids perſpiciatur, 
meminiſle licet nos (inter alia ) circuli G vel etiam Ellipſeos 
cujuſvis) quadraturam huc uſq; perduxifſle. : 

Nempe. per prop. 118, & 121, fi rationum ſeries illa 5,2, 
+ 42 3:*, &c. interpolari poterit; catio illa que prime & 
ſecundz punenda eſt incermedia, eſt ea quam haber Circuli 
Quaadrans ad Quadratum Radii, vel Circulus ipſe ad quadra- 
tum Diametri. 

Item, per prop 133, & 135, ſi. interpolari poterir rationum 
ſeriesiſta {,2.;5, 14 5 649 » NC. ratio illa quz primz $& ſe- 
cundz ponenda eft intermedia, eſt ea quam hab:e ſemicirculus 
ad Quadratum diametri. : 

Sed .& inſuper, (i iaterpolari poterint numeri — - 
| elle 
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* Prop.166.. Arithmetica Infinitorum, * 143 
bellz prop.133 nempe 1,2, 6, 20, 70, &c. ratio quam habex 
unitas ad numerum eorundem primo & fſecundo intermedi- 
um, ct ea quam haber Circulus ad_quadratum Diametri: Ec 
Ellipfis ad Parallclogrammum circumſcriptum. Ut deinceps 
probabitar, ex prop. ſeq. : 


| PROP: CLXVI. Theorems; 
ſeries infinita Aqualium, Primanorum, Secun- 
 Janorum, aut Tertianorum,&c. reſpective du- 
” catur in ſeiplam inverſe poſitam; atqz eadem 
etiam in ſeipſam directe poſitam : erit aggregatum 
retangulorumillorum, ad aggregatum horum 3 ut 1 
ad 1,2,6, 20, 90, &c. numeros diagoniales Tabellz 


prop. 132. 


Nam fi ſeries Fqualium in ſeipſam ( five direfte five inver- 
ſe politam) reſpeCtive ducatur , fit ſeries Aqualium :cui con” 
venit ratio 14ad 1. wg 

Si autem ſeries Primanorum in ſeipſam dire&e poſitam fiq' 
mulriplicecur; fiet ſeries Secundanorum; i ſeries Secundano- 
rum fic ducatur, fiet ſeries qQuartanorum; ft ſeries Tertianorum, 
fiet ſeries Sexrancrum; &c, per prop. 73. Quibus conveniunt 
rationes ;. 5-7-5. &c. per prop. 44 vel 64. 

Sj autem Series Primanorum 'reſpedtive ducatur in ſcipſam 
inverſam; ( puta ſeries a, b,c, &c. jn ſeriem D a, D= b, 
D — c ,&c.) Item ſeries Secundanorum in ſeipſam inverſam, 
(puta ſeries a *,b*,c *,&c.in ſerie ©:D 4.9: D <b.&:D —c&c. 
vel D* -=2aD+Þa*. D* — 25D +t*. D* a 2D 46. &c.) 
Item ſeries Tertianorum in ſeipſam inverſam; (puta ſeries a, 
b*,c*, Kc, inferiem C:D —4 C:D-b. C: Dc. &c.)Et fic 
de reliquis; R ationes ipſis convenient, +, ,3, ,4, , Fo, Kc. per 
Prop. 133, 134. 


Ratio igitur rationum harum ad rationes il- =) + (* 
las, ca eft quam haber 1ad. numeros 1, 2,6, +) £ (+ 
20, 70,&c. nempe numeros diagoniales tabel- +) ,* (+ 
Iz prop. 132 (utex calculg patet ) Quod erat +) ,4.(,* 
demonſtrandum, IENE:! 

SCHOL. 
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Arithwetica Inflnitornm. Prop. 167 -*© 
; SCHOLIUM. | 
Notandum hic, in ſerie rationem £+ + 4,5,5 , &c. Deno- 
minatores five conſequentes ſunt Arithmetice proportionales; 
adeoq; fiin fingulis intervallis totidem effent interponendz 
rationes, efſent ille £, 4,<, 3. &c.-juxta analogiam Arith» 
metice-proportionalium, & leges prop. 44, X 64, 

In ſerie vero rationum't,$,,+. 4. , &*. » Kc; conſequen- 
tes 1, 6,30, 140, 630, &c. fiunt continua multiplicatione 
6x 10x*14x18 I 2x20«2 $3 + Rec. 
apc T91xX 2x3 x 4 3X 4x 6x5 Kc, 
( ubi fraftionum tam numeratores quam denominatores ſunt 
Arichmetice proportionales.) Er propterea ( juxia progreſlio- 
nis illias analogiam ) fi numerus primo & ;ſecundo interpo- 
nendus dicatur A; fient reliqui, reliquis intervallis interpo- . 

> I 642 4x29 Se 


134 


,&c. vel 1 x 


nendi, continua multiplicatione numerorum Ax—— "rae 
| ” oe 
( Et quidem numerus primo anteponendus 3 A ; juxra eandem 
analogiam. In przcedenti autem, & propterea in mox lequen- 
ti ſerie, numerus primo anceponendus evaneſcit; nempe , illic | 
in nihil, iftic in infinitum. ) . 
la ſerie deniq; rationum '+,Z, £,,+, 5 , &c. Conſequen- 
tes 1,2,6,20,70, &c, fiunt con:iinnua multiplicatione numero- 
2*6x 10x 14 &c 4x12 « 20x 28 Kc. : 
"FER th = SETS © Ee. (ubi, 
ut ſupra, tam numerato:es quam denominatores fraftionum 
ſunt Arichmetice-proportionales-) Er propterea ( juxta pro- 
greſlionis analogiam ) fi numerus primo 8 ſecunds interpo- 
nendus dicatur « , fiunt reliqui continu muliplicatione nu- 
$ x 16x 24 &c, 


3 + 5 pd 7 YC. 
P-R-O Þ.  GCLEVIL. :- Coroll. 


Deogz, , Si ſeries infinita Subſecundanorum ( puta 
I va, #b, wc, &c.) reſpective ducatur in ſeipſam 
inverſam ( puta v: D=a. v-D-b,v:D=—e. 
&e. atqz eadem etlam in ſciplam direde pofitam: 
( puta ſeries Va, vb, vc, &c. in ſeriem va, vb, vc, 
&c ) 


rum 1x 


merorum « Xx 
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&c. ) erit aggregatum refangulorum illorum (puta 
viaD—=azty; bD=bt: +v:ec Dc:: &c.) ad ag- 
gregatum horum (puta /4? + /b? + ve? &c.vel a+ b 
ce &c. ) ut unitas ad numerum intermedium, numeris 
diagonialibus 1, 2, in Tabella prop, 132 interpo- 
nendum. 


Sequitur ex pracedente. Nam ſeries Subſecundanorum eft 
ſeriei Xqualium, & ſeciei Primanorum intermedia. ( ut pater 
ex dictis prop. 64. ) 

Series aurem Subſecundanorum in ſeipſam direQe pofitam 
( puta va, vb, /c,&c. in va, vb, vc &c) eft ſeries Primano-. 
rum ( puta /a*, /b*, vc* &c vel «, b, c, &&) cui convenit ra- 
tio 4 per prop. 44, vel 64. Ec propterea, fi ratio quz conve- 
nit ſeriei Primanorum in ſcipſam inverſam dufz ( intermedia 
nempe rationibus 7 ,+, ) dicatur ;1: Ratio rationis hujus 
3 ad illam 5, puta ; ) + (Sg ,erit (per preced.) ea 
guam habet 1 ad numerum incer 1 & 2 interponendum , in 
ſerie digonialium 1, 2, 6, a0, 70, &c. tabellz prop. 132. Bui 
wrmergs ipitar inpoſterum dicetur 0. Eftq: ſen iflis numeri inter 1 & 
6 interponendi in ſerie 1, 6, 30, 140, 630, &c. 


PROP. CLXVIN. Corollar, 


FF: propterea3 Circulws ad quadratum diametri , eft 
at 1 ada, numerum nempe inter 1 © 2 interponene 
dum in ſerie diagonalium 1, 2, 6, 20, 70, &c. tabelle 
prop. 132. 

Cum enim ( per prop. 133, 135-) Semicircylus ad Qua* 
dratum diametri lic ut 1ad 2 Q ( numerum intermediumn: inte* 
1&6 in ſerie 1,5, 30,140, 630 ,&c.) erit circulus ( quippe 
ſemicirculi duplus) & 1 acQ, [numerum intermedium inter 
1&2 inlcrie 1, 2, 6, 20g 70, KC.) per praced, 

Ec quidem! eadem ratio a3 ea eft,quz intermedia ponenda 
eft inter= 3, inſerie 1,3 5%, 25 Kc, prop. 118, & 121. ut 
& deinceps etiam ulcerius patebir, 


SCHOL, 
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125 Arithmetica Influitoruw. 
SCHOLIUM. 


Cam igitur ( atad ea qux monuimus in Schol, prop. 165, 
tandem redeamu3)) res eo redacta lit, nt (1 poſſimaus rationes 


illas interpolare ( prop. 118. memoratas) £,*,,4, 4? , &c. 


hoc eft, quazhaber 1adr, 4,5, 25. &c. ( hoceſt, ad 1, 
IZ,1j3,2 64 XC.) quicermini conicquemes fiunt ex conti» 
ZxX5XxX7 X 9 &c. ; 
2«£«4x6x8 kc, 

Vel etiamillas ( prop. 133.) 4$,4,,% 4. , &c. quarum 
termini conſequentes 1,6, 30, 140, &c. fiunt ex continua 
6x 10x 14 x 18 &c, 


mulrciplicatione numerorum 1x —— 3 x 4 &c, 


Vel deniq; fiilks 1 ,5,5,.5, &c; nempe quas habet 1 ad 
I, 2, $, 20, &c, C numeros diagoniales tabellz prop. 132.) 
qui fiunt ex continua multiplicatione numerorum 1 x # « £ x 
27% EF NCs 

Si, inquam , harum rationum ſeriem unam aliquam interpo- 
lare poſſimus, habebitur accurariflima circuli quadratura. Ec 
quidem in prima & tertia interponenda erit (poſt primam) ra- 
tio 4: in ſecunda veroratio ,q. Adeoq; interpolatione in 
una przftica, in reliquis etiam non difhculcer fiet. | 

Placer igitur ( ut inde exordium ſumamus, unde major eu. 
cet ſpes quzfitum conſequendi )) Tabellam illam prop. 132, 
aggredi, ut videamus numqui poſſimus arte illam interpolare: 
adeog; , ipſam repetere incermiſſis alternatim ſpaciis, ( ut quz 
iſtic ſunt ſeries prima, ſecunda, tertia, &c. fint hic-ſecunda, 
quarta, ſexta, &c.) Er paulo accuratius examinare ; quod fe- 
quentibus aliquot propolitionibas fiet. 


PROP. CLXIX& Thevreme. 
N rea ſive tranſverſa) ſunt monadici3 qui in 
tertia, Triangulares 3 quiin quarta , Pyramidales 3 8& 


ſic deinceps, puta Trianguli pyramidales, Pyramidi- 
pyramidales, &c. 


nua multiplicatione numerorum 1 * 


- 


Umeri omnes Tabellz prop. 132. ſunt figura- 


Namer- 


ti. Nempe, quiin illius ſerie prima ( five e-. 
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Prop. 165 Arithmetica TInfinitorum. 127 
Patet hoc inſpeta tabella: & comparatis ( fi opus) iis, quz 
de numeris figuratis apud Maurolicum aut alios occurrunt. No- 
minibus autem illis ucor, quibus Dn, Oughtredas noftras (Ma- 
thematicas eximius) in iplius Clavi Mathematice cap.17.n.11. 
Quz autem {aunt in illa tabella prop. 132. ſeries prima , (e- 
cunda, tertia,&c+ jam in eadem hic repetita fiant (. propter in- 
termiſſa ſpatia, numeris, ſi fieri poſſit, replenda) ſecunda, quar- 
ta, quinta, &c. 


SEMHEERCEERES] 
2 [2 |5| |E| || [2 
S [8 j=| |[=|. [a] |S 
"1-4-1 8K. 3&4 486 £8 
1.111 +1E4.1 29 
nc Co os FR I] el 
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Monadici. a x| | bal 8 Go $7 "4:4 | 1 | 
 Latcrales. +1 2 | 3 4 | 5 | 6 | ? 
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x33 Arithmetica Infinitorum. . Prop,170,. 


; | PR OP. CLXX. Theorems. 
"Y Eries.dux, in-expoſita Tabella, nempe Monadi- 
corum, & Lateralium, facile interpolari-pofſunt- 
" (locis interponendis quotlibet3 ) interpoſitis 
ſcil. i}lic quot opus eſt, unitatibus, hic, totidem medi- 
15 Arithmeticis. 


Pats, fi placec unum ubiq; numerum interponere; erit mo-. 
nadicorum ſeries incerpolata, 1,1, 1, 1,1,1,1,1,1;1,1,1. Late- | 
raliam vero. $,1,143,2,2443,3:25494325954»6- vel | 
| 3. gi 2,7 4. z3X 6 
2+ 13 3:3 2> 2» 3» ar $3 2:3 93 ae O : 7 

Ratio patec; quoniam nameciſunt illic zquales, hic Aricth«- 
mecice-proportionales, | 


SCHOLIUM, 
Reliquer autem ſeries,non its facile. interpolantur , nifi in- 
vento pcius.cujufy; ſeriei preprio chara&tere; qued ſequemiibas: 
propolitionibus reftcabinian 


PROP. CLXXI. Lemma, 


a + Mc ates A PESIes 


| IE fit inquirere, quam habeant rationem - 
- numeri Triangylares, ad ſuum latus. 


CC VA PSUR rob eerily ro i API A 9. at es 


IlaJi hoc progrefla inveſtigabimus., 
| I. Si pun totidem,quor numeras aliquis triangularis po- 
ſtalat, debica forma triangulari di- 
ſponanrtur, &refis conjungancur,ut | 
in appoſito ſch:mate; manifeſtum elk | 
totam figyram triangylacem. in tor 
triangula dividiſtam tori,quam.inter 
ſe ſirilia} 'quor eſt quad:ach nume= 
ri latecalis.unicatemiauti.- ( quod fi 
opusfit, demonftrari- poteſt® ex: 19 ce 
6.”) Adeoq; ſ1iphus numerous latera- 
lis fit 1, ecit numerus triangulocum : 
parti» - 


Prop.17z.  MHrithmetica Infinitorum. T39 
_. particulariom Q:1 1: = = 21 + 1, 

2. Quum horum triangulorum quodlibet habeat tres -an- 
gulos, eric horum angulocum-numerus 3!* - 614 3. 

3. Notandum eſt ad :torius figurz tria ptinfta angularia, 
noniſi tor angulos apponi nempe_ ad fingala unum: )) & 
proprerea i]li gee -anguli occupant tria pun&a, {eu 3/P. | 

4. Ad reliqua pun&a in lateribus, terminantur.angulicerni; 
quorum igitur quiliber occupat trientem punRi. Sunt aurtem 
intermedia'illa punt lateralia, in quolibet 'latere | — 2, er- 
.go in omnibus g / 6, ( nempe propter eria larera; )& atigu- 
li ad hzc.intermedia pun&ta adjacentes -9 | = 18, { propter 
eernos angulos ad fingula punAa; ) quorum quiliber ozcupat 
trientem puna&i, feu + P ; adeoque omnes occupant 


oSl=w, 


+ ddetiiion que ſoperſunt punAa , intra areem figtre, 
terminantur anguliſeni ( ad quodlibet nempe (x, ) qui -prop- 
terea occupant ſextantem puni. Quot autem illi ſunt anguli, 
fic colligitur. Totus angulonim numerus eft ( ut diximus) 
. 31* .61+3: Hincfiſubdacantur 3 C ad totius figurz angu- 
Jos pofiti, ) & 91 =. 18 ( adpundta lateralia ddjacentes 3 ma” 
-mebunt 31/* — 151418; qui eſt numerms angulocum ad pun- 
Qa intra aream terminatorum. Cum verd horum quiliber oc- 
cupat ſextantem punQi, five4P; occupabunt hi omnes 
3 —x5 1x13, 

6 


% _— , fi final addantur pun&ta fic inventa; nempe 3 P & 
WA [% pw 
, 3 P & ? "5X 18 P; erit horum aggregatum 


1*4.1 | 
_- ; Punta 5 numerus puntorum omnium ky Hoc eſt s NU» 


merus triangularis cajus latus 1, Ideoq; ---» 


PROP, CLXXII. Theorema. 
F.Acus numeri cujuſvis Triangularis ad ipſum mu- 
merum, eſtut [ad = | | 


' Ur oftenſutieſtin preced. 
ES Unsz ES Adeogz 


7 40 Arithmetic Influitornm; Prop. 173 h 
Adeoq; , dato latere |dabitar numerus Triangularis ifti la- 


teri conveniens, puta n—l * Þl. 
2 


Ec contra, Dato numero Triangulari, invenieccur ipſius 


Jatus. "4 
Nempe, reſolvendo hanc Aquationem 3x=—1* +1, erit 
N34 Þ 2075 ——— 


PR O Þ. CLXXIMI. Coroll. 
Q I Hyperbole Diameter tranſverſa ſit 1, & Latus 


reFum x ſumptis diametris ( puns applicationis © 

& vertice interceptis)1,2,3,4, 5, O*c.. Ordinatim-= 
applicatarum quadrata erunt 1,3, 6,10, 15, Oc. nempe 
numer triangulares,cujus latera ſ1 unt 1,2,354, 55 Ec. 


Probatar per 17 vel 33 prop. Con. Se&, noſt. Hyperbolam 
iplam cxhibebir tigura. prop. leq, ESE 


PROP. CLXXIV.  Corollarium: 


"Tem, // fant ad eauders refam AeD duo triangule 
| 52 «Dp, ADB 5 fitq;utiad 3: fic AD ad DB 
& eD ad DB; &* ſumantur equales 4v—='1 — aD 
19 | — DD @*c. ReFangula BDs8, BDB, &vc. erunt ad invi- 
3 | cem ut 1,3,6,10, 
Ec. nnmeritriangu- 
wy} . lares, quorum laters 
/ ÞSJp ſunt eD,eD,@c. Me- 
Be coonshe> die vero proportiona- 
| les inter BD, Dp; DB, 
D] | DE &*c, ſunt ordina- 
7 RR CON oft "0 tim applicate in Hy- 
PI perbola ADE 3 cajus 
% ed TT OED diameter tranſverſa 
de, & latus reums=B, vel' ipfi equals. | 
| Pater excalcalo. Nam re&anguloram BDz , primum eric 
V3*82V/3 1, Secundum 24 *x34/t=3, Tertium 34+ 
| "4v, 


—_C w EN" 
Dm T & 
*—_ : 
> 65. 


Prop.175. Arithmetica Infinitorum. r4t 
x 4/3 =6. Quartum 44/£*54/£ — 10, Er fic deinceps. Que 
ſunt quadrata ordinatin applicatarum in Hyperbola, per pre- 


ced. ideoq; Mediz proportionales puta v1, 4/3, 4/6, /10,&c.. 
ipſz ordinatim- applicatz, 


SCHOLIUM. 


Si autem ſumpta fuiſſent AD= DB % «aD=— Dg, tum re- 
Qangula fuiſſent 1*x2—2, 2»#3=6. 3*x4 = 12, 4xX5= 
20, &c. dupla numerorum triangularium : & Mediz propor- 
tionales / 2,46, / 12, 4/20, &c. effent ordinatim-applicatz 
in Hype:bola, cujus ram Tacus rectum quam latus tranſyerſum 


fit 1. ut, ex ditjs, confideranti patebir. 
PROP. CLXXV. Themema; 
gG tabella, commode interpolari poterit, ſi ipſo- 
rum numeris 1ateralibus tot interponantur me- 
diz arithmeticz,quot opus eſt, & ex iis formentur nu- 
*'merl triangulares, juxta prop. 172. 


Eries numerorum Triangularium, in prxmiſſa 


Pata fi in ferie numerorum triangularium 1, 3,6,1 0,15, Kc. 
unus ubiq; interponendus eſt numerus; eorum latera 1,2,3,4,55 
&c. mediis arithmeticis d«bire interp.clata crunt Z,1,1 4, 2,- 
25, 3,435 » 4543 35, NC, quibus Jateribus ( perprep 172, ) 
reſpondent numeri triangulares, 4, 1,13 ,334F, 6,7 7 , 10, 
12 33 155 1745 21, Kc, Vel3 + 1, 3 » 33 *Z > 6, 5 10, 2; ,15 


2.6 mig. i. 4 1% 24 ; 3 30-2 IZ22Q : 
LAL 31, &c. Vel deniq} 3 2) >, "_ A..60, a. 85 T A = 


252  &c. quorum quidem differentiz ſunt Arithmetice-pro- 
portionales. | 

Pari modo, fi interpenendi (int in fingulis intervallis duo lo- 
ci; prodirent numer1, 5 . 3 «1:8 3.4. *2* 4x, 6. 5+. 227 .10.- 
&c, Vel 4,5,3,*,75,*3, &c. quorum item differentiz ſunt” 
'Arithmetice proporticuales, 


P ROP.. 


> » « ; p ; . 
 n. - * SS" 
*— "e, ft "7; Work 
af ” 2. _ 
>= * A 
EB... 
. * <P - 


—_— 


wb 4 4 Rt oe 
ee Hee HE et IE PETEIN 
®* / 5 
" % 


CL a EI "VR 


PE SIE 
» 


- O05 "FR "*W, 
ND WIEN Weg Y . , ſo . 
: - ITE LS = . 
; 3 + LE oe SE nn 6 
C7 Ae } 


, \ bs a oe: 
- 242 3 X 


* WAS. a > 


s +48" —_——I - "8. GE ELLIS EL a oft WHY raft Sed. SS 0s A 
os +4 _ OT of Is. : ante” - i LOR "20% 3*- Sno up Av  #'3., C8 
Ts - Je þ4 £2.60 75 ” 1 FL ? -” 


= 


Arithmetica Infinitorum. 
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PROP. CLEXVI. Lemme; 


PRopoſitum fit inquirere quam habeant rationem 
4 numeri Pyramidales, ad latus ſuum. 


Liceret & hanc propoiitionem pari progreſſa inveſtigare, quo 


in prop. 171 aſus ſum : (obſervato interim diſcriminequo dif- 


fert debita numeri pyramidalis diſpolitio a diſpolitione nume- 
ri Triangularis: ) quod qui voler experiri.poterit- Verum cum 
non ita facile eſſer le&ori concipere debitum punftorum fitum - 
in pyramide ( ut quz non omnia fupponenda ſunt in eodem 


_-plano) & angulorum ſolidorum ad ea puntta poſitionem : ſa- 


tins videturillad hac quz ſequictur merhodo prezftare. ( Quz 
quidem, ni! mallem utramq; modum oftendiſſe, adhiberi po- 
ruiſſet etiam ad prop. 171.) 

1 Numerns Pyramidalis zquatur aggregato numerorum 
triangalariom ( ut patet ex dittis ad prop. 130. & 135, )nem- 
pe db unitare ad namerum Triangularem bi collateralem in- 
claſive. ({ fiout & numeri Triangulares fiunt aggregatione La- 
teralium; & Laterales, Monadicornm ; us & Triangulipyrami- 
dales, Pyramidalium; & fic deinceps.) 

: Eft autem lateris 1, numecus quilibet Triangularis 

2 [ 
_—_ * per prop. 171. 


3. Ergo, ſamptis lateribus 1, 2, 3, 4, a*®+ta 
Rc; vel (corum loco) a, b, c,d, &c;'fumma + Yb*Tb 
horum a*ta,b*Th,c*+tc,d*4d,%c, C*4£ 
erit daplym apgregati Triangularium; d*+d 
(quorum numeras erit #qualist lateri maxi- &c 


mi: ) & hajus propterea ſcmiſſis, erit nume- ————- 
rus Pyramidalis, cajus latus zquatur late» Num. Pyramid. 
ri maximi Triangularium. 

4- Eft igitur numerns Pyramidalis ſemiſſis aggregatiduarum 


 ferierum; eouſq; ab unitate continuataram, donec numerus lo» 


corum #querur lateri numeri Pyramidalis quziiti , quod ſup» 
ponatur |: Quibus fi przponatur locus alter o* + o, ( ut ſeri- 
£3 intelligantuc ab 0 incheatz,/) fiet harum numerus 1+ 1. Et 
utrialg; 


I» - ' 
LA _ nr II b 
- #$X's *, a; 4% 

& vw. *Y of U 

a OS LA 

.- {2 v4 

- Y - 

3 + 


utriu PS ſeriei ſumma ſeorſim innoteſcer per pron, 2 & 20. 
5. Nempe , ſumma feriei?primanorum 6* a+ b + c; &; 


l':+ L 
quorum ultimum etl, MUMmerus locorum I 4 I ; erit —_ l, 


per prop. P.2. 
6 Et ſumma feriei ſecundanoryum o Fa* +þ* + Ve, 
quorum ultimum eft ]* & numerus Jocorum 1+ 1; eric 


I> 1 51 +34 IT 1 ASS IET TT SITS" 21, per Prop. 20+ 
3 


3 - 64 

- Uztriuſq; igicur ſumm#-aggregatum, ( puta! A. LY 
ly 1 _ 31*+3-[T21'4o P34 

3 


1*+ _.-1,) nempe - 


4 2+ 
21+ : I'T4 f , ft aggrepatum-duarum ſerierum ; cujus. ag»: 
1*+2 1 2+ 
anne —IE cſt numerus pyramidalis cujus: 
latusl. Ideoq; ----= 


PROP. CLXXVII Theorews: 


I _ numer cujuſvis: Pyramicalis ad ipſum nume- 
rum ſuum, eſt ut] ad t—— £Ls we. 


Ur oftenditureſt in prxced. 
At, dato-numero pyramidali x, non innoteſcit ipſius Tatas, 
nif reſolvendo AXquaticuem Cubicam 6, = 1*' +31*T 24. 


PROP. CI XXVIII. Theorema. 
Eries numerorum Pyramidalium', in premiſſa” 
g tabella commode interpolari poteritz fiipſorum 
" numeris lateralibus tot interponantur mediz a- 
rithmericz quot opus cſt, & ex 1is formentur-numeri.' 
pyramidales, juxta prop. 'praced.. 


Pura, fi numerorum pyramidalium 144,10,20,35,56, &c- 
lateia- 


"Dids Fo 4 4 _— 
tang... WB 


IE 


Ge OL” 


ED” 4. rt GaN? £ ABR 96i 


230. ef a. 


144 Arithmetica Tafinitorum. Prop. 179*, 
latera 1,2,3,4,5,6, &c. fi impolata (int ;,1,13,2,2%,3 
3334, 45:3595Z, 6, &c. hiſce lateribus reſpondebir ſerie 
pyramidalium + ,1,24,4,06 4,10, 14 ;, 20, 26 2, 35 
44 [T1 , $6, &c. vel etiam & 4 1,74 , hg 32h » 20; Ats * 20, han 
I s I 10 I 9 
35,46 256, &c, Vel potiu; 55, 1;*25 4» 5% » 10, 45 » 20, 


445 359 228%, 56, ee, 


PROP. CLXXIX., Lemma; 


mopaſmem ſit inquirere, quam habeant rationem - 
numer I riangulipyramidales ad latus ſuum. 


Przſtabitur hoc eadem m:2thodo qui prop. 176. Nempe. 

1- Numerus Triangulipycamidalis zquacur aggregato nu- 
merorum omnium Pyramidaliam ( imtellige , quorum Iatera 
ſunt numeri integri, nam de interpolatis hic non agitur, ) ab 
unitate ad numerum {ibi collateralem, incluſive. 


P*2gi* +24 
2. Eſtautem lateris |, numerus Pyramidalis — ; = 
per prop. 177. 
3. Ergo, ſumptis lateribus 1,2,3, a*T3a*'+2e8 


4, &c.vel Ceorum loco) a, b, c,d, &c, F b*336242b 


ſumma horum a? 23 «=+t24,b* + c'Þ3c*%2c 
36*+25, c*+43c*F2,d* *t; 0% d* 43d*+20d 
+ 2d, &c. crit ſextuplum aggregati &c. 


Pyramidalium ( quorum omnium 
numerus erit zqualis lateri eorum Num. Triangulipyram, 
maxim, ut patet:}) & propterea hu- 

Jus aggrepgati ſextans crit namerus Triangulipyramidalis , cu- 
Jus latus idem crit cum latere maximi Pyramidaliam. 

4 Adeoq; numerus Triangulipyramidalis eft fexta pars ag- 
gregati trium ſerjerum, couſq; ab unitate continuararum do- 
nec numerus terminorum fit zqualis lateri numeri Trianguli- 
pyramidalis propofiti, quod dicatur : adeoq; ti iplis przpona- 
tur terminus alter 0? +0 *+o (ur ſeries intelligantur ab o 
inchoatz ) fiet numervs terminorum [+ 1. Er fingularum ſe- 
ricrum illarum; ſumma ſcoriim innoteſcet per prop. 3. 20- 
& 40. 

5 Nempe 


D's an Ed 48: Tae". FY &% 


L_ 


ad 46, SACS I ad 
{ . 


| Prop. 180. Arithmetica Inflnitorum. 145 
5 Nemye ſumma duplicatz ſeriei Primanorum, o + 2 a+ 


2b + 2 c, &c. cajus terminus ultimus 21, & numerus termi- 
I 


norum [F 1 O_ 21, per prop. 2, 
6 Summa triplicatz ſeriei ſecundanorum, o + 3 a* } 3 b* 
+ 3 c#® &c, cujus terminus _—_ 3 [*, & qumerus termino- 
I 
rum | +1; erit We I", I 3 [*. perprop. 20. 
7. Summa ſeriei Tertianorum, oJa* +b* 4c? &c. cu- 
Jus terminus ultimus 1? , numerus terminorum {} 2 ; eric 


Ity | 
——"1'4 77 1". per prop. 40. | 
3. Feomngs igitur ſummarurh aggregatum, ( puta 
I+1 +1 ran £23 [3-2 EY 
MER 1:4 Þ a7 53 "+ OEeL = 13,) nempe 
2415 T2414 241? E 2417 + 12lf+ 121}61*3}61* 4 6PÞ + 61% 
- aff Hg 


614x361? +6614 361 


- —— 


= 24 eſt aggregatum trium illarum ſe- 


, R R I*261* +1117 461 
rierum; cujus aggregati ſextans  - 4 oo 


merus Triangulipyramidalis cujus latus 1, Ideog; ---- 


PROP. CLXXXK, Theorema. 


| Prana numer1 Triavgulipyramidalis ad ipſum nu- 


+ 
merun, eſt ut 1 ad EEELITANS 
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Adeoq;, Dato latere | dabitur numerus Triangulipyrami- 
: I1*361* +111? 461, 
dalis, puta n— Ce: 


— Dato autem namero Triangulipyramidali, non invenitur 
you latns = reſolvendo hanc zquaticnem 24n—1%*461* 
+111*461, | 
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Prop, 1 87s -* 3 
PROP. CLXXXI. Theorems. 1 


Eries numerorum Triangulipyramidalium , in- 
0G yrxmiſſa Tabella, commode interpolari pote- 

ritz fi ipſorum numeris lateralibus, tot interpo<« 
nantur medit Arithmetici,quot opus eſt, & ex iis tor- 
mentur numeri Triangulipyramidales , per przce- 
dentem. 


Pata lateribus interpolatis £,1,1%,2,2%,3,35,4, 4, 
5,57 z 6, &c. reſpondent numeri Triangulipycamidales ,35,r,. 
- 7 9, 9 66.» 33% 25 oF » 359 JO $27 »70394 575 ,T26,&c, 
vel etiam ,34,1,454,5, 154, 15,524 4355534, 70,*555%,, 
x26, &c. Velpotius 35% 1,355 5254 3» 15» "$28 » 39, 34G 
70, *$585 . 126, ic. 


PROP. CLXXXII. Lemma, 


PAopoſitum fit inquirere, quam ad latus ſuum ratio» 
- nem habeant ſequentium ſerierumnumeri Figura«- 
. ti puta Pyramidipyramidales, &c. 


Poſſer quidem hoc przftari eadem methodo qui uſus ſum ad 
prop. 176, & 179. ope propoſitionam ibidem memoratarum, 
nempe pr.2, 20, & 40, ſimal cum-prop. 43. faltem fi prias ul- 
terius profecuri fuerimus tradicionem rationum quas habent ſe- 
ries finicx Quartanorum, Quintanorum, Sextanorum , ( cum 
ſcquencibus, ) ad ſeries fqualium; quam tradicionem norr nili 
leviter innoimus ad prop. 43. Eam vero {iquis ulterius conti-- 
nuandam velir, licebit ipli vel alia quz fibi maxime placeat 
methodo id przftare, vel ctiam- ( nifi. meliora ipfi occurrant. 
auxilia) ope hujus ipfius quam jam prz manibus habemus Ta- 
' bellz, poſtquam via mox docenda oftenderimus rationes nau- 
merorum figuratorum ad ſaum cujuſliber latus in ſequentibus 
ſericbus inveſtigare. Nam ut ad prop. 176 & 179, ex cognitis 
rationibus implicium ſcrierum finitarum ( puca IIs 

ecunda- 
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Secundanornm, Tertianorum, per prop. 2, 20, 40. ad ſeriem 
ZXqualium) inveſtigantur rationes hujus Tabellze ( puta nu- 
merorum Triangularjum, Pyramidalium, Triangulipyramida- 
liam, ad ſua refpe&ive latera: ) ita, vice verſa , ex cognitis his 
licebic & illas expiſcari, adeoq; illam propofitionis 43 tradi- 
tionem quouſq; libet continuare, 

Quoniam autem illud(ut diximus) non nifi levitertraditum 
eſt ad prop. 43. Nec quidem necefle fit ad przſens inftitutam 
illud alterius proſequi , cum ex cognitis paucarum iftius Ta- 
bellz ferierum chara&eribus ( five rationibus quas numeri ifti 
Ggurati habent ad ſua reſpeRtve latera,) ſequentium etiam cha- 
raQteres inveſtigandi methodus eluceſcat, ego illa ut faciliori 
jam urar, quz hzceſt. 

Paret ex przmiſlis, charaQer ſeriei numeroram. 


. 


Monadicoram 1. : 1- +1. 
Lateralium |. Triangulorum ©; 

1*231* 121 15 1614111*+61, 
Pyramidalin — 2 G === Triangulipyram. "= 


Patet etiam,accuratius intuenti,charaReres hos fieri continua 
multiplicationeharum quantitatum, | 
1141 Hs try Lin 141 in1+2 in 143. 
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Adeoq; , fi continuetur ulterius multiplicatio rationis ulct- 
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R x 2 WT Item 


143 . Arithmetica Influitorum. Prop. 182 


1*} 151*+851* 4 2251” +2741? +1201 
Item 140 EG woe ND OM 


Ec ſic deinceps,quouly; liber. 


SCHOLIUM. 


Diximus modo, ex rationibus five charafteribus preſentis 
Tabellz continuatis, deduci pofſe continuationem etiam ratio= 
num illaram quas indicat prop 43. Quoniam vero illud for- 
raſſe non eric omnibus obvium: operz pretium duxi paucis id 
in tranſitu oftendere. Quod quidem ur fine incommodo hic pol- 
. fit inſeci, ita quibuſdam forſan ingratum non eric. Ideoq; , ex- 
ſempli gratia, --*- 

Propolicam fic inquirere, Quam habeat rationem ſeries finita 
Quartanoram, (ab o inchoata,) ad ſeriem cotidem maximo X, 
qualium. 

1, Charatter numeri Triangulipyramidalis, C per prop. 

I*>61* 4111* +61; 


130:)eſt 24 Ec Pyramidi-pyramidalis 
I* $101%3 351% + 50144241, 
| 120 per prop, 182, 

2. ER autem, | 
(ut ſepius diftam | o*e4o0* Loa to 
eft,) numerus Fi- 24. ):: + 64% Þ11a * þ 6a 
guratus uniusgra- b<t6b6*+11b*t6b : 
das ( ia prafenti c*+ 6c? }11c* tbc Addita, 
rabella) aggrega« &c, ad 
tum omnifl pre- I<+61*tiza][*t6l 
ccdentium in gra- — — 
du fibi proximo: 1* +101*+351' +501* #24 1 Aggregat 
Adeoq; numerus 24 x5 = IAa0 
Pyramidipyrami- | 


dalis,eft aggregatum Triangulipyramidalium. 

3. Er propterea, ſumpris lateribus 1,23, &c. vel ( corum lo. 
co) a, 6,c, &c. ( quorum maximum dicaturl) & formatis in- 
de numeris Triangulipyramidalibus; Horum aggregatum eric 
numerus Pyramidipyramidalis ejuſdem lateris, nempe 
]I* + rol*t2c1* 45gol* x 24hb 


120 . 


4 Sum- 
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4. Samma autem ſerjei ot 6 «t 6b 6c&c,eft(per prop.2..) 


Iy1 61*+61 
> PIES. © 4 
- 5. Sumina ſerieio4 11 4*$11b*t 1 c* &c.eſt(per p.20) | 
on 11l*.+111 11*+111 
ET IT 1a 4 EE 111* = "ran. —— ——= 
221* 433[*+ 11 
RE L | 
6. Summa ſerieiot 64 *4 6b*+ 6c? Kceſt (per prop. 40.) 
41; 1... SF" ew. 
2 61? t = Sh _—_— > : ks 


61%34 121x614 


4 _ | 
7. Hz tres ſummez in unam colle&z, ſunt 
61*360 221? + 33[* +111 61*4121* 4618 __ 
"BE. . < EY = S Feng 
9i<t zol* 4601 *+ 29] 
£8 : » 


$. Si igitur ex vigintiquadruplo totius aggregati, aufera- 


tur ſumma trium ſerierum., - 2 
Nempe fi ex 5) I*xriol*x351' 4gol*+24). W 
auferatur 6) 9 1% + 401? t601l* + 29 I Ip : 


Hoc eſt, Siex 30 )) 61*T601%*x 2101* tzo0ol®*t 1441 
auferatur zo) + 451* + 200 /* F3001* +1451 
Manebit ſumma | 
ſerieiquartz,qug 30) GIl*x415l*Þ 10 [*4001* rl 
*eſt Quartanori | 
| Hoceſt 61* 2614 | | 2 
30) F9gl*zgl- 
+ 1l*Txl* 
| : — I1* Il 
In 31+ 3 I+ x It 1 | 
- Hoc eſt ; $4 oo V3 !1*="30 ! | E: 
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Quz eft igitar ſumma ſerici Quartanorum cujus terminus 
ultimuseft [* numecrus terminorum | + 1. 
Vel; fi pro numero terminorum | + 1, ſubſtituatur », & 


propterea ſcries zqualium n 1% ; erit ſeries. Quartanorum 5 n 14 
+,inl* +,3nl*;t al. ( ſfinempe terminus primus fit o, 


#1* ,2nl*7 nl* anlt 
ſecundus 1:) vel =” T i +30 FE _P 


9. Adeogq; feries finita Quartanorum ad ſeriem totidem max- 
Þ "57 
imo Xqualiumeſt ut 3 + IS, 0 ol ad 1, Quod e- 
rat inquirendum. | 
Er pari modo, his cognitis, ratio quam habet ad ſeriem F- 
qualium ſeries - Quintanorum,, invenietur'ope charadteris in 
proxima przſentis tabellz ſerie : Et deinde, quam habe: ſerics 
Sextanorum, ope charaCteris feriei proxime ſubſequentis in hac 
tabella; & fic deinceps quoulyq; liber. ; 
Quo melius autem hoc intelligatur , operz fortafſe pretium 
erit, quz jam tradira ſunt, paulo diftin&ius aperice:- Ucur enim 
ea (ſatis aperte tradidifſe nos nobis videamur, fieri ramen poreſt 
ut lefor illis minus aſſuetus nonnunquam forſan hefitet. 
Notandum igitur eſt, nos hic ( ut & alibi ſemper , ubi de fi- 
nica ſerie verba fiunt, ) numerum terminorum aſlignare 1+ 1 
( nempe fi rerminus primus o, ſecundus dicatur 1, } nimirum 
unicate majorem quam eft numerns particularum ex quibus 
conflatur terminus maximus, hoc eſt , omnium differegtiarug 
terminoram continue poſitorum, quarum omnium agpregato 
- rerminus.maximus #quatur; five differentiz illz lint zquales, 
ut in ferie primanorum, C puta 1,1,1,1, &c, differentix nume- 
rorum arithmetice proportionalium, ) ſive creſcentes, ut infe- 
rie ſecundanorum, tertianorum, S&c. ( puta 1,345, 7 ,Xc, dif- 
ferentiz nyumerorum quadraticorum, vel 1,7,19,37, &c, ditfe. 
rentiz numerorum cubicorum; &c: ) live etiam decreſcentes, 
ut in ſerie ſubſecundanorum, ſabcertianorum &c; ( nam verbi 
gratia,differentia / 3 —= +2 minor eft quam /2— 1, atq; 
hzc minor quam y/ 1 4/0; & fic in czceris.) Harum omni- 
um differentiarum ( in qualiber ſerie) numeras 1, unitate mi- 
nor eſt quam numerus terminorum, ut patet; carumgq; umnium 
aggregatum ( propter termini primi o nullitatem) ct ipſe rer- 
minus 


P. 122. Arithmetica Tſinivorum. tor 
minus maximnts. Ubi atitem numerus terminoram dicitur #, 
numerus ditterentiarum , five particularum in maximo, erit 
n—1. 

Exſemplum efto, feries primanorum, quale eft Aggregatum 
paralleJogrammorum zque.altorum figuram triangulo in- 
fcriptam complentium : quorum f primum dicatur o, ( quip- 
pe nullius latitadinis, utut altitudinis ejuidem cum religuis;) 


ſecundum 1, &&c. omniam numerus 16 , erunt differentiz 
1 5, ( invicem zquales, nempe x ubiq;) & maximum propteres 
15. Adeoq; cum in ſingulis parallelogrammis altitudo com- 
munis fit ,5 VB in fig. 1.) & latitudinum incrementum conti- 
nuum 45 BS: Omnes 6mul altitudines, hoc eft, figurz inſcrip- 
tz altitudo, VB— i; VB; atomnia 1ſimal latitudinum incre= 
menta, hoc eft, Baiis figurz mſcriprz, non BS, ſed 4+ BS, five 
BS = 4; BS. Si autem uno adhuc gradu ulterius pr6cedatur,. 
adjunds infra baſem uno adhuc parallelogrammo , eric qui- 
dem illius latitudo BS przciſe, ſed altitudo jam fiet autior, 
pempe VBT , VB, Sivero( utin fig.a. ) ſumatur figura ex 
parallelogrammis circumſcripta,zerunc tum omnium fimul pa- 
rallelogrammorum alcitudines, hoc eft, figurz circuwſcriptz 
alcirudo, VB (quam finge jam baſi perpendicularem;_);rum la- 
titadinum fimul omnes particulz , hoc eft, baſis figurz cir- 
cums 


+ . 1; 4 _ \. x24 te} 
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192 Aritbmetica 'Inflnitorum, " Prop.182. . * 
cumſcripre, BS preciſe: at vero jam-non ab o {cd 1, -ſferiesin- ' ©, 
choatur :fiin ſeries hzc ſupra verticem uno adhuc gradu con- 
tinuetur ( ut inchoetar ab o,) crit jam altitudo {ic aufta V Bt 
34 VB, uc parter. Adeogq; figura inſcripta uno infra bafin gradu 
continuara , & figura circuraſcripta continuata uno gradu ſu- 
pra verticem, tantundem valenc. 

Arq; hoc totum in criangulo( atq; cadem ratione in figuris 
aliis, nil1 quod illic incrementa fint inzqualia) ſatis eft mani- 
feſtum. Nam ( przterquam quod ex jam difis ſatis pateat ) (1 
in eriangulo ducantur quotliber retz bali parallelz ( in qua- . 
rum cenſu & baiin ipſam , & punQuin verticis, cenſeri volu- 
mus,) eiſq; retidem adjaceant parallelogramma : ft illa omnia 
ſupponantur infra ſuas reas jacere , criceorum infimum ſub- 
ter baſem, fin ſupra, erit ſupremum ſupra verticem ; fi autem 
ſupponamus reftas illas neq; in paralleJogrammorum ſuorum 
ſummo neq; in imo jacere, ſed per ipforum media tranfire, tum 
eorum tam ſupremum quam infimum eric partim intra partim 
extra triangulum. Adeoq; quemcunq; fitum habere ſuppo- 
nantur ille re&z ad ſua parallelogramma, figura illa ex paral- 
lelogramm is conftans (dummodo ab ocinchoetur ) habebic vel 
baſin ſuamn una parte winorem, vel altitudinem una parte ma=- 
Jorem quam habet verum il[ud rriangulum. 

Arq; hic quidem five excefſus five defeftus, quamdiu de fini- 
ta ſerie agitur, omnino animadvertendus eft: ubi autem de 
ſerie infinita agitur, tuto poterit negligi. Cum enim quo plu-. 
res ſupponancur termini eo minor jlla evadat five batium five 
alticudinum differentia, ubi ir infinitum proceditur evaneſcet, 
quippe % (pars infinite parva) habenda eric pro nihilo; ( ea 
ſalcem adhibira limicacione de qua mox dicetur. _) Sic, verbi 
gratia,fi triangulo cujus altitudo A,bafis B,ioſcribatur figura ex 
paralleJogrammis quocum finguloriyaltitudo 4 A, & longitu- 
dinum incrementa 3 A.erit inſcriptz altitudo wx A AA, 
baiis non Bled B <4 B: eftenim alticudinum numerus 0, 
art differentiarum oo 1, Sivero figura lic inſcripta continue- 
rar uno gradu infra baſem, vel ciccumſcripta uno gradu ſupra 
ve-cicem, erit baiis ov x 4 B = B, altitudoA3 4 A; quippe 
Jam numerus incrementorum eft eo, altitudinum © + 1. Ubi 
igitur de ſerie finita agitur, per altirudinem & Baſin intelligen- 
dz ſun alcicudo & bats figure fic ad(cripte (live infcripta lit, 
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five circumſcripta.) non autem ifſtius cui adſcribitur; at vero iri 
ſerie infinita perinde eſt ſive hujus ſive illius intelligantur;props 
ter differenti3 infinite exiguam , adeeq; evaneſcentem five nul- 
lam.Nam &©,00 +1, — 1 ,perinde ſunt. Et quemadmodii 
ubi polygonum infinitorum laterum, pro circulo habetur, per 
inde eft five inſcriprum five circumſcriptum jntelligatar, ( hoc 
eſt, five ſupponatur circuli radius zqualis .reaz quz a centro 
ad angulos, five illi quz a centro ad mediam lateris ducitur, 
quarum differentia, prppter latera numero-infinita, eft infinite 
exigua:) ſic in ad(criptionibus ncfttis perinde eft ( propter 
differentiam infinite parvam)) an inſcriptz an circumſcriptz 


2 alticado aut baſis ſumatur pro ver#. Et quidem ut in polygo- 


no infinitorum laterum inſcripto. & circumſcripto,  latera ſup- 
ponuntur invicem #qualia, hoc eſt, cjuſdem arcus finus re&us 
.& tangens zquales tam invicem quam ipſfi arcui, ita & hic fi- 
gurz ex parallelogrammis inſcriptz & circumſcriptz tam ba- 
fes quam altitudines ſupponendz ſunt #quales tam inter fe 
quam illius cui adſcribuntur ; hoc eſt, fi accurate loqui li. 
beat, non nifi infinite exigua ſui parte differre. 

Eodem modo, in fig. prop. 5. Figura ex fimilibus ſcQoribus 
ſpirali inſcripta , 6 ſetorum numerug ſit finjtus, eric ſeries finita, 
cujus terminus primus eſt o, ultimus verd ſeforum inſcriprto- 
rum ultimus (cujus radius eſt una parte minor, quam ultimi 
circumſcriptorum, ) omniumq; horum ſeftorum arcus ſimul 
ſumpri,zquantur ſemiſſi arcus circuli contermini,nempe qui<c| 
figurz ex ſeoribus conflatz c6terminus,non qui coterminus eft 
verz ſpirali;at fi numerus ſetorumſprout ibi ſupponitur)luppo- 
natur infinitus,erunt adhuc omni ſeftorum arcus ſimul ſumpi, 
zquales ſemiſſj arcus circuli contermini, newpe contermini fi= 
gurz cx his infinitis ſc@oribus conflarz, qui camen vel ille ipſe 
et cum contermino verz {pirali, vel ipſo ſaltem, infinite-exi- 
gua ſul parte ( hoceft , nibilo,) minor, Si vero pro ſeQ&aiibus 
inſcriptis ſumantur circumſcripti, arcus circuli contermini erit 
una ſui parte augendus ( tive finita five infinita, pro nun:ero 
ſeftorum) ut iplius ſemiſlis zqualis habearur omnibus ſtAo- 
rum arcubus fimul. ſumpris, adeoq; ſupponendus eft incepiſſe 
uno gradu ante initium verz ſpiralis, ut primiſc@oris arcus 
fit 0: namin arithmetice- proportionalibus , nil: primus ter- 
minus fit 0, aggriegatum omnium ron crit #guale fſcmiſſi ul- 
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titni in numerum terminorum Uni." ' | 
Quod autern de his figuris oftenſum eſt, intelligendun!. erix 
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Prop. 192.  Arithmetice Infinitoram. : TYg © 
Exſemplum oftendins in Schol. prop. x3-Sl enjm (in fige 
1%2) concluderer” quis , quoniam infinitorum” paralleto- 
grammorum latera ( reftam VB conftitaentia)  & trapezio- 
rum latera ( complentia reftam VS) hgillatim fampta nor nis 
fi differenti3 infinite parvi ab invicemdifferant (cum raw tizc 
. quam illa fine infinite parva,quippe £4 retarum VB, VS,)eam 
| Igicur contemnendam effe, ipſaq;. parallelogrammorum atq; 
crapeziory latera dicenda zequalia,S propterea(cum exzquali- 
um #qualibus additione aggregata fine zqualia ) infinica hzc 
inftaitis illis zqualia, hoc eft,toram VS , zqualem eſſe tori VB: 
manifeftus effet paralogiſmus, ( in quem tamen lapſus eft ad- 
= modamproclivis, ni caveatur : ) Quamvis enim differentiz 
F'  fintbgillatim infinite-parvz, (nempe 4 VS— 4 VB) om- 
| nium tamen ( numero infinicorum) aggregatum ſat notabilem 
habet magnitudinem, nempe VS — VB, 
 Arinterim eadem parallelogramma atq; trapezia ( fi area 
' ſpeftemus) non modo figillatim ſumpta differenciam habene 
infinicFparvam; ſed & eorum aggregatum 8 aggregatam ho- 
_- rumC hoceſt infinjta illa parallelogramma ſimul !'lumpra, atq; 
infinita hec trapezia) diffterentii non nifi infinite parva ab in- 
vicemdifferunt : quod de ipſoram lateribus non obcinet; ' 
Diſcriminis ratio hc eft : Quoniam ubi de lateribus eom. 
parandis agicur, quamvis in binis quibuſlibec reſpeQive ſump- 
ris differentia minor eft quo major et omnium numerus, ac. in 
eadem ſemper ratione qua fingulz differentiz minuantur , dif- 
ferentiarum numeryus augetur; adeoq; differentiaram aggrega- 
tum dividendo non minuicar. At ubi de areis agitar, non mo- _ 
do binorum (.trapezii & parallelogrammi) reſpe&ive ſumpro- 
rum-differentiz | ant minuuntur fed & omnium aggrega- 
tuw; &quidem quo phares fint differentiz ed minus eſt amnni- 
'  yumaggregatum, donec tandemnon modo a fſingulis lingula, 
| |  (quoddemonſtraſſe non fufficeret) fed & ab omnibus omnia 
+  differant ſpacio infinite- parvo, ut ex demonſtrationibus liquet. 
Atqyhzc aliquanto fyſius notafſe operz pretium duxi , quoni- * 
am hic loci nonnullos lapſui proclives aninjadverti. 
Ne utitem hinc aliquid periculi quis ſufpicerar dumaos al- 
ticidinem figarz cujufliber accoratam , arq; eandem aliquota 
ſui parte nfinice-parva auftam , perinde habemus:: hoc. 


unwan ſat ſecuros reddat, quod, czteris paribus, auRtio alcicu- 
i | Yy 2  dinis 
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dinis figurz cujuſliber (five planz five ſolidz) non niſi in ea- - 
dem ratione augetipfius aream live magnicudinem; adeoq; ubi 
a}titudinis angmentum eſt non niſi aliquota ſui parte intinice- 
Parvazeric etiam totius figure non nin in eadem ratione auttio, 
hoc eſtaliquota parte ſai infinite parva!, five Z totius figu'z ; 
quod { cum non infinities, ſed ſemel tantum ſamarur) omni 
athgnabili ſpacio miras crit, adeaq; pro nullo hab«endum. 

- Sin tandem quezratur, carego hgurarum infcriprionem, po- 
tius quam circum(ſcriptionem , eligerim; adeoq; ab o porius 
guam ab x, ubiq; fere inchoaverim? przſerctim cam figura cir- 
cumſcripra ( non uno gradu ſupra verticem continuara , ut ab 
o incipiat, ſed potias ab 1 ) eandem habeat preciſe & balin & 
alticudinem cum ea caiad(cribicur, five in ſerie primanoram, 
five ſecundanorum, aut alioram {equentium; item live figita fit 
five infinica ſeries ? | 

« Dicimus : Pofſe quidem id quod agimus utrovis modo fieri, 
nempe vel per figuracum taſcriptionem vel ciccumſcriptionem 
( quod & ſapra monuimus ad prop. 43. quz tori huic Scholio 
anſam dedit, cujus quidem pars magna tradi cicius non potait, 
it quza propolitione proxime przcedente dependeat,(adeog; , 
verbi gratia,ſecies primanorum indifferenter defignari , per 1, 
2;3,%c. vel per 0,1,2,Xc. nam terminus primus o reliquo:um 
quancicati nihil addic. Er quidem ego jam olim utroq; modo 
lemmata mea ordinaveram , ut ut alcerutram demonftrationi- 
bus noftris ſufficeret, quapropter letorem utroq; onerandum 
non cenſui; przſertim cam ego Series infinitas maxime ſpeCta- 
© bam, finitis vix alicer quam lemmatum inftar ad infinitorum 
theoremata uſus, | 

Ac iacerim figurz circamſcriptz ,fi res accuratius perpenda- 
tar, non magis congruunt fguris illis quibus circumſcribuntur, 
quam inſcriptz: Nam verbi gratia, inſcripra cum expoſita 
congruict alcicudine 8 verticis latitudine,ſed quoad baſin ( hoc 
eſt laticudinem in imo) differt; eadem inſcripta ano infra bafin 
grada continuata ( vel circumſcripta fic continuata ſupra ver- 
ticem) conyenic expolitz quoad. baſin & vercicis latitudinem 
fed quod alcicudinem differt; circumſcripta vero C non con- 
tinuata) convenit quidem expoſitz quoad baſin - & altitudi- 
- nem, ſed non quoad laticudinem verticis, quippe in altera eft 
© in altera 1, . 


Cum: 


_ : Prop. 182. Arithmetica Infinitorum.. 
Cum itaq; admodum fe indifferenter habebant ad negotium 


JI noſtrum figurz inſcriptz & ciccumſcriptz ; mallem ego lerics 
p= noſtras2bo quam ab 1 inchoare : partim quod illud, utut 
» : inſcriptionem potius referre videatur, utriſq; tamen accommo- 
—— dari poſlit, ( ut jam dium eft, } prout vel ſupra verticem vel 
t- 7 infra baſin ſupponatur continuari: partim quod hoc: paſts 

41 C propter minimi termini-nullicatem) extremorum aggrega- 
- 3$ cam idem fit atq; terminus maximus: preſertim vero ut pof- 


nd We mbar ane 2, 5 
IJ7: 


* w# 


ſim, fine longo verborum ambicu, ſeriej primanorum appella-- 


$ 

- 2 tione comprehendere non modo 0,1,2,3, &c, fed & o, 2, 4, 6, 
3 | &c, vel 0,3,6,9, &c, vel 0,4, $,12,%c, fimileſq; alias ab o in- 
= choatas quicung, fit terminuvſecundus; & ſub ſerie ſecundano>= 
, rum nomine, non modo. o, 1,4,9, &c. ſed & 0, 2,8,18, &c, vel 
I ©, 3, 12,27, &c. fimileſq; : & pariter in ſericbus ſequentibus. 


Siquis autem mallet ab 1, fcries inchoare , poterit ad hunc- 


meodum lemmata ordinare. Fn 


4 

} b. 

) Ad ſcriem primanorum; * . 

| oF1.- Bet 

p it1= A Z=j - 

| 

| od1%y2 __ 1% 3 

2423323 © 2 3+3 => 

| ofipafs _ 13243 _ 

| 3+3+373<E= 4+4t4—2 
041423374 - -; 12324354 > - 

= 4T43>4+4+4©= 2 $+5+5+5 =. 

=  0E1Þ24+3ZT4k5 14243445 


| +5+5+5T5 15 = Tx6:6F6x6 =& 
| &c., SER. Wes Kc. 


Y y 3 
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Aur Etfarft , 
oc! 142 | 
2+2 === 4 | 2423245 | 
otit2 132+3 x 
34343 = 3t3Þz—=ats ; | | 
oF1i4atz  IT243+4 
4 + 4T4t4 = 2 7 4T4T4 44 + 
, ont at324 132434445 
| 5T5T5: 5X5 =; 17 qgt5 tet +: + 5 =2 +15 
þ 4 C, , bec. 
+» "(Ad feriein Secundartoram; 
oÞx MY Oy 
I+4n 3Ts L=7TF wat 
+ Rs 144 57a 
4434 aFui g9+9 =31 "as 
ofizgts - > "+4423 9 Pk 
9TgT9ig © Fas 36316416 = Enak 
0414 44 9416 {, 1444916 © 
16+16 416x I6+ 16 © [+11 zi at 
Kc. &c. | BE FA 73-7 - 


: _ * + P 4 
Sg 


Autetiam . 
oF. | 1t 4g: ; 
4 +4 4 24 at, © 3 tos | 
WS . 1449 
9Tt9+9 > = 94949 —3 fir 


oFXi+4F 9. 1+ 4+ o +16 


|. 


16416416316 © > adn 16316+16t1 16 iT FX + 


oÞ1+\4F9+ 16 ZR ES 1X 4qt9þ16 + 25 
25Þ25t25 +25 42g Lats 254 25t25 425 þ25 © +255 
Co &c, 


Ad 


7 


Arithaetice Infrtoruw. 
Ad feriem Tertianorum. . 


ot 14 8 4 a7” 


—— — _——— 


27 +177 27 +27 a tr, 64+ 64 +64 t 64 —& = x | 


EAMER © 2 5 EY © 7 nn 
644643454 464 364 "@F4* 125 F 1a Þ 195 +393 nd Rs: 


C. C 
Ex ſimiliter ad ſeries ſequentes,. quibus recenſendis. abltineo 
ne fim prolixas, Poterit, fi luber , leor non magyo negatio 
vel hzc ipſalemmata in cheoremata formare, ye alia-his ſimi- 
lia OE ſcriebus aptare, fi ad ca quz jam tradidimug at- 
tenderit. 4 
Sed & aliusadhuc eft (* fi varietate lIeftor deleftetur) ſeries 
kat ordinandj modus, quietiam aliquando non minyy erit ac- 
commodas: Si nempe nec.ab o ( ur in figuris inſcriptis)-nec ab 
x (ut in 6guris circumſcriptis) ſed ab Jncermedia quantitate, 
uta £, ſeries inchoetur, q adcoq; figuram repreſentet quz in- 
criptz &circumſcriptz eſt intermedia, five. major quam in- 
ſcripta & minor quam circumlſcripta:) Ur ſit, verbi gratia , ſe= 
ries primanorum + +2 3+24+3£+ Kc. vel( quod eodem re- 
cidit) 143.4 5 +7 &c. Quo caſulemma fic ecit grdinandums 


pro ſerie primanotum. : 


t pen i Za 
. 
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Atqzbic quidem modas omnium optime convenic prop, 153 
16, ubi figucam Spirali adjacentem cuw Paraboli-a compara- 
mus. Nam fi,in figura ſpirali, duQtis quotlibet reFis MT ans 
gulos facientibus continuos invicem zquales, fin ſingulis ſpa- 
cies ſe&ores inſcribi ſupponantur,erunt corum arcus, ut O, Is 
2, 3,8c; lin circumſcribi, ut 1, 2, 3, 4, Kc; fi vero ita abſcribi 
ut ſe&orum arcus a ſpirali bi-: 
ſecenrur, eruntut 5,1%,2,, 
3x; &c, vel ut 1,3,5,7 , &c, 
( nempe ut differentiz nume- 
rorum quadraticorum: ) adeoq; 
fi arcus illi '(five numero inf- 
nici fave finiti, quamvis ibidem 
de infinitis tantummodo verba 
faQa int, adeoq; hanc curioſt- 
tatew illic omittendam duxes 
cim,) ſupponantaur in reftum_ 
extendi & invicem continuari, -..... , 
ut fiant totidem ſegmenta dia- -. Ly L E URL 
ametri parabolz ( continue poſita; Jlinde evadant diametriin- 
rerceptZ 1,439, 15, &c, ( nam 1+t3 —4, 143t5 —9, 
&c; ) qufibus conveniant ordinacim-applicatz ( quippe.in dia- 
metrorum ratione ſubduplicata) quz erunc ad invicem , ut 1, 

2,3-4 &c, hoc eſt ur ipiz retz MT, MT, &c, - in figura ſpirali 
vera per ſimilium fe&tarum terminos tranſeuntes. | 
Arq; hoc pafto compararelicet, non modo figuram ex ſefto- 
ribus numeto infiaitis (quod nos illic fecimus led etiam exau- 
mero finitis conflatam, ſpirali adjacentem, cum figura ex toti- 
dem parallelogrammis adjacente parabolzx. Quod quidem (i- 
ne nova figura)(atis intelligi porerit. Si illi ſctorum arcus po- 
nancur 1 4,34,5a,Yc;radii vero iplis proporcionales )2 r,6r,10r, 
&c;erunt leftores 147, 9 ar, 25 ar,&c.(nempe ſemiffes paralle- 
logrammorh radiis & arcubus reſpeCtivis contentort.) Sumptis 
item in parabolz diaraecre continuisſegmentis 1 4,3 4,5 a, Rc 
adeog; diamerris intzrceptis 1 4,44,(=1atz 4,)9 al — 4a 
+5 @) &c, & ordinacim-applicatis quz illis diametris convent. 
anr { indiametrorumratone {ubduplicara)-2 r,4r, 6r, &c, 
(que {pacia abſcindant nog #que alca, ſed quorum altitudi- 
nes jint acichmecice proportiofiales, ut 1,3,5, &c. ut parer;) 
parallelogramma ſpaciis illis infcripta ecunt 1 axor, 3 ax2r, 


54 
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5 4X4 r, &c, vel 041,6 ar, 20 er, &c; circumſcripta, erune - 
I 46x2r, ZaTqr, 5ax6r, Kc,.vel 2ar, 124r, 30 ar,Sc; 
his autem intermedia partim inſcripta- partim circumſcripta 
( quz nempe cam habent Jatudinem quz cf arithmetice me- 
dia inter duas ordinatim-applicatas ſpatium terminantes ) vel 
( quod rantundem valebir) inſcripta crapezia, erunt 1 ax1r, 
34x3r, 54x5r, &c, vel 1ar,gar, 25 ar, &c, expoſi- 
tis ſe&oribus figillatim zqualia : iis nempe quorum arcus ſunr 
parallelogrammorum altitudinibus Choc eſt , ſegmentis dia- 
metri parabolz )  zquales, radii vero Jatitudinum parallclo- 
grammorumdupli: vel, ft ſe&orum radii fint parallelogram- 
morum illorum laticudinibus zquales,crunt parallelogramma 
ſeforum dupla, | 

Sed tempus eft ut prolixo Scholio finem imponam; quod,car | 
in hunc locum rejecerim,ſupra dictum eſt. . 


PROP. CLXEXXIIL. Theorems. 


| ſerie Tabellz expoſitz ( prop. 132. ) quouſqs 
libet continuandz 3 ad ſuum illum numerum 
Figuratum) rationem habet cognitam. 


] = numert Figurati cujuſlibet , in qualibet 


Nempe eam quam indicat prop. preced. - 


PROP. CLXEXXIV. Theoreme. 


F* propteres , Series fequentes in przwiſla tabel)a 
L quouſq3 libet continuata, non exit difficile inter- 
polare. | 


Nempe, invento per prop. 182, cujuſq; proprio charaQere, 
fat interpolatio ut in prop. 175, 176, 151, 7 
| Z Zz Tabclla 


— 


Mute —y 


Prop, 184. 
T9ypvu01y 
*$2Jra22e] 

$21vſ[nguer og 


*weakd :uri 
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Pyramidales 
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Tabella vero, ut di&um eſt, interpolata (ic ſe exhibebic. 


+ 


_ ® A 3 2 4 
| Triangulipyram, 21s 9,2 *o * F® ry! 1*T 61 +311 tel 
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Vel alicer expeditas. Poftquam per prop. 170, 175, &c, in 
terpolatio ſerjerum tam tranſverſarum quam erearnm ali” 
quouſy; incepre eſt, licet eam ulterius continuare quouſyq; liber 
ſola additione numerorum jam inventorum z nam non modo 
numeri tabcllz prep. 132. ( prout ibidem monuimus )) ſed 8& 
qui interpolatione immiſcentur, fiunt ex duobus aliis additis, 
altero ſuperius alters ad finiftram, ( non quidem proximis , ut 
in prop. 132. ſed, propter loca jam interpolara,) poſt unum 
locum interjetum poſitis. Ur animadvertenti patebic. 
Quod aucem de interpolatione unius in fingulis ſpaciis loci, 
In propoſicionibus aliquot przcedentibus jam dictum eft, etiam 
ad duorum vel crium pluriumve interpoſitionem , mutacis 
mutandis, facile accommodari poterunt. 


- SCHOLIUM. 


Notandum hic , totum hoc interpolationis negotium, huc 
ſq; przftitum , perfici poſſe ( etiam fine invencis cujuſq; ſe» 
riel propriis charaCteribus ) ope monitorum quz habentur in 
Scholiis prop. 126. & 154. Interpolatis nempe primo ſeriebus 
eres, & iſtis deinde interpolationibus in ſeries item tranſver+ 
ſas relatis. Verum cum fingularum ſerierum charaGteres inve- 
ſtigare, res efſet non injucunda, 8 le&ori forſan non ingrata: 
placuit ea potius quam habetis methodo incedere. 

- Cumautem hucperventun eft, pater, intercalatione fatta 
In lingulis ſeriebus cam ercis guam tranſverſis Tabellz prop. 
132, novas jamemerſiſle ſeries ipfis interpoſitas : nondum ta» 
men completas, ſed hiantes. Fr quidem locus ille (nota © in- 
fignirus) que quam maxime ſuppletum vellem, manet adhuc 
vacuus. $] autem vel unus ex vacuis illis locis fuppleri datum 


fit, & reliqui non difficulter ſuppleri poterunt; ut ex prop. 188, 
deinceps patebit. | 

Cum vero Tabella prop. 132. jam habetur novis ſericbus 
interpolata, ut interjeQz ſeries ſuos habeant titulos juxta te- 
norem illius tabellz accommedgatos , obſeryanda eſt hac ſe- 


quens Propoſitio. 


Z z 2 PROP. 


1:64 2. Aritbmetica Inflaitorum. Prop. 185. 
PROP. CLXXXV., Theorema, 


I ſeriebus Tabellz prop. 132. novz interſeran- 
0 tur ſeries , ut ſuum quzq3 debitum ſortiatur 

titalum; obſervandi ſunt indices poteſtatum il- 
lic appofirarum3 *zqz poteſtates ſunt interponendz 
quarum indices cum illarum'indicibus debitam ana- 
logiam retinent- | 


Puta, cum poteftates, in ſammitate Tabelle iſtius , repertz 
indices habeant, o, I, 2, 3, 4 &c. interpolatione unius loci 
ubivis jam fata , poteffatam apponendarum indices erunt 

mo0,25 I,>Iz 225 # * 5 3 3 Z» 4s SC. 
» Item cum poreftatum illicad marginem appoſitarum indices 
mt >, 1.5%» T>S5 8c. ſeu 0522434» 25 KC. poteſtatum 
Jam appoſitaram indices erunt- —1,5.,,49*,73 4) +» 4,2,2. 

- s z > M . ons 
&c- ('vel pro- _#, ſabſticuas, 4, vel +, vel —2, can- 
tundem enim valent. 


Adeoq; Tabella illa-jam interpolata fic ſe habebit; 


Si infinita ſeries Aqualium multetur analoga ſerie 
Primanorum, vel Secundanorum , aut Tertianorum, 
&c. Reſidua, eorumq3 Quadrata , Cubi, &c. eam ra 
tionem habebunt ad Zqualium ſeriem congruam, 


quam habet unitas ad numeros Tabellz ſequentis. 
Nempe | 


Seriei 


\ « 
— &L 


we. 
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Ec ſic deinceps. 


Atq; hic jam notare licet alteram etiam ſeriem earum qua- 
rum in Scholiis prop. 165 & 168. nempe eam quam'prop. 118 
& 121 prius tradideram, etiam in hic ipſa Tabella incxi{peRta:. 
to prodire : in ferie nempe tranſverſa tertias 


PROP. CLXXXVI. Theorema. "' #6, 
Tnc patet , quod Series infinita radicum univerſali- 
-4 um, ad (eriem totidem Mqualium, rationem ha- 
bere poteſt ſatis explicabilem.. | 
Nempe per Tabcllam prop. przced. erit. | 
- Z 23, - + 
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Mq Refid. | Reſidua | y/ q Cuborum. 
MurylR wa vR = Ja] Jus/RY © VR *a+3vRat myo; 
Au:l/R = 46: VR — yb 4/u:aR? 23VR *b43v/Rb* yt? 
/u:n/RavSGvR= Sc] /wiR — 3aR* cy3v4Re* mver: 

&c, ad &cad | &c uſq; ad 
V:/R/R: [VR=R[VuYR? wavRY 23/R! = VRG 


AVgR | 3AvR | 77 577 


4/ q Refiduorum. | Refidua | 4/ q. Cuborum. 

Jus Rv fa Rv] Vu egy RO 3 RO PU: 
a ui WES 4 wy Fþ; | v*R may/ * þ ua *R? = 3y *RALT 3/*R6* may/3 43 2 
Jury R =v'& | Rev] Vu BRO 34 REI AVIRS ALY? : 
_ &c ad &c uſq; ad _ 
Muy RvR | VIR-vIR | Vay*BI— 3v RR +3 BRA + /AR2: 


"a, AR ap HAY *R'—HAYR 
vl + Av/*R | A SREDHAYR 


Ec pari modo in quibuſyis aliis iſtias Tabellz ſeriebas in qui- 
bus jaterpolatio perfe&a eſt. | h 
Adcog; nihil deeft ad idemin reliquis feriebus perficiendum 
( & ſpeciatim ad quadrandum circulum) niſi ut methodus ſup- 
plendi loca vacua reperiatur,vel (quod eodem recidit ) ut ſerie- 
rum iftarum proprius charater inveniatur. Ec quidem quam= 
vis non obvium fie interpoſitarum ferieram chara&eres 
| Javenire, tamen, quam habent illi ad invicem rationem , ex 
prop, ſeq. innoreſcet : ur fiqua poſlimus arte eoram unum 
Invenire, ſtatim invenjencur & reliqui. 


PR OP. 
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P. 187. 
| PR OP. CLEXXVIL Theereme. 
]: Tabella prop. 184. Ut, poſito ſeriei ſecundz, 


hoc eft , parium primz, charaCtere 1, re- 
liquarum ex paribus charaCtexes fignr continu 
_- . . - 
multiplicatione numerorum , , _ a2 X — * x 43 
&c. (ut diftum eſt prop. 178: vel (quod tantundem 
| 2341 . *142,91 21x 6. 
valet) 1* 5 * W « —=< > -g— &c. lic, poſito 
ſcrici primz (imparium) charaftere A , reliquarum ex 
imparibus charaGteres fiunt : continu4 multiplicaticone 
1. Sl 21f1 ,oi43 21f " 
numerorumAx —— * __ a = s RR &c. A- 
deoq; ex horum uno cognito innoteſcent ſtatin & re- 
liquk 


Nam id peſtalat analogia progreffionis Arichmericz , quz & 
in Numeratoribus & in Denominatoribus confpicitur.. Atq; 
id ipſum comprobat induftio locorum omnium qui complen- 
_m_ ut non fit dubiam quin & idem de vacuis credendam 

= | 
Adeogq; ex impariam charaQeribus, uno cognito innoteſcent 
' etiam & reliqui. 


PROP, CLEXXVIII. Throreme. 


N fingulis ſcriebus Tabellz prop. 184- Si pri- 
I + terminus dicatur A , ſeeundus ( hoc eft, pri- 

mus parium, .) x. Reliqui omaes cjuſdem ferict 
(tam pares quam impares)funt continua multiplica= 
tione numerorum ſequentium. Newpe 


_ Impares 
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Impares. Pares, 

In prima A x SALsI0 6x8 Kc. | | "CE int bats Ant Blas. bc 
P 1xX3u5$xX7xX9 Kc. " 2x4" GxP =x10 

x4 6x8 x10 Kc 

rx 3xX3x7x9 &c. || 2x 4x 6x8 «10 &c 


In ſecund.A X > 
Ix3x$x7x9 &c, | "2x4x0x5410 &c 
Intertia Ax? *4*5x5 20kec. MIL ISIND 3» x1 We 
I*x3Zx5x7x9 &c. 2x 4x6x8 x10 &c 
Zn5#7X9x11 Kc, 4x 6x8 x 10x 12 &c 


—_ > cn 


I #3X5x7x9 Kc. wY 2« 4x6x 8x10 &c 
4x6 « $8x10x12.&c SET XgXIIX I; Bec. 


'1n quarta A x 


p_—_  _—— 


I x3 X5 x7 » 9 &c. 2x4x6x 8 x10 &c, 
In fexta A x $2.0 95 11x13 &,| | 6x8x10x%12x14 Kc, 
*1x3x5 x7 x9 NC, lf 2x4x6 «8 x10 &g, 


In quinta A x 


6x8x10 = 12»14 &c | 
IX3xX5 47 x 9 &c 
In otava A x 7x9 xII*x13s 15 &c i, $x10»12« 14x 16 Kc, 
I=z3x5 ® 7x9 &Cc. 2x4x6x 2 x10K&c, 


Ec fic deinceps. 


TxX9x11x13x15 &c. - 
a 2X 4X 6x $ x 10 &c, 


In ſeprim.A x 


Probabitur hzc ex przcedente. Vel etiam (ut przcedens) 
ex analogia progrefſionis Arithmeticz. Et quidem induQtione 
comprobarur in locis omnibus repleris; ut non {it dubium quin 
idem de vacuis etiam credendum tic. 

Si quis aurem hzfitat de imparibus ſerici primz , 
( quos aio fieri ex continua multiplicatione numerorum 


Ox 2*4x 6 »$ &ec a ts 
© AX3X5X7x9 —» nempe, ne © ciphra quz iſtic con- 
ſpicitur, toxam concinuam multiplicationem, quantacung; fa 
erit, penitus deftruar, faciatq; omnes iftius ſeriei termines eva- 
neſcerein o ciphram ſeu Nihil: Sciendum eft , inde huic malo 
cautum effe quod terminus A in ifta ſerie fit ov Infinitum (pro- 
ur ſuperius oftendimus in Scholiis ad prop. 166. ) adeoq; nil 
ſequeretur o "ad iphus oo vires minaendas)excreviſſent omnes 
;ftias ſeriei termini in oo Infinitum. Sed corum alterum alteri- 
us malo medetur commode. Quamyvis enim oo *« © non ali- 
quem 


Prop.189, Arithmetica Trifinitorum, wy EY 
quem determinate numerum deſignet ( et propterea nihil inde | 
4 Ccertidereliquisquantitatibus concludi poſlit ,,- poteſt tamen 
l quaſi virtualiter cujuſvis numeri vices ſubire. Nam quicunq; 
numerus per oo dividatur,quotienrem dabjt o, et contra. Puta 
eo)i(0,0) 1{($9.,©@)2(0.0)2(o wed ein 0. 
Ec lic de quovis alio: Er propterea ( cum .Diviſer in Duotien- 
tem duQtus refſtituere debeat numerum. Dividendum ) effer oe « © 
=, vel 0 Xx 0==2, vel ooxo = 3; Erficdequovisalio 


| Ame. PROP. CIXXXIX. Theorems. 
H Tec ſequitur, quod Si ex Tabellz prop, 184. locis 


vacuis unus quilibet numero noto ſuppleatur, e- 
| runt & reliqui omnes cognit1. de 
t Verbi gratia; fi numerus hacnota Q defignatus ſupponatur 
2 cognitus, reliqui omnes ctiam cognoſcefitur ; qui neMmpe can 
habent adillum rationem quz hic ſubtus 'indigitatur. 4 
; cen WF" - T_ . 8 4" : : p FAY & 
; © 1 F +309] + | 52] 4 [50 3 | A Oo | 
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Totas procefſus demonſtracur ex prop. przced. 
Notandum autem & hic nymerym quemvis intermedium ag. 
grepatum eff: ex duobus alter ſirſum altero ad dexrram (non 
proximis, ſed poſt unam incermiſſum, ) poſitis. | 
Cajuſq; ſeriei charaQterem ( quatenus per prop. 181 inno- 


teſcit,) libuit etiam adjungere , quo melius perſpiciat le&or 
quoulq; rem perduximus, 


SCHOLIUM. 
Arq; hatenus quidem rem perduxifſe videamur "ſatis felici: 
ter. Verum hic tandem ,hzret aqua. Neq; enim video- quo 
paQo potlim vel'quanticatem Q' reperice,. vel charaterem ſe- 
- riei A. (Ec propterea, nec characteres ſecieram imparium 
penitas afſequi, licet eorum ad invicem rationes cognoſcantur; 
nec imparium ſerierum locos impares, quamvis & horum eti- 
am cognoſcantur quaz babent ad invicem ratione 8. ) Quan- 
quam enim fi numeri laterales fin tintegri, puta 1,243, 4, Kce 
nota crit quantitas A, puta 1,4,4 ,4*, &c. non tamea facile 
eft deprehendere quo pato horam numerorum ad ſyos reſpe- 
Qive numeros laterales ratio poſlit uni aliqua zquatione ex- 
plicari: unde & reliquislateribus ( locoram imparium) 2,+, 
+ &c.accommodari poiſt ſaa quantieas A.quanquam enim hin< 
{pes non exigua viſa c affullifſe,lubricus tamen quem prez ma- 
nibus habemus Proteus cam hic quam ſuperius non ra. © clap- 
ſas, ſpem fefellic. - Quem autem & hic comprimenti vulenm 
oftende: i.,nun cric fortaſlis ingratum appoſuiflſe. Nempe ---- 


PROP. CLXXXX. Theorems. 


N ſeriequarta, (ſive parium ſecunda, ) cajus ny- 
meri alterne ſumpti ( in locis paribus) 1, 2, 3, 4, 
5, &c. fiunt continua multiplicatione nymero- 
TUm ſeu rationum 1x3 «3x*7«4, &c. ſeu 1x2:$,3 ,29 
Nc; &,Cin Locis Imparibus,) 30. IE kc, ex malciplicatis 
4x4" 2*7*5> Rc: $1, propter intercalationem unius in 
fingulis ſpaciis numeri, [ur ex locistam paribus quam 
1mparibus 1ntermiſtis una fiat ſeries, } quzlibet ratio- 


num, inquas continue multipiicatur terminus tam 
parium: 
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parium quam imparium primus , in binas dirimenda. 
eſt, (nam, verbi gratia, ratio I ad 2 compolita eſt cx 
catione Iadiztad 1 4ad 2, ) hoc modo 


2 2 3 7 
In ſerie ſexta, (five, parium tertia,) fi idem facien- 

dum itz diſtribuenda eſt quzlibet ratio item- in binas, 

ſed quarum utragz eſt ex duabus compoſitaz ad hunc 

modum. . | 

4 I x 

) CRN LA CRAP) ox VA 

1«3,23%s , 353. 4%0 457  cunF 2 UNITS 

2%4 I*3 "2x4 *3x5 4x6 5x7*6x8 q=g KG 

. EVI CPI LPWRIY 
| | += 7 K I * ; UC 4 


+4 Nempe, diviſa prius quilibet rations in quaternas, 
"* X4X$Z XxX AXSXOXT7 

| Cpu S= PEEL a =Inet, Etfic in cx 
teris ) & tum diſtributione alternatim fafta in binas 
claſles. | 

In ſerie Oftava ( five parium quarta ) diftribuenda 
| eſt quzlibet ratio item in binas, ſed quarum utraqz eſt 
K ex ternis compoſita , fic . 


x Z * a> *- Ut. 


- x 4 « wy + &c, 
in-h entR LSD . Withers 
LEI I EE LIT x CE Ce DE 7 SE 
X 4x6 1 3X5 2xX4x6 3x57 4 x%6x8 5gx7xg HG 
> — Md, 
| " Snot” : Kc. 


| Nempe;, diviſa prius une ratione In ſenas , (puta 
TE: -: 5 = 


172 Arithmetica Influitorun. Prop. 190 
+ 39 qtgenonug  q4ngx 6XouBng 

A aXK3X4u5M6 eq 3S3==3M4 Nq46M7 4 g>NC. 
que poſtea diſtribuenda ſunt  alternatim in- duas 
claſles. | | 

Et fimiliter in ſerie Decima, Duodecima, 8&c. divi- 
deada quzelibet ratio in Otonas, Denas, &c.. quz al- 
ternatim diltribuendz ſunt in.duas clafles. 

( ln ſerie autem Secunda ( five parium Prima) nul-. 
la.rationum diviſione opus eſt, fed cum omnes fint ea- 
dem zqualitatis ratio, fivezz eadem. illa eſt &: ubiq; 
interponenda, nam + x #—=&.) - 

Verum fi in ſertebus- Imparibns illud aggrediamur;' 
nempe ut quzlibet ratio-in duas (Xquabiliter progre- 
diendo,) diſtribuatur; res.non ita feliciter ſaccedir. - 


Nam ( verbi gratia) cum (ex analogia reliquarum) rationes 
ſeriei Quinzz dividendz eflent in ternas, Septimz in quinas,%c. 
(numero ſemper impares,) non poteſt fieri iſta zquabilis ea- 
ram diftributio in duas claſſes quz ad debitam incerpolatio- 
nem requiricur. 

Tora propoſitio ( infpe&ta Tabella )) ſatis per ſe patet ani-- 
madvertentj- 

Res aliquanto clarius fortaſſe patebic ubi ſerierum aliquot. 
rationes in binas, ternas, quaternas, &c. ( prout ſeries quzlibet: 
poſtulat) diviſero. Nempe 


In ſerie .quarta. 
2x3 
* —— 


ln ferie tertia. 


In ſerie quinta. 
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In ſerie ſexta;: 


XING OO Sn IK4% 5) 
| gs  3X*4X9% L" I-X2Xx3 6 3X4X5x6_ 3” 1X2Ax334 
| Sa IX ZX 4 &  4x5x6 WETELTES 45x 6x7 
x _$x6n7 IFZE4AES — | gn GX 6x7%8 = gx 4xgns 
| &— 4xX$x6. - 6x7 x8 SS 4x5* 6x7 6x7x8 x9 
+__ 7x8 x9 3—"$x6x7 mu $39 x101= $x6x97=8 
$$" 6«7x8 8x9 10: "4 = 6x7 x 8x9 $8 x 9x 10xIT 
22 9$*«IO0u11 = «8x9 GuT1oKT Ida 2957 xg x10- 
I 59x40 23 =$«£9 x104J1 
In ſerie ſeptima. 
| @  IXZX4Xx5 a6 
gn 4X 5X67 LE 1s 2x3n 4% 
; 5 == 2x3#u4xnu5x06 4x $xX6x7x8 | 
gx6x7x859 7 = 3 u4 5x67 
a =4x5 x 6x7 «8 6 x7 x $x9x10. 
7x $xgx1OUl 5 =5 « 6 «7x89. 
, "5s = 6x7 x 8x9x10 $ x9x10*1 1x13: 


_ CD oy =77.x8 x9 XLOXLT 
8 $8 x9xIOXI11xI2. ® 


In feriebus hiſce (quantumlibet continuatis) et ſequentibu®#* 
omnibus, notandum eſt, Rationes cujuſlibert ex paribus ſeriei. 
dividi in alias numero pares , quz propterea commode diftribui 
poſſunt ( ut ditameſt } in duas Claſſes :  cujuſſiber autem ex: 
ſeciebus Imparibus, ratienes dividi in alias numero impares,que 
propterea {icdiſtribut non poſſunt, s 

| SCHOLIUM. 

Si quis autem putet huic malo medelam ſatis commode ap» 
plicari poſſe, dividendo rationes feriei quintz, ſeptim#, &c. 
(non in ternas, quinas, &c. ſed ) in ſenas, denas, &c, ( nempe: 
bis cernas, bis quinaz, &c.) ut jta rationes (jam numero/pares) 
diſtribui poſlint in binas claſſes: Res neuriquaw ex-voto ſucce. 
der. Nam hoc quidem rantandem eft acfi Rationes ſcriei quar» 
rx, ſextz, oftavz, &c, dividantur ( non in binas , quaternas, 
ſenas, 8&c, ſed) in quaternae, oFonas, duodenas, &c: Er harum + 
poſtea hat alternatim —_— in duas claſſes, Quod quidem 

& 2 3, - 


174 drithmetica Influitorum. Prop. 190 
{i fieret, non ipſz prodirent raciones queſirz, ( quas ſupra ex- 
———— aliz ab iplis ſatis diverſz , ut expericnti pate- 
it, | 
Ec quidem proclivis ſum ut credam (quod et ab initio ſuſp}- 
carus ſum, ) rationem iljam quam quzrimus talem effe quz 
non poterit numeris exprimi juxca utlam adhuc receptum nc- 
tationis modum, ne quidem per latera ſurda; ({ quale quid in- 
nait Schotenius, de radicibus Fquationum querandam cubi- 
carum, in iphus Appendice ad traftatum de Organica Conicarum 
Seftionum defcriptione, idq; ad mentem Vietzi, Cartef1j, & alio- 
rum: ut neceſſe videatur alium ejuſmodi racionemexplican- 
di modum introducere, quain vel per numeros veros, vel etiam . 
per latera ſurda. 

Arq; hzc quidem' noftra five {ententia, five conjeQara 
hinc comfirmarividetur; Quoniam, fi,ut ſerierum parium quz- 
libec ( in Tabella prop. 184) ſuum haber appolitum charaQe- 
rem, ita & imparium quzlibet cjaſmodi charafterem naCtta eſ- 
ſec: tum, ut per charaQeres parium, rationem inveſtigari do- 
cuimus quam hadbet ſeries finica Primanorum, Secundanorum, 
Tertianorum, Quartanorum, &c, ad ſeriem totidem corum 
maximo Aqualium, ( in Scholiis ad prop. 182. ) ita perejuſ> 
modi h— ſericrum imparium, fimilicer inveſtiganda vi- 
deretur ratio quam haber finifa ſeries Subſecundanorum , Sub- 
tertianorum, &c.. ad ſeriem totidem horum maximo Xquali- 
um- cur autem hoc non ſperandum fir, oftendimus in Scholiis 
ad prop. 165. . 

Er propteres quod in aliis Arithmetices negotiis fieri ſoler; 
IHlad & hic faciendum erit: nempe, ubi ad dramy aliquid per. 
yenicur, quod quidem fieri ſupponendum eſt, nec tamen attu 
heri poteft; excogicant modum aliquem exprimendi id quod fi- 
eri ſupponitur utut faftum non fit. | 

Atq; hoc quidem in Arithmeticis operationibus omnibus 
reſolutoriisuſu venit, v. g, In ſubduQione ; {i proponitur nu. 
merus major ex minori auferendus, puta 3 ex 2,vel 2 ex 1; quo- 
niam id atu przftari non poteſt, excogitantur numeri nega- 
tivi quibus exprimatur ejuſmodi ſuppoſititia ſubduCtio, puta, 
2-— 3,vell=— 2, ve] 1. | 

In divifione; fi proponatur numerus per alium dividends 
qui ipſum nou meritur, puta 3 per3; cum hoc ata pre#ftari 

non 
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non poſlic, inventus eſt modus ejuſmodi ſuppoſititiam diviſio» 
nem indicandi ad hanc formam ; vel1 5. 

In extratione Radicum ; fi proponatur numerus reſolven« 
dus qui non fit ſai generis vere figuratus; verbi gratia , i quz- 
ratnr radix quadratica numeri 12, quoniam radix illa non po- 
teftu!!is numeris live integris five fraftis exponi, ideo inventa- 
eſt meth,0Jus ejuſmodi Radiceni ſuppolititiam utcunq; indican= 
di ad hanc formam, 4/12, vel24/3. 

Pariter, in Progreſſione Geometrica, puta 3, 6, 12, &c. $i 
quzratur terminus novus inter 3 & 6 interponendus, dicerur 
ile34/2 vely 18 vel 4:36: vel forte(quod tantindem valet) 
4: 2 « 9: quod idem eft atq; explicatius dicere , terminus medius 
inter 3 &..6 inprogreſſione 3,6,12, Kc. alſt inter 2 &'9 in progreſſione 
2,9, 405 K&c. lea fi inter 3, 6, interponendi effent dao medii 
Geometricj, efſet eorum prior 4/c: 3 « 3x6: vel /c 54 vel po- 
tias 34/c2, (Rong 3 duti in radicem cubicam communis ra- 
tionis 2 ) et fic in c#teris. : : | 

Sj autem Progreſſio Geometrica,, quz ſupponitur fieri ex: 
continua ukiNcaticas primi termini jn ntmeros quotlibes 
invicem zquales, (pata 3,6,12,24, &c, ) ex continua multi« 
plicatione 3>2 #2 2 &c.) non ſemper admitrac termino#s 
incermedios rationales: non mirandum eft fi neq; illud contin- 
gat in progreſlione fafta ex termini primi continua multiplica- 
tione in quotliber ſuccedentes numeros inzquales, five creſcen- 
tes five decreſcentes; ( puta 1,2,6,24, &c. ex continue multi- 
plicatis 1+ 2x 3* 4 &c; vel1,4,*73, £22, &c, ex continue 
mulriplicaris 1 «x £ * £5 *« 2, &c. 

Quoties autem hoc contingit, cum illod veris numeris deſig- 
nari non poſſit ( & ne quidem ſolis radicibus furdis ) quzren- 
dus erit modus aliquis id iplum urcung; exprimendi.Si jgitur ut 
v3 6: fignificat terminum medium inter 3 & 6 inprogreſſions 
Geometrica equabili 3,6.12,&c. ( continue mulriplicando 3 * 2 

x 2&c.) ita m": 114+: fignificet rerminum medium iter 1 & =. 
in progreflione Geometrica decreſcents 1,% .23, &c. f continue mal- 
tiplicando 1 *« 4 x ;&c.) erit Q= 1: 114: Ec propterea: 
circulus eſt ad quadratum diametrt, ut 1 ad m* 1] 4. Quz quidem 
eric vera circuli quadratura in numeris, quatenus Ipſa- numero» 
rum natura patitur, explicata. 

Et quidem, {icuc in progreſlione Geometricaizquabilz, 3, 12,, 
48, 


DES = 4b ks I 


- 
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48, &c. quanquam qui terminum inter 3 & 12 intermediam 
dicit y/: 3 #4 12: non dicendas ecit rem ſatis explicaſle, quoni- 
am terminus ille explicatius dici poſlit 6 ( eftenim 4: 3 » 12: 
=4/36=6:) attamen quiinter3&6 ( inprogrellione 3,6, 
12, &c-} terminum afſignat intermedium /: 3 # 6: (vel 
ſalrem 1 18, aut 3 4/2, rem ſatis explicaſſe dicendus erit,quo. 
niam non poteſt in vero numero aflignari: Ita qui in progreſſi. 
one 1, *: ,*+, &c, terminum inrer 1 et *} intermedium dicit 
mn”: 1] *5 ; non ſatis explicate rem tradit, dicere enim potuiC- 
ſer 3 ; Atqui inter 1 et Z medium termintim aſlignat mn”: 1: 

ſacis rem explicaſſe dicendus eft, cum ifte terminus non poſlis. 
veris numeris exprimi: adeoq; ſafficit fi utcung; indicetur. 

Atq; inſuper, ut 4/ :3 * 6: ( inprogreſſione 3,6,13, Rc. ) 
vel 1g, vel 34/2, quamvis veris numeris explicari non poteſt 
accurate, poteſt ramen quam proxime deſignariz ( puta major 
quam' 41*4 , minor tamen quam 425 3 | irem major 
guam 4 2426, minor quam 412427 ; item major quam 
4\242639, minor quam 442509 3 et fic deinceps )) ita ety 
pumerus O = nm": 113: delignari poteſt veris numeris quam 
proxime,licet non accuratez puta major quam 1\z7 , minor 
tamen quam 71,22 ; item majorquam I (2732, et minor quam 
112733; item major quam 1 \273239 ,et minor quam 1 273240; 
et uc deinceps, prout vel ex tabella noftra (quod fequente 
propofitione aſtenſurus ſum) vel etiam aliunde variis modis 
colligi poreſt. 

Adeo.nt nihil videam curnon ratio circuli ad Quadratum 
circumſcriptum {vel etiam Ellipſcos ad circumſcriptum pa- 
rallelogrammum ) nempe ut 1 adQ=—=m-11t: vel 0a = 
1n'+, Choceſt, nt 1 ad terminum medium inter 1 et* in 
progreſlione 1, *5 &c,) zque Texrmss explicari dicenda fit, 
atq; ratio lateris aq diagonium in quadrato, nempe ut 1 ad 
Iy42 velady: 12: (hoceft, ut 1 ad cerminum medium ins 
ter 1.et 2 in progreſſione 1,2,4, &c.) nil1 quod hzc notatio 
+2 vel v:1» 2: jamdiu fuerit recepta ( ſed quz aliquando 
fuit nova;) noftra vero jam primirus introduta, propter no- 
vum progreſlionis genus jam primum (quod (ciam) dereftum, 
Sjicur autem noratio numeri ſurdi ( puta 2 &c.) in Arich- 
m-ticam introduxit methodum addendi, ſubducendi, multi- 
plicandi; dividendi, &c. latera ſurda; ica non erit difficile ejuſ- 


m vdi 
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modi operationes ad novum hunc noftrum nocationis modum - 
applicare; quod tamen przſencis infticuti non et Non ignorco 

interim ad hanc ipſam notationem accuratius perficiendam,ap- 

ponendas effe notz nm” diſtinCtiones ſuas,puta mr *, m"?, m5, 

&e, pront indicaverit vel medium unicum, vel primum duo- 

ram, rium, &c; ficut & notz 4 fieriolet, puta'y/ *, / * ,vy ©, 
&c, prout deiignat radicem quadraticam, vel cubicam, biqua- 
draticam, &c, hoc eft, vcl unicum, vel primum duorum, rri- 
um, &c. medjorum proportionalium: Irem alias! apponen- 

das efſe diftiationes quz indicent , an continui multiplicatio- 

nes ( inexpolita ſerie interpolanda) vel unitate, vel numero 

binario, ternario, K&c. continue creſcant. Verum ca omnla, 

& {qua ſunc ſimilia,remittenda ſunt ad accuratiorem hujuſce 

progreſſionis diſquititionem {tjHam in Arichmeticam admire: n- 

dam ſcatiant Mathematici, ( quod quo minus fiat nihil video.) 

Przſenti ſufficic inftituto illud quod volumas necung; indicare, 

& qued in charactere deficit apertis verbis ſupplere. Si au» 
tem notationis modus ille a nobis excogitatus Mathematicis 
minus placuerit; ego quam labentiſlime illum mutcari patiar * 
modo aptiorem oftendant. 

Ur ur fit : Ego quidem necefſe habeo ut fatear, me nec ejuſ- 
modi pro ſericbus imparibus quales pro-paribus in Tabella, 
charaQeres; nec ferierum imparium locos impares, adhuc ſup- 

- plere poſſe, juxta aliquem ( quem adhuc receptum ſcio ) no- 
tationis modum; ( quanquam corum ad invicem rationes jam 
oftenderim.) Er quanquam in ſuperioribus, per avianon raro, 
et tramites nalli quod ſciam antea calcatas perrumpens, in- 
ſperatos exicus aliquoties invencrim : vix tamen ( ob cauſas 
Jamexpoſitas) aulim ſperare, & hic item ex voto omnia ſucce(- 
faca. Siforfan alius aliquis noſtra dehinc premens- veſtigia eo 
tandem perveniat quo mihi non datum eft pervenire, ( nollem 

- enim pro noftri modulo aliorum icem ownium ingeniis termi» 

mos indicere, )& modos magis accommodos cidem quantitari 
exprimendz invenerit, ego neutiquam gravatim feram, Mathe- 
macicis interim haud ingratum fore autumo me novam ali- 
quam nec (fi quid ego-Judico) -prorſus contemnendam,obſcu- 
ro ſatis de circuli quadratura problemati, lucem przbuifſe; 
eamq; catenus numeris explicafle quatenus ipſa numerorum 


matura ferat, 
B b b Quod 
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Quod autem jam invenimus, liber etiam,in ſequentibus ali- 
quot propoſitionibus, mutata allquangulum forma prouponere. 
Ec | Row quidem qui id poflit numeris abſolutis quam proxime 
defignari,% deinde etiam lincis reds. 


PROP. CLXXKXI. Problems. 


PRopotitum fit inquirere, quantus fit terminus a (ta- 
bellz prop. 189. ) in numeris abſolutis- quam 
proxime. | 


- Quo facilius res ſuccedat, progreſfſionis ( ibidem repertz) 


©  m \ 3x% 4x6 Zx5x 
termini. £Q.1.Q.3..70:; 27% '3x5 0- SITS" &c. 


dicantur, e.4.8.6b. y.' c. $. d. Kc. 


ER autem 1.2;:«.8.. Et2.3::6.b, Ec3:4::8.9%. Et 
4+5::b.c.Ecy.6::y.4.,Et6.7:: c. d- U&c. 


ff hb oy c "I 
Hoc ft, *=4, — =, T7 = FJ = 3 S=t> — 


&c. 
Ideoq; (cum rationes continue mulciplicantes perpetuo decreſ- 
cant) erit | 


"minor. e-x8 oy ; 
D duaram NG wy ling: niger quam « t=vits 
* } major By, | PE major quain 4} =v1+. 
duarumY « | > | 


minor quam 1 V 2==14/1%, 


; : 8 
E = 4x = = 
© propterea 8 = ax — rus quam'i4/Z=14.15. 


minor - W_-_ V £ : | 
» Yiuarfty 86 © 8 © 7 of & minor quam 5 =vI;. 
Item 'Y | 2 | : : 

major Cy, © _, V+ Jmajor quam 2 =vV15 

duarn 5b op þ #* «Re | 


Ex 


Prop.191... | 


Prop. 191. Arithmetica Infinitorum. T7Y 
y ' minor quam 5x4 1+, 
Et propterea b.x þ =y *q major quam Ls 41 z 


PP 
minor quam . = x4 17, 
Hoceſt, a 


" X 
major quam 27 , x y 1 


- 3x5 . 
OO RL HET Hh 4.* 6 £6 minor qui z3z4*xv 14- 
Er ( pari ratione) erit $= 0x7" TT a as 
major qui zx4 *v I 4- 
. - 3x32 5x9 : 
minor quam ,7,74x6% 13+ | 
Hoc eft, o | L 


-; SESNENY : 
major quam 271746 CT}. 2 


Er ( continuata cjuſmodi operatione juxta Tabellz leges ) invenietur 


: Z«® ZXGX xXJXF n9YX90xuTIIXITXIZXIZ . 
MIROT QUAM 2, 4x 4x6 46x 8xBx10s 10 a 12a12x14*v 5 6h 


TI 
: ZXZX XG uTFXTXOXOXIINITX 13% 13 : 

major quam, ;x4x6x6x8 « 3x 10x 10x 12x 12x14 1 Ly 
Et fic deinceps quouſq; libet. Ita nempe ut fra&ionis Nu- 
merator fiat continue multiplicando numeros impares 3s 5,7» 
&c. bispoſitos; Denominator vero, continue mulciplicando 
numeros pares, 2, 4, 6, &c, bis item poſitos , exceptis primo 8 
ultimo, qui ſemel ponuntur : Ec tota deniq; ratie feu fracio, 
ſic fata, ducatur in Radicem-quadraticam Unitatis aliquota- 
parteſaiauQz; ei nempe quz denominatorem habet cum qui 
eſt ulcimus numerorum,continue multiplicatorum , imparium, 
fi quzramus numerum juſto majorem , vel parium, fi juſto mi- 

Norem. 

Atq; hoc paftoeonſq; tandem pervenietur donec majoris & 
minoris diffcrentia evadat quavis aflignata minor; ( quz prop- 
terea, fi ſupponatur in infinitum Y <p operatio, ws 
z em 


2%. Arithmetica Influiterum. Prop. 1y1- * 
dem evagitura eft.). quod quidem, i opus fit , fic demonſtre- 
bitur, - | 

Numerorum, ita ut jam diftum eft , continue mulciplicato- 
rum, parium maximus ( nempe, ex denominatoris fattoribus 
ultimus) dicacur z; adeoq; imparium maximas ( nempe, ul- 
timas ex fatoribus Numeratoris, ) erit z — 1, ( quippe qui 
ab ifto unicate deficir. } Eric igicur ( propter eundem utrobiq; 
mulciplicatorem compolicum ) numerug juſto major ad nu» 


I I 
merum jufto minorem uty 1 LJ; advi 7 , (nempe, ut 
terminalis numeras ſardus in illo ad terminalem numerum ſur» 


Fe 2+ 1 
dum in hoc, hoceft, ut / Lady 7; boceft, ty 
z<7ady:2z+41: hoceft, utyz'=z ady: z* 1, Fie- 


r1 autem poteft ( aufta nempe, quantum opus eft, quantitate 
z ) utdifferentia radicum /2*&y/:2* I: nempe 2. 
v:2* —- 1: minorevadar quivis aflignanda, ( ut notum eft, 
& alibietiam a nobis ditum ad 'prop. 39, Con. Seft. ) Er 
propterea numerus jufto major excedat numerum juſto mino- 
rem, ſecundum cam rationem quz minor fit quavis aſſignata, 
Quod erat oftendendum. ; 

Cum autem, utex dictis patet, auto in infinitum numero, 
numerus juſto major numerum juſto minorem ea ratione ſupe- 
ret quz minor fit quavis afſignata : erit eorum ab invicem dif- 
ferentia ( & propterea utriaſvis a juſto) infinite parra,hoc et, 
nulla. | 

Porro; Quoniam, numero 2 fic in. infinitum aufto, . illa L- 
nitati adjuna pars ſui aliquora, fatura eft infinite parva; ecit, 

I 

five / 17 , five 127 , tantundem atq; y/ 1, five 1,(prop- 
ter evancſcentem partem infinite parvam,)) quz multiplican= 
x2 n $X $7 > Ic, 

do nihil mucat: Dicimus,fraftionem illam ? ng x = 2 6 4 45, Fang 

In infinitam contiguatam, eſſe ipiiſſimum quelitum numerum 

Q preciſe; ad quem ita ſe habet 1, ur circulus ad Quadcacrum 
diamecri: Vel, ( fi id magis placeat, ) utc iftius traftionis 

Denominator ad Numeratorem, fic efſe dicimus circalum ad 
| : diamerri. 


Prop. 191- 

| diametri Quadratum : Er,ut Numerator ille ad Denominato= 
rem,fic Quadratum illud ad Circulum, | : 

Si quis autern curiofius inquirat, quouſq; continnanda' erit 
illa muſtſplicatio-continua, ut tandem ad differentiam datam; 
five ipla minorem pervenia:ur: Nempe ut numerus juſto ma- 
jor, numerum juſto minorem , ipſius parte quamliber exigua 
( vel ne illi quidem ) ſaperer: Id hoc modo” inveRtigabi- 
eur. , 

Quantitas major dicatur w, minor n, fitq; earam differen» 


4 
tia, iftius pars quantumvis exigua; puta} Mann; & 
guzratur quouſq; continuanda erit operatio, hoceft, quis fu- 
turus eft namerus z multiplicatorum maximus,ut illa differen 
tia ( vel ſalcem ipſa minor) prodeart, : 


a 4 
Quoniam igitur ny —n 7 mn, efitz = 11 jm; & w. 


4 hb b—4 So 
n::W. Wm Mm m1 Micb. bb 4:2 EE 
1- ( per modo demonftrata. ) Ideoq; by/:24 1: —bs 
—— 4 z, Ft (utrinq; quadrando ) b* z*.. Þ* =þ*z4x 
a* 2*- Babx*. Atq; (delendoutring; | 222, &reliqua 
tranſponendo,)) 34b2* 4a*z* = b+, Erdeniq;(utring; 
ho ; * 

dividendo) z*— 75; -5+-HnjusTgitar numeri radix quadra. 
tica,(fi facrit namecas par, )vel ſaltem,((ivel;fraftus vel ſurdus 
fic vel numecus impar)par numerusilla proxime major,futurus 
ct mulciplicacorum maximus, ut aflignara diffterentia , vel ipſa 
ſalcem minor, pcoveniat. Quod erat inveſtigandum. 


Idem Aliter- 

Poft hanc autem noftcam, ipſius quantitatis a defignatio= 
nem; liber etiamaliam ſubjungere, quam a Nobiliſſimo Viro,. 
atq; acmiſſimo fimul Geometia, Dom. Guliel: Vicecon, & Ba- 
rone Brouncher, accepi. | 

Cam illi progreſſionum aliquot mearum propoſuerim, % 
qua lege procederent indicaverim,id interim rogans,ot qua for- 
ma quantitatem illam commode defignandam putaverit, indi- 

SE 5 + 04 caret: 
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.caret; Nobiliſfimu Vir ille, re apud ſe perpenſa, methodo item 
"Infinicorum fibi peculiaci quanti- 
catemad hanc formam commo- D=14s,, 
diſſime delignandam judicavit. . + . **Yng 
Nempe fi anicati adjungatur fra- - 

&io, que denominatorem ha- 
beat continus fraftum; <3 
lege, ut particulariam fraftionam Numeratores fint 1, 9, 
25 » &c, numeri quadratici impariam 1, 3, 5, &c. Denomi- 
nator vero ubiq; 2 cum adjuna fraftione, & tic in infinitum. 
Hoc fimul addiro, ut, ubicungq; tandem placeat conſiſtere, pro 
ultimo numero 2 cum fraftione deinceps inſecuturi , ponacur 
horum aliquis F prout locus ubi conliftitur poſtulaverir) 3, 5, 
7,9, &c. ( deinceps ab 1, numero integro, arichmetice pro- 
portionalium;_} nempe fiin primo loco tiftatur, 3 ; fi in ſecun- 
dogs 3 fiintertio,”7 ; & fic deinceps; - 
polito numeri qui locum denominat 1. juſto minor. 
duplo unitate auto. Arq; hoc pa- : ; 

&o, ſiin frafionis loco impari ſifta- 1 7 + juſto major, 
tur, prodibit numerus juſto major; , 

fin pari, juſto minor. Quo longius *=3. juſto minor. 

autem procedatur eco propius utring; |, 

ad numerum juftum acceditur. I22 45 

Arq; ad eandem formans numeros v 

reliquos tabellz noſtrz quziiros de- 12 , 
fignavie; aliaſq; ex progreſſionibus R 
noftris, iis in expoſita tabella limiles, 
interpolavie. Totum vero illius methodi procefſum aperire, 
longius efſet quam ut hic infſeratur, Sperabam autem aliquan. 


do fore ut id iplum abillo in formam digeſtum publice exhi- 
beatur. 


- major. 


47 minor. 


ESCHOLIUM. 

Quum vero Nobiliſſimo Viro diffcilins perſuaſum iri vides 
ut illud ipſe ſuſcipere velit: conabor ego rem il]am ad ipſius 
mentem, quam poſſim proxime, breviter exhibere. 

Animadvertit hiquidem Nobilifſimus Vir, numeros duos im- 
pares continue proximos, fi invicem ducantur, retangulum 
facere,quod quadratointermedii numeri paris fit unitate minus 


(puta 


2] 


7 "IR . G 

Mt ol ST CE 3 Sa AENK; 7 GENE 

"5 ; % + «= IRE Lt 3? 
P. I OT. 


(puta IX3=<3=4—1= Q23=1. 3*5—=1{=1ibe + 

I —=Q4 .—-1. &c.) Et ſimiliter duos pares proxime poſitos 
retangulum facere quod unitate minits fit -quam quadratum 
intermedii numeci imparis, ( puta 0x2=0=1 —1I= 
QI 1 2:z4=8=9g9=1I—Q3—1. 4X6 = 24 = 

25 — I =Q 5 —1, &c.) Quarebat igicur qua ratione. au-- 
gendi erant faQores, ut prodirent reftangula, non quadratis i]- 
lis unicate minurcis, ſed ipſis quadratis zqualia. Invenic aurem 

id fieri poſſe,fi urriq; faftoresfraftione augeantur,quz denomi- 

natorem haberet continue frafttum in infinicum, ad eam for- 
mam quam ſuperius exhibuimus: Nempe ut particulariurm fra- 
&ionum Numeratores fint quadrata numerorum imparium, Dc- 
nominator vero ubiq; integri duplus fratione auftus in infi- 
nitum. Ad hanc formam, quouſlq; liber cencinuandam.- 


 1=—=Q1 9 =Q3 25=Q5 49 = Q7 $1 —Q9 
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3 
AL 8g AS 
0+ &P 8p 16P 
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I 22 36223 >= T3 $ 7 1s, 45 is,2 25 
aAL 6 b” ne A 03S 245 2.» 


4= Q2 16 = Qs 36-=QUs6 64— Q8 100=Q10 


Fatores autem illi fic conſticuti,quantumlibet continuati, 
( modo ne in infinicum,) reftangulum facientdebito quedra- 
to.vel minus, fi numerus fraftionum integro adjunQarum fit 
par; vel majus &t impar; ita tamen ur quo Jongius procedatur 
eo propius ad quadratum debitum accedat, quod hac demon- 
ſtrat ione conficmatur, 

ERto, ex debitis faForibas quibulvis, prioris numerus integer 
F, adeoq; poſterioris Ft 2 ; numeras ipgitur interjeftus C quod 
Jatus eft quadrati) F+ 1. Eorum re&angulum Fq 42F mi- 
nuseſtquam huju: quad:atum Fq+42F+ 1. 

Tam adjungarur utriy; fatori traftio una; | fatores igicur 


I I | | 
F--, Ftra+t 2F+5 , confſtiiuent recanguſam 


4Fqqyi6Fct:oFqt8F4ig p fe 
I 7s 5 *, qued majas erit quam 


qua- 


=," aaa, + 23 -- "ov BN y " a Sant FRY 
TEIDE CRIES i ot ed Beet Le IE > | IE. 
-_ * TOA, F>., Pw pc Res. EO INS FI Y- Fan” by yg " | an 

®. C ® F . . "IXE# Sn i. _ 2 * Ae 7. b þ- þ by, > Y 

Wha Mr. Sia A - 4 "Ys; 
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6,T2 3 S..- 2 10 > 
* PI-J Þ 126 44625 a9 20 85. 
18 54 & z 


Ax ——— x 


- Ta, i 
v8 ada} "WE; 
$5,256, _s *..4 m >» \ 
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"0 aFqatibFct2oFq8F, 
quadratum. FqtaF4gir=z aFq+it nas 


Adjungantur deinde fcaftiones binz;; Fraftiones emergentes 


1 I 
F— — Fizz j - Paper SR. AR conftitueat reftanguly 
20 +4 


- 


eFcyiiF , 4Fct 24FqueoFice 
at qtg 4Fqd1i6F +25 | 
16Fcctg6Feqy 28n Faqxpq8oFc} 619 Fqz e64F 
i6Fqq+64Ft ctizoFqtiqqt +225 EET 
quod minus eft quam quadrarim Fq+2F+}1— 
16Fcc+96Fcq4 2$0Fqq + 480Fc4614Fqy<oqaF 4 95G 
16Fqq+64Fct136Fq+144t +225 pe 
Er fic quouſfq; procedatur, prodibic retangulum quod eri 
nunc minus nunc majus ( alternis vicibus) quam expoſitu n 
quadratum, (quz tamen differencia perpetuo minuitur, ut pa- 
tet,) quod erat demonftrandum. : 
His autem fic inventisz poterunt illa ad ſeries noftras ira ac- 
commodari, ut inde innoteſcant termini in tabella defideiati 
juxta hunc notationis modum defignandi. 


Exſemrpli gratia; Tabellz noftce ſerics prima componitur, 


C ut ſupra oftenſum eſt ) in locis imparibus, ex continua mu]- 
tiplicatione. A x2x2x*x £ &c. vel Ax$*x#x,4 x43 &c.. Ee 


in locis paribus 1x Zx4x£ x2 &c, ve] 1*4x4» {35x48 Kce 


Hoc eft 
0x2) Qol 2 46) Q4(+ | $:10)Q$8(®, 
LO”) Paw TY Ronen 


CSF/ 


z Li 4 1 L Fi i 
_F | +1759 2 9n1iz2 I0lzzs 
a2 Tilze 3462. Sat 7h 4. 702, 


FR 
x —_ kc. 


2 4 6 8 10 12 


CO SI | CEVWRY CE WJ 
2*4) Q2(=* 6x$5)Q6(5 10x13)Q10( 17 


Vel etiam, ( quod codem plane recidic,) ad hanc formans, 
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Q2) ox2(2 Qs) 4x6(+ * Q10)$x10(,$ 
AL (NAS) h 


a) 2 4 6 8 IO 13 
4 } x [1 4 

> 9 yo v7] II I3 2% 
Iz2 342. 5 us 2. 7 is 2 9 in 2 3» 2 346. 2 


Q4)2*%4(% Q8)6«8(5 Q12)10*«12 (12 


Utrovis modo, rationes quibus numeri vel paribus vel impari- 
bus locis ponendi conftituuncur, reſol vi poſſunt in binas # ut 
patet ) quibus confticaantur numeri locis continuis ponendi; 
numeris nempe locorum tum parium wm imparium in un2m 
ſerjiem interpolatione mutua reda&is. 
Similicer in ſerie tertia, cujus numeri in locis imparibus poſi- 
ti, conſtituuncur ex continue multiplicatis Ax3x*x4: 5 &c. 
vel Ax x£x22 x34 &c, Etlocis paribus 1x2 4x2x3 &c. vel 
1x$x*3 «72x 72 &c. Hocelt 


2x4) Q4(3 6:8)QB8(4% 10x12 )Q12(35 
Cum eg Ys Se CH YN PE ho eta 


z ri 2: * n 2 o 
372 Jun 2 7a 2 Fat «© Von + 33 T a at 
ao 14S 139 23% 2&P 3 


3 4 6 3 IO 12 IF 
46) Q6(5 S$Sx10)Q10(2 1214)Q14(25 


Atq; hzc quidem abunde ſufficiant ad omnes tabellz noftrz 
mimeros complendos, cum jam ſupra oftenſum {ir prop. 188, 
uno aliquo defideratorum invento reliquos ftatim innoteſcere, 
Si quis ramen cupiat, ut nos ſeriei primz & tertiz rationes re- 
ſolvimus, jra & reliqaarim ſerierum rationes item reſolutas 
habere:poterit quidem & i]lud fieri, ita tamen ut in ſerie quarta 
| ( hoc eſt, poſt unitatum ſeriem ſecunda) erit rationum prode- 
untium quzlibet bimembris, in quinca trimembris, & fic de- 
inceps. 

empe, in quarta, ad hanc formam 


G © 6 
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2x4x4x6) Q:4x6:"{ = 884340) Q:I*10: (224 


DT CR On eni——o—_ 

> ON Sig 2 Soo 2 *7 a+» 7 as 2 9x2 914 9 *t2,t, 

A L2+ 108 2 +Þ 144 2+3Þ 149 22% 

y mmm X — mts: 56 Kc. 
2 x 4 4 x 6 6 x $ $ « 10 


NY ———————_——_—_—_— 
4*6 +658 ) Q: 658: (4 — þ 


In ſecie quinta, ad hanc formam . 
2x4x6x4x6x8)Q:qx6x8:(2 + 


Pe EE CER 


Ap [ 4 
4 Tz L 
362 XJio 2 XZ 1s » , .F + *7"oll 2. 9 i} 3 
A 6+ L0oÞ 1SÞ 19S L&AP — 
X mn þ 4 ———_ — SO — Co 
2x4 n 6 . 4x6x8 | 


"Ia Fe. 
— 
4*6x8z6a83x10) Q; 6x8 n Lo0-( as = 


Er ſimiliter in ſeq entibus ſeriebus. Nempe fingnle ratio- 
nes ſeciei quartz , quintz , fextz &c. componuatar ex ſerjei 
tertiz rationibus binis, terniv, quaternis, Tec, 

Cum autem in fingulis bis rationam jam inventarum ſerie- 
bus ( ex quarum continuo dufta confticuuntar Tabellz no- 
fire numeri) commodum videatur ut in rariis formis exhiberi 
poſlint, & { prout opus videbitur ) ab una in aliam transfor. 
mari quo melias ſaliarum fraftionum inftar ) operationes a- 
richmecicasſuſcipiant : Poteſt & id commode heri per ea quz 
in hajus Scholii initio eradita funt. Nempe, reſolatis ( ut jbi.. 
dem docetur) quadratis numeroram parium. in re&tangulo- 
rum illis zqualium latera illic indicata, notencur lingula ( ob 
commodiorem proceffum ) ſuis ſymbolis, hoc mode, 


 *qmbyya3 ypo7 V3 2M 2, 
J=DLACT: q)Y'(0 wn” 91317] 
+= 0%; = 00::090990:591'7 WY 
91 =jO= 99x} =O =4a9 23 wu wn 


187 


S | 
'D 
w | 
ww | 
VD 
Ill! 
= | 
Y 


H 
"91D | tid | ad jod|& {9d | fd | _ 


— ——— — 


—— 
. 


Prop. 191. 


x33 Arithmetica Influitorum. Prop. 1923 
AJeoq; cum rationes nuper inventz, fint in ſerie 
O 2 4 6 8 10 I2 


prima Ax X % ; : 

"22 LIC SIG ob CO God US 
OE: Bk 2 $72 

hocet Ax" *T D*E'F CT xk 


ſccunda,A x 4x*.$x 4x22 x 42 « ec. 


: CUE F< . 
tertia, Ax * Gu ER RE x T4* KC- 


BC CD,DE EF ,FG GH 'HI 
quarta, AX3;7*.1.5 6+S 8x10 10«12 12x14 19416* 
a, BCN CDE, DEF EFG , FGH + GHI 
Yrs mmm BÞ mnnrnnnnts No mere Xen - 0 & 
2 x46 4x6xS5 6+8x10 8xloxt2 IOXIRXT4 12414x16 * Ne 
Ec lic inczteris: ( abi tamen intelligendum eſt A non can- 
dem efſe ubiq; quantitatem, ſed in ſerie prima A — @o vel po- 
= eo 0, mſccunda A—1— 0 O x in tertia =Z O = 1x 
2 
B,in quartaA—=j=;09 «CG = z 0x4 ,in qujiata A =} O- 


quinta, 


_ fs Lz3C—£Exc£0. Etſicdeinceps. Nam ſeries pri- 
ma ereda, eadem eſt cam-prima -tranſverſa; ut ſupra liquet,) 
Poffunt illz, per zquipollentiam modo demonſtratam, fic exhi- 
beri, ut non niſi uno aliquo numeroram horum interminabili- 
am-opas ſit in ſingulis exprimendis; & ſzpe quidem ne uno; Ex- 
— WD... 36E 

ſempli gratia, In ſerie quinta, ratio ſecunda 7:58 6.8 
bdaC an a DD 1.CS5 IP 

— ds 3 8 3 © -26 &c. Hzc igitur ra- 

tio,quolibet modori illorum defignata,dutta in iſtius ſerie ter- 

mini ſecundi 1,(in tabella noftra reperrum)haberur terminus 

$0, oo Le 2S 
tertius,1x >" 2B 3 D 16 &C. 
Tertias autem hic terminus, da&usin rationem ſequentem 
DEF__64F _ woD goB_ 15 5B Do, 

GIO Gxbxio Gx8xlo 1920 BO. 33 2G 24 3E &c. 
Exhibebic cjuſdem (eriei cermigum quartum z = 2 +,cundem _omnge =» | 
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exhibet TabelIla.(Sed & idem terminus pariter exhibebitur ex 
daka ſecundi termini 1, in rationem ex ſecunda & tertia com- 
poſitam. )Atq; ad hanc modum licebic (ingulos tabellz no- 
ſirz terminos indicare, adhibiro nonnunquam ano quovis,ſzpi= 
us autem ne Uno quidem , numerorum iſtorum interminabili- 
um; quorum quidem nos primum, hac nota © delignatum , in 
tabella noftca adbibaimus. 

Eſt igicue catio circuli ad quadratum diametri,(per jam difta) 


4 
Spd d*:el. GE ZED 64© 16F 256 
&c. Er fimiliter ( cum fit ratio perimetri ad diametram qua- 
drupla rationis circuli ad quadratum, quia nempe Zpd.d* - 
2 p. d.) ratio perimetri ad diametrum p.d:: 4. Q: & diametri 
ad perimetrum d.p:;O0. 4: — 


16 0 ene 
2: Is DO —B— ' $þ — 9 EE + 225 25G Kc. F7 

Nempe F ©: fic Circulus ad Quadratum Diametri. 

ut 1ad Q, B: fic Circuli Diameter ad Perimetram. 

Supereſt, ut rationem oftendam cur in afſignando valorem 

uantitatis Q , ſuperius dixerim,pro fraftionis continue fratz 

Tr ultimo ( ubicunq, fiftendum quis velit ) ponen- 
dum elſe, non 2, fed vel, 3,5, 7,9, &c. prout locus ubi confi- 
ſtitur poſtulaveric. ( quod non tam neceſlitatis, quam perſpi- 
cuitatis cauſa faftum eſt.) Quz quidem ratio, hzc eſt. | 

Cum ſupponatur ( juxta jam tradita ) QxB=Qz—4. 
fitgQ=15s, & B=3 62,0 Adeoq; finumerum 4 — Q3 
dividamus per B ( fattorem poſteriorem) prodibit q, $i quan- 
ticas B imperfeQte ſumatur,non prodibit ipſa quantitas © , ſed 
alia quz major (it vel minor,prout B imperfe&e ſumpra, fit ipfa 
B accurate, minor vel major, Nempe i pro diviſore B ſumatur 
3, diviſione faQta, pro a prodibic 13: fi pro diviſore 3%, 
prodibit 1 32; 0:34 D ;/prodibir 1 32 25. Er fic deinceps : ut 
ex iplo calculo patebjt. 

Ec ficin B=34p, C=5 ,5,,D =7 i4,, Kc. faciendum 


erit. Nempe inB,denominator ultimus erit unus exhis 5,7, 9, 
Cc cs. IT 
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11, &c, ( 18nempequem locus ubi ſifticur poſtulaverit;) quia 
3 (numero integro unde quantitatis B defignatio inchoatur ) 
in progreflione Arithmetica binario continue creſcunt. Ee 
ſamilicer, in C, unas ex his 7,9, 11, 13, &c: Et,in D, unus ex 
illis 9, I1, 13, 15, &c. (quinempe illic a 5, hic a 7, in Arith- 
metica progrefiione continua, binario creſcunt: )Et in ſequenti- 
bus fimiliter: qued ipſe calculus indicabit. | 

Adeoq; univerſaliter; in earum quanticatum qualibet defig- 
nanda, ( quocunqg; tandem loco jiftere libuerit,) pro denomi- 
natore ultimo ſumendus erit numeri qui fraftionum locum de- 
nominat duplus numero integro quz delignationem inchoat 
auctas. ; 

Si quis autem quzrar, cur in hoc procefſu ( in denominatore 
ultimo deſignando) per fatorem-poſteriorem potius quam 
priorem diviſiunem faciamus: Ratioeſ, quia fic res commo- 
djus procedit. Nam ati jam denominatores illiab inchoante 
numero integro arithmetice procedunt creſcendo; fi per fato- 
rem priorem fieret diviiio, denominatores illi ab inchoante nu- 
mero integro rerrocederent decreſcendo, donec tandem perve- 
niatur ad numeros negativos ( qui delignationem magis turba- 
bunt) ut experimento fafto patebir. Adeoq; ad illam legems, 

fiC verbi gratia) defignanda fit quantitas F, dividendo Q 10 -— 
100 per E, denominatores illi fic ppodeuntes fatari ſunt 9, 7, 
5,3, 1, — 1, &c., Siauremad methodum priorem dividatur 
Q12 — 144 per G, faiſſent 13, 15, 17, 19,21, 23, 25, &c\« 
nempe a numero 11 illic decreſcendo, hic creſcendo: ubi au- 
ren; hac methodo tota quantitas prodic juſta major, illa prodi- 
bic eciam jufta major, & contra. Unde etiam patery priorem 
illam methodum defignandi ultimum denominatorem non 
modo minus turbatam, ſed % magis accuratam efſe,quam eſt 
poſterior. Cum enim excefſus & defeCtus lit ſemper penes ul- 
timam frationem ( cujus nempe adjeCtione quantitas quz pri- 
us crat jufta major fit juſtia minor, aut contra, ) ubi denomi» 
nator ft major (codem manente numerarore ) fraftio minor 
eſt, adeoq; five exceſſus ſive defeftus minor, quam f1 denomina. 
torille fuiſſer major: adeoq; denominatorum illoram affump- 
tloper continuum augmentum minuic, at quz per continuum 
decrementum auget errorem, Quod quidem eouſq; verum eft, 
us ne quidem illa noftra emendatio,quz per continuum deno- 
Mig. 
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minatorum incrementum procedit , quicquam adfert-commo- 
di ( ſed incommodi potius ob diam rationem,) donec eouſqy. 
procedatur ut denominator ille auftus major fic denum;inatore 
commeni, ( co nempe qui zquatur duplo inchuantis numeri 
Integri,) nam,donec eo perveniatur,mutatio illa com wunis de- 
nOmMinatorisin denuminatorem creſcenrem, non minuit, ſed 
auget adjuntam illam fraftionem, adeogq; & errorem. 

Hoc unicum adhuc reftare videtur; nempe ut oftendam qua 
| lege Fraftiones hujuſmodi continue fratz ad fraftiones ord 
Rarias commode reducantur, 

Cum aucem id fieri poſſit methodo nemini ignota, inchoan- 
do a fine, & recedendo donec ad principium tandem devenia- 
tur: Optandum interim viderur, ut idfieri poſſit inchoando 
a principio & procedendo quouſq; liber, Hoc igitur qui feb 
poſlic jam ſumus oftcnfuri. 


Efto igicur fraftio ejuſmodi «@ 
continue frafta quzlibet, fic « F7 HY & 
delignata, 7, hb 
Cum igitur conſtet, recepta F 
merhodo, reduftionem inftitui ,” 
poſſe ad hunc modum, 6 1 
| = T = F+ « © 
& y acthy+eby 
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by 
Fr fic deincep?, quantum opus erit. Nos inde hanc colligimus 
regalam, cujus ope a principio redugionem jinchoemur quo 
uſq; liber continnandam; 
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Hoc eft; Si ( crium continue ſequentium fraftionum ) tam 
Namerator tertius propoſitas ducatur in Numeratorem pri- 
mum jam jam quzlitum, quam D:aominater tertius propofi- 
tus in Numeratorem ſecundum jamjam quzſitum, aggregatum 
erit Namerator tertius quzeſirns. Ec fimiliter, fi'tam Numera- 
tor tertius propoſitus ducatur in Denominatorem primum 
Jamjam quzfitam, quam Denominator tertius propoſitus in 
Denominatorem ſecundum jamjam quzlitum , aggregatum e- 
rit Denominator quzſitus. 

Exemplo res fier manifcſta. 


Sitfraftio reducenda 
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4 


Operatio ſic infticuetur. laventa fratione ſecunda modo 
ulitato; tertia & quz deinceps lic reperientur, 
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Er fic deinceps quouſq; opus erit. Ratio operationis ex jam 
dicis pater. 
Siquis autem adhuc miretur, unde fatam fir qued fra- 
&tiones hz continue fraf&z, (prout hic vel illic cuiquam fiſtere 
placuerit) (int alcernatim nunc majores nunc minores quan= 
ticate debita: hujus cei cauſam lic brevicer accipiat, Cum cer- 


cum 
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tum fit numerum integrum line ulla adjunfta fraftione juſto 
minore efſe,tracio prima, huc integro adjunta, quantitatem 
auget: ſed co minus auger quo ipſa minor ſueric. Hac igitur 
prima fradtio quanricatem auger, & quidem eouſq; ut jam, quz 
fuerat jufta minor fiat jufta major. Hujus autem traQtionis, «0+ 
dem manente numeratore, fi deneminator augeatur; { quod fi 
adjeQa fraftione ſecunda,) frafio prima,adeoq; & rota quan- 
titas, adjeione ſecundz minuicur. Hzc autem diminutio £0 
minor crit { adeoq; & tota quantitas major) quo ipſius ſe- 
cundz frationis ( manente numeratore) denominator auge- 
tur; quod fit adjeione tertiz frationis. Tertia igitur fraftie 
ſecundum minuit, adeoq; primam auget , ut &totam igicur 
quanticatem. Er fimiliter in ſequentibus. Pura quartz adjeftio 
minuit tertiem, hoc eſt, auger, ſecundam, adeoq; minuit pri- 
marn, totamg; quantitatem. Quinta minuit quartam, adeoqz 
auget tertiam , minuit ſecundam, augetq; primam totamqz 
quantiratem. Adeoq; fraftionum adjettio in locis imparibus 
auget, in paribus minuit quantitatem : Quod non de his tan» 
tum, ſed de quibuſvis aliis fraftionibus ita(quoad denominato» 
res) continue fraQtis, intelligendum erit. 

Acq; hatenus Nobiliſſimi Vici mentem,quanta potui brevi- 
tate ſimul atq; perſpicuitate expoſai; quzq; de jplius merhods 
dicenda habui breviter indicavi. 


PROP. CXCII. Theorema. 

Sg I fit xquabilis Curva(non hinc inde ſubſultans)VC, 
cujus Axis VX, & Tangens invertice VT; unde 
duQtisad curvam rettis axi parallelis, & ab invicem 
xqualibus diſtantiis remotis , harum Secunda , Quar- 
ta, Sexta , Oftava, &c. ( in locis paribus, ) fint ut 
1,6,30,140, &c. (qui numerifiunt ex continud mul- 
tiplicatione horum, 1 *£ « *$**5# «£2. &c. ) Erit, ut Se- 
cunda ad Fertiam (hoc eſt, ut 1 ad numerum ipfis 1, 
6, interponendum, ) ſic Semicirculus ad Quadratum 

Diametr1. 
Sequitur ex Prop 139, et 135, 
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gd I exponatur zquabilis curva- VC, cul occurrat in 
vertice VT, ande dutis ad curvam quotlibet + re- 
cis parallelis 8& xqualiter ab invicem remotis, harum 
Secunda, Quarta, Sexta, Otava, Decima, &c. ( in lo- 
cis paribus.) fint ut 1.4, 55 $3334» &c. ( qui numeri 
fiunrt ex-continiua multiplicatione horum, I n : bo - 4 - x 1 
8&c_) Erit nt Secanda ad Tertiam, ( hoceſt,urt r ad 
numeruin iofis 1, +, interponendum, ) fic Circulus ad 
Quadratum Diametri. { Ut autem Secunda ad Quin=- 
tam, fic Triplum Circuli ad Quadruplum iſtius Qya=- 
drati, &c.) 


Scquicur ex Prop- 118, 121,et 195, 


PR(OP. CXCIV. Theorems. 

I fit zquabvilis 'curvz VC, axis V X, tangens in 

vertice V T, underedz ad curvam duttz (axi pa- 
rallelz & zqualibus interſtitiis diflitz) ſecunda,quar- 
ta, ſexta, oFtava, decima,&c. (in locis paribus )lint ut 
I,3,*7>*48»334 > &c- (qui numert fiunt ex continua 
multiplicatione horum 1 *} «4 «3 *; &c.) Erit, ut ſe- 
canda ad tertiam ( hoc eſt, ut t ad numerum ipſis r, 
5, interponendum; ) fic circulus ad # Quadrati cir- 
cumſcripti{ {ive quadrati ex diametroz) Sive Triplum 
circuli ad Quadruplum quadrati circumſcripti., ( Ut 
autem Secunda ad Quintam , fic Triplum circuli ad 
Otaplum iltius Qtadrati., 8c.) 

Patet ex przced. & Tabella prop. 189, 


SCHOLT YU M. 

Er quidem hujuſmodi aliz propolitiones innumerz ex eadem 
Tabella ( prop 189 )dedaci pofſunt: formaris ſcilicet aliis atq; 
aliis ejuſmodi curvis juxta iftins Tabellz tenorem. 

Quales autem farurz fint itx omnes carve non adeo facile 
erit judicare, Hoc interim de quibuſdam obſeryare licer. 
Nempe 
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0d I exponatur zquabilis curva VC, cul occurrat in 
vertice VT, ande dufis ad curvam quatlibet + re- 
cis parallelis & zqualiter ab invicem remotis, harum 
Secunda, Quarta, Sexta, Oftava, Decima, 8c. ( in lo- 
cis paribus.) fint ut 1.4, 55. 454.345, &c. (qui numeri 
fiunt ex continua multiplicatione horum, 1»; »4+<72*4 
&c_ ) Erit nt Secanda ad Tertiam, ( hoceſt,ut r ad 
numeruin iofis 1, + , interponendum,) ſic Circulſus ad 
Quadratum Diametri. { Ut autem Secunda ad Quin- 
tam, tic Triplum Circuli ad Q1adruplum iſtius Qga- 
drati, &c.) 


Sequicur ex Prop: 118, 121et 185, 


PROP. CXCIV. Theorems. 

Id! fit zquabvilis curve VC, axis V X, tangens in 

vertice V T, underedqz ad curvam dudtz (axi pa- 
rallelz & zqualibus interſtitiis diflitz) ſecunda,quar- 
ta, ſexta, oFava, decima,8c. (in locis paribus lint ut 
I,3,*2>*48 +2334 > QC ( qui numert fiunt ex continua 
multiplicatione horum 1 * } «4 «3 « *; &c.) Erit, ut ſe- 
canda ad tertiam ( hoc eſt, ut 1 ad numerum ipſis r, 
+, interponendum;) fic circulus ad # Quadrati cir- 
cumſcripti{ five quadrati ex diametroz) Sive Triplum 
circuli ad Quadruplum quadrati circumſcripti. ( Ut 
autem Secunda ad Quintam , fic Triplum circuli ad 
Otaptum iſtius Quadrati, 8c.) 

Pacer ex przced. & Tabella prop. 189, 


SCHEOTT TFT. IK 
'Er quidem hujuſtmodi aliz propolitiones innumer# ex eadem 
Tabe!]a ( prop 189 ) deduci pofſunt: formaris ſcilicet aliis atq; 
aliis ejuſmodj curvis juxta iſtins Tabellz tenorem. 
Quales autem furaurz fint itz omnes carve non adeo facile 
erit judicarce. Hoc interim de quibuſdam  obſerrare licer, 
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Nempe; In ſerie ſexta, numeri (Triangulares) 1, 3, 6, 10, &c, 
(qui fiuntex continaa matlciplicacione horum I « 4'» 4 ++5 &c) 
Sunr ur quadrata ordinatim-applicacarum ia Hypecoola; ue 
ditum cf prp7.173. 

In ſeri (Quarca, numeri (arithmetice proportionales) 1,2,3, 
4c. qui func ex continua multiplicacione horam « «x $ . 4 
x 2 &c) ſunt ut quad ata ordinatim-applicatarum.inParabula-- 
five ut re&z in Triangulo; ur pater. 

In ſerie SecundJa, numeri ( quales) 1,1,1,1,&c. Cqui fiune 
ex continua multiplicarione horum, 1 *2« 5 5 %e. ) ſunt ut 
quadrata reftarum C vel etiam ipfr retz ) in Parallelogram- 
mo. ut patet. Adeoq; in Secunda & Quarta ferie, pro curvie 
prodeunt revera re&z, latus nempeillic Trianguli, hic Paralle- 
logrammi. | 

In {eriebus ſexta, oftava, decima,%c. ( alternatim ſumpris, ) 
prodibunrt curvz magis adhuc compoiite ,. ſed quarum chara- 
Qeres non minus accurate defignantur in difta :abella, quam 
Parabolz, Hyperbolz aac Ellipſeos charadteres noti. | 

Inreliquis agtem ſeriebus inter). Ris, prilmagtertia,quinra,Fc, 
( in locis imparibus, ) provenient item #quabiles curvz & re- 
gulares quales puta pro Geometricis agnoſceretr Carrelius,) 
quamvis eacumchara teres difficilius explicari poſſint, ut qui 
expotitis ſ-rieram.in locis paribus poiizarum,charafteribas ſunt 
incermedii juxca lam quam cxhibuimus progrefionis formam 
in prop. 187, 4 | j 

Qualicer autem ad aſpeftum ſe przbent expo icz curve, (tam 
gue locis paribus quam quz imparibus conveniant, } (ingulis 
tabellz ſecicbus indicatz, often lic appoiita hgara , quz ligill a- 
tim illas depitas exhiber, debicis ſuis menſuris/ex eadem ( ug 
loquuntur) Scala deſumpris. | ; 

Notandum interim eft {quod & ipfe aſpetas indicat,) quod 
convexicas curvz VC ( re&am VT verſus obverſa) quz in cur- 
varum ultima eſt maxima, ( {i retro compuremus,) in anterio- 
ribus ſenlim decreſcie; donec in loco quarto curva illa in re- 
&am (ſecantem) tranſeat C quz inter convexam & concavam 
eF medix, ) deinde loco tertioin concavam , fecundo autem in 
parallelam, & in primo deniq; in recurvam, ( quz nempe ex iis 
partibus adiretana continne appropinquat quibas reliquz inde 
receduat.) Item rea VT, quz in quinta & ſequentibus eſt tan- 

gens 
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gens, in quarta reftam ſecat, in rertia fit curvz diameter, in fe- 
cunda fit parallela, & in prima deniq; Aſymprota. 

Quznam aucem {inc curvarum harum emnium affe&iones, 8 
quibus modis commodiſſime defc: ibantur, non libet n:ihi(teſſo 
jam, varioq; & impedito itinere fatis Jaiſaco ) curiotius impree 
ſentiarum inquirere;ut nec Hyperbolz quadraturam ulterins 
( quam ſupra faftum eft} attingere. Er quidem fieri poreftur 
gratam nonnullis negotium vel ea tacendoprxftirarus tim, quo 
liceat ipſis , indicata jam methodo, eiſdem inveſtigandis oble- 
aari. 

Eas autem omnes tales efſe quales pro Geemetricis haberi velit 
Carteſtus, quo minus dubitem id facit , quod de locis paribuy 
Jam ſatis conſter, deteCtis jJamjam corum charaferibus; adeoqz 
& de locis imparibus (quamvis corum charafteres non ira come 
mode detignari pollint) non aliter cenſendum «ft. Quales au- 
tem ill;e fint Aquationes quz lingulis convenianr, ex ipſo ordi- 
ne patebir, Cum enim ſeriei quartz conveniat #quatio L atera- 
lis, ſextz Quadratica, oftavz Cubica,&c, (puta quarum ſupre« 
ma poreſtas «ft, Larus, quadratum,Cubus,&c;) ad ſeries interje= 
Ctas tales neceſſe eſt zquationes pertinere quz iint his interme= 
diz;(puca,quintz,talis quz lit quadraticz & latcrali intermedia; 
& de cxceris pariter judicanduen. ) An 2utem ejrſmodl Fqua- 
tiones ſat commode pollinc recepto more deiignari, dubicane 
dum forſan erit. | 

Mihi incerim ſufficiat (nec quidem ſuſceprorum Jaborum pz» 
nitet) rem haftenus perduxifſe; novamq: ingrefſo ſemitam, can- 
dem aliis aperuiſſe : quz quidem quo me duceret, in principio 
non adeo facile erat barjolari, ſed quz ad cu: vilinearum (lal- 
tem quarundam ) quadrataram, aliaq: ejulniodi abftruttora 
problemara, rea tendere videbatur, Nec quidem fp-em tetel- 
lic. Utut enim in Circnlo, ratio ea quam haber i]l: ad Quadra- 
tum ( quam mihi prz oculi« etiam ab initio fnifſe non. nego) 
non ita plane ex voro {+ prodar, ut in aliis aliquoer curvilineis, 
recepto aliquo notatiunis modo explicanda, ( {td per varios 
Mzandros me deduxerit.% tandem in &5y79y quiddam deiimat) 
Operz tamen pretium eft catenus cam indicatie quatenus ipfa 
numerorum natara patitur; ut nihil inſuper reliquum It quam 
ut inter Mathematicos: conveniat qua vclint rotarione ( live 
mea live alia adhuc ad arbitrium excogitanda) ratiunem illam 
&ppnTov 


_ 
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#þpnTor Indicare. In aliis autem curvilineis non paucis ita ex 
voto ſucceſſerunt omnia { & quidem ſupra ſpem non raro,) ut 
inzumeras Curvilineoram quadraturas, partim antchac plant 
incognitzs, partim etiam cognitas quidem antea, ſed nova jam 
& taciliori methodo craditas, indicaverim: Aliaq: innumera ex 
intricatioribus Matheſcos problematis, (puta de Pyramidoidi- 
bus, Conoidibus, & Sphzroidibus, de linea Spirali, & Spaciis 
ip 1 adjacentibus, de Paraboloidibus, aliiſq; paſſim,) vel primus 
dcrexerim, vel mulcam elucidaverim - Figuras item in infini- 
tum continuatas (non unam aliquam, quod tamen a Tori- 
ccllio fattum, ſatis videbatur mirandum, ſed varias ) ram pla- 
nas quam ſolidas, ad menſuram notam & finitam reduxerim. 
Facile quidem fuiſſer (modo libuifſer)innumeras paſſim pro- 
politiones alias inſeruiſſe, (quod nemini harum rerum perito 
dubiura effe poteſt.) cum fit eaquam tradododrina conſetari- 
erum ſatis ferax Etquidem in primoribus hujuſce traftacus 
partibus copiofius hajuſmodi conſeQaria interlerui, ideo prez» 
ſertim ut quo tenderet hxc doftrina indicarem. Verum in ſe« 
quentibus illud parcius proſecurus ſum, partim quod jam ex 
przcedentibus eouſq: pateret methodaus noftra ejuſq; utilitas 
ut jam. ſuo Marte poſſe quilibet id ipſe preftare , partim etiam 
ne propoſitionum numerus ( qui jam turgere videbatur)adeoqz 
 totius trafatiis moles nimis excreſceret. Adeoq; multa paſſim 
in tranſitu leviter indicara funt, quz, (i libuilſer curjoſius pro» 
ſequi, integram porius difquiſitionem {bi figillatim poſRtularent. 
Quad reliquum eſt; orandi ſunt karum reram periti,ur quod 
nos pretare valuimus candide dignentur acceptare , & quid 
iphs reCtius obtigit in publicum. Matheſcos augmentum imper- 
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ON zllud agitur hi (ce literis (Vir Hl 
ftirls)ut quanta Tua fuerit in rebus 
Mathematicis peritia, quante indu-. 
frria, ant quantum etiam ipſa. Ma. 
theſs ſedulitati Tue debeat, literats 
Orbi innoteſcat. Pnoturquiſe enins 
eſt qui illa neſtit? Aut quidew, # 
reſtiretur,quis ego ſum (Vix de n0- 
mine notus) ut ea mihi de Te predicanti magna debeatur fder? 
Now patiuntur ater egregia illa que ex tis exſtant opera, 701 
patitur nominis tui celebritas, nec Mathematicorum omnium in 


te converſi oculi patiuntur,ut HEVELII nomen ab erudite 
A 2 Orbe 


DEDICATIO. 
Orbe vel ignoretur , vel amplis laudibus undiq; non efferatuy. 
Sxiogquis enim limatiſſumun illud opus Selenographicum,. (ut ce- 
tera taceam,) qnod Te autborem predicat,inſpexerit; & , quants 
curl, quantis ſumptibus, quantis vigiliis, quanto denigs, ( ut uno 
verbo omnuia compleFar ) Viro opus ſit, ut egreginm illud opus in- 
frruetur, ſatis perpenderit; non poterit ille non in admirationens 
rapi.. Quis enim Hlum vel tacere poterit, vel ſatis eloqui, qui u+ 
us iſthec omnia peregerit ! Ego equidem non ſatis mitrari valeo, 
ſunmum virum, tamrebus domeſticis, quam negotiis publicis,O 
obeundo magiſtratn, occupatiſſumum, eouſqz celeſtibus obſerva- 
tionibus vacare poſſe, eiſq; tanta cun ſedulitate, tanto &* tempo= 
ris & facultatunt eXvaletudinis ctiam impendio, tam pertinaci- 
ter invigilare. Tanto enim apparatu, tanto molimine , tantis 

ſumptibus, in conflciendis inſtruments, in vitris excolendis, ap- 
tiſqs parandis obſervationi locis, in tot inſuper Lune phaſebus, 
aliiſqz Celi Phenomenis, aecurate notandis, delineandis, eriq; 
zncidendis, opus eſſe nemo non fatebitur, ut ea nonunum aliquem, 
lictt ſummum virum, ſed ſat multos potins viros egregios poſtula-. 
re videantur. 

Cant atttem mihi contigerit, non modo Tiis que publice exſtans 
ſcriptis, ſed & humaniſſimis ad me literis Tuis aliquoties frui; 
4 gratitudinis officio neutiquam aliemum duxi , que nobis nuper 
ebſervare licuit tecum communicare. Buamvis enim hujuſmod; 
conatus noſtri, tanti non ſint ut cum Tuis illds comparandos ve= 
liz, ( cum neg; tantus mihi ſuppetat initrumentorum deletus, 
mec. eam mihi vendicem , minus  exercitato , in obſervando 
Sxpifncr*) attamen Tibi non ingratum fore facile. judico, quid ab 
aliis - 


DEDICAT IO. 
aliis obſervatum fucrit intelligere: preſertim cum ea que a Lu» 
minarinm Eclipſibus addiſci ſolent, non tam ab una aliqua , utut 
accwata, uno in loco preſtita obſervatione , quam ex collatis va= 
rijs, in variis Terre locis pera@is, innoteſcant; Tdeoqz hanc ng= 
ſtram qualemqualem deficientis Solis Obſervationem Oxonii ha= 
bitam, ſive obſervantis, ſive gratitudinis ergo, Tuis oculis ſubjicee 
re viſum eſt, ſimul cum ea qua uſus ſum obſervandi methodo. $i- 
guid autem inde vel deleGationis vel commodi perceperis, omni-. 
ro mihi gratiſſimum erit aliquid preſtitiſſe tanto viro non ingra<- 
tum. SupereSt, ut a Deo Opt. Max. omnia Tibi felicia precatus, 
Tuiqz ebſervantiſſimunm me profeſſus, Yalere jubeam. Dabam 
Oxonii, ipſts Calendis Januariis, Anno 1:65 5.. 
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Eclipfn Solarem-, Oxoyii Viſame- , 


Aug. 2. 165 4, fl. Ver. 
Obſervand; Atethodids.” 


Rod UM Epbemeridauny: indicie: moniti , Eclipſin 
@ :Solarem. ſatis' quidens; amplam...fecundo die 
B13 Menfis Angufti{(ityloveter) Anno fre Chri- 
12 (tianz vulgaris currente '1654,tempore matu- 
B) tino, conſpiciendam exſpeftavimus: parabam 
| -- - jea;que haicnegotio neceſſaria videbantur, ut,f1 
c&lo propitio fruit datum fuerit, Eclipfis exſpeFata: commod? 
ſpeftari poſſit. Cameram nempe curavi probe obſcurandam, 
ut merz effent tenebrz5 in quam:-per Teleſcopium ſatis lima- 
tum Solares radii intromyſh in adverſ3. tabul3 reciperentur, 
quam ita Teleſcopio accommoedaveram, ut, ubi ad Solem 11- 
Iud directum fuerit, hc ſemper Solari diſco maneat paralle- 
Ja : eodem ipſo inſtrumentonſus, quo ante biennium codem 
in loco Eclipfin. (quantum per colum nubilum tunc licuit)) 
obſervaveram, 
Huic 


[2 ] 

'Huic tabellz, five aſſerculo ligneo, chartam affixeram, quz 
circulum continebat tantzx magnitudinis ut illum exaq> im- 
pleret per Teleſcopium intromiſſa Solaris corporis effigies. 
Hunc circulum (duabus diametrisdecuſfatim poſitis diviſum, 
quarum alteralineam verticalem , altera Horizontalem o- 
ſtenderet,) ita dividebant alii circuli concentrici ut in quili- 
bet diametro digiti & digitorum quadrantes diſtinguebantur. 
Et perpendiculum etiam appenſum erat, cujus ben monee 
ret ſfiquando linea verticalis a debito fitu defleteret. 

Habui autem obſervationis comites duos egregios viros, 
Artium Magiſtros , & rerum Mathematicarum peritiflimos, 
D. Richardum Rawlinſon Collegit Reginalis Socium , & D. 
Chriſtophorum Wren Socium Collegii Omnium-Animarum, 
quorum etiam alterius ope in re incidendo uſus ſum. 

Ubi dies advenerat , metuebam primo mane ne nubilum 
cexlum aſpetum Solis penitts impediret. Sed nubes paula- 
tim diſperſz, ante Eclipſeos initium, ccelum ſudum oftende- 
bant, & negotio noſtro ſatis accommoduin. 

Ipſum Eclipſeos principium non obſervavi, quippe quod 
paulo citius contigit quam exſpeftaveram3 ſed ex ſequenti- 
bus obſervationibus aliquammultis ſatis illud colligi poterit: 
incidifſe nempe (apud nos) hor. 7- 45'- ( circiter ) tempore 
matutino : in limbi Solaris gradu 22® a pundto verticals Oc 
cidentem verſus. ; 

Deinde verd phaſes umbrz creſcentes notavi ſex, prout il- 
las habes in Typo delineatas3 ut & decreſcentes quinde- 
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tam injuri3 Cceli quam loci ubi fueram impeditus. Camera e- 
nim ubi habita eſt obſervatio eum habuit ſitum ut non per u- 
nam aliquam feneſtram tota potuit Eclipſis obſervant 3 ſed 
principium quidem per unar, finis autem per alian:; Maxima 
autem omnium obſcuratio tum contigit cum inſtrumentum 


ab hac ad illam movendo fuimus occupati, dum neutra _ 
ra 


Maximam verd Solis obſcurationem omnino non vidi, non 
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ſtra-ſatis erat commoda : Sol enim ab und digreſſus nondum 
ad alteram pervenerat.. Quanta autem illa fuerit, ex reliquis 
Phaſibus collatis ſatis colligitar. Erat nempeilla { juxta eam 
uam exhibemus obſervationem ) decem integris digitis pans 
Io minor. Incidit autem (apud nos) .hora 8. 585. circiter, 
pauloante obſervationemnoſtram ſeptimam. +, J.;, 
 Ubideniqz Eclipfis.ad finem vergebat, curavimus tam mo- , 
mentum exitiis, quam punctum marginis Solaris 'quod-ulti- 
mum: umbram paflum eſt ſatis curios: obſervare. Incidit 
nempe(apud nos) hor} 10. 14 ( ante meridiem;). in- limbi 
Solaris gradu 43% a punto infimo Orientem- verſus, Duravit 
igitur. Eclipſis per horas duas integras cum ſemiſle,  circi- 
tEr. | | 3 ii irye in 
Quem autem in ſingulis phafibus fitum habuerine lucis 
cornua ,:& quem Solaris limbi gradum tetigerint 5 in; ipſa 
quem vyides\Typo expreſſum habes; ut.non fit opus” multrs 
Mud verbis explicare. In omnibus autem illis quas-notavimus 
phaſibus; conſenſus ipſe ſatis indicio efle yidetur , totam ob- 
ſervationem ſatis accurate fuiſle peratam, ſaltem errores.ft- 
qui ſint non adeo magnos elle; ,, .. > £4331 68; 
Diametrum Solis vifibilem deprehendimus jin-hat Eclifi 
minorem efle quam-in ea quz accidit duobus abbinc annis; 
(Martii 29. 1652«ft. vet. ) quod: eo ſtatim, inditio patuit 
gudd idem. circulus obſervatorius quem tunc adhibui, non 
nifi.in. remotiori-a Perſpicillo diſtantia implebatux. - /, -.. 
.. Diametrum Lunz viſibilem, quamvis illam exhibeant Ta- 
bulz Diametro Solari paulo majorem, invenimus-potius. #- 
ualem efle, ab ei ſaltem vix notabili quantitate. differre. 
Quod hoc indicio deprehenſum eſt. Circulos habeam aliquot 
chartaceos antea paratos, diverſz pauld ab invicem magnity- 
dinis, cfrculo obſervatorio (qui diſcum-Solarem exhihuir) 
partim- majores partim minores aut zquales;:quos ſigillatim 
umbrz in Solari diſco viſz applicandoitlum inveniarcui lu- 
cem 


[4] | 
cem ab umbra ſeparenti optim? cohvenire, qui circulo Ob- 
ſervatorio congruebar;' | | 5 095, og 
Atqz hoc quidem circulo chartaceo ufus ſum in fingulis 
phafibus obſervandis. Cam enim celerior motus umbrz non 
paſſis eſt notabilem moram in un3 aliqui phaſi delineand4; 
circulo chartaceo umbre applicato; per ipfius ftarim margh+ 
nem arcus eos plumbo defcripfimus quos in ipſo Typo vides 
effos. Hoc enim patto, & expeditioni melitis profpes+ 
um, & confuſioni cautum, iri judicavi , quam i ſingulos 
arctts ternis punttis indicatos :circmo-tandem poſt obferya- 
tiohem peraftiim delineantos reliquerith.”- 1 tt 
Cam autem viſibilem Lunz Diametrum reſpeQu -Diame. 
tri Solaris paulo minorem nobis apparuiſle dium eſt quam 
indicabant'Tabulz-: non tamen propterea Tabulas illas' eo 
othine fufpettas ftatim infinuo aut erroris incuſo 5 cum 8: 
falvs Tabubtarum fide fatis ithud contingere poſlit. Corpus 
etiim luctdutn, dum radins fits corprs opacum lambir , ipſi- 
ns marginem ita _perſtringere ſolitum' eſt 'acfi nonnihil inde 
abraderet, & corpus opacum pauld minus apparere facit 
quam revera eſt. Quod familiar inftantj4 contneri- licer, 
Silent batillum reres ocutum inter '8& Mecrnam tram(ver- 
ſay collotes; wttuccrne flamma- partiin ſupra bacutam 
- partim fubths conſpiciatar 5 videbitur t6tundam illud 'Þba- 
cillum ed 'Ioci ubj radiis per yagi aliquantd minus efle, 
uam alibtubiradits flammule liberatur z quaſi utrings:ali- 
quid radiis perſtribgentibus! ablaturn' fer; - ' Quod' quildem 
&6corpore Lunari ffi concedatur, Solem inter & oculum poſi- 
toz heceſle eſt ut ipſius diſcus, radiis Solaribus quaſi deter- 
fas, minor altquanto appareat, quam vel revera lit, vel in alis 
| ficu videatareſfe. Quod quidem 'animadvertifle , in Solari- 
busEclipſibus zſtimandis, non levis erit momentt.  Hinc' e« 
ni evemet ut'Eclipfes Solares femper videantur pauld mt- 
nores quam Luminartam proportio & ſitus peſtulant, Et _—_ 
bs em 
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dem decausa) Eclipfes Lunares etiam juſto minores appare- 
re poſſunt, diminuto ſcilicet umbrz terreſtris cono- { abrafis 
quaſi lumine Solari ipſius particulis exterioribus )' unde ne- 
ceſle erit ut et minuatur Lunaris difci obſcuratio. Quantum 
autem, in utr2qz Eclipfi, hanc ob cauſam deefle judican- 
dam crit, accuratiori indagine non” indignum ' videa- 
tur. s fo mu 
Temporis momenta quod attinet 3 ea indicio Horologit 
ambulatorii , ſingula minuta prima & ſecunda monſtrantis, 
zſtimaviz prout illa habes in adjun&t3 Tabell3 indicata. 
Quamvis enim ifthxc automata, utut artificiose fafta, non itz 
planetxquabili motu procedant ut Mathematicam dxdfearat- 
tingant 3 fi tamen minuto forſan integro { vel etiam: altero'} 
aliquando peccatum fuerit, non eapropter eorum ufſas efler 
contemnendus. Sed & altitudinem Centri Solans aliquoties 
interim zneo Qyadrante obſervavi, non quidem aded: mag- 
no, ſed accurat? diviſo8& fideliter etiam traftato.''Ex quibus' 
comparatis liquet, Horologium,in-principio Eclipſeos, potius' 
_ juſtum tempus, ſed properanter; in fine ver0,-preire, 
ſed & ſegneſcere. | Re! iP. 
Plura temporis menſurandi media non adhibui, partim' 
dd ad manum alia non erant, partim etiam quod non toti-' 
Jon adjutores habui, illarum rerum petitos; 'quot pluribus 
attenti eſle poſſent. EEES | 
Toti Obſervyationis ſerie ſic pera&t3: cim tandem eflet #- 
re incidenda, non ull3 placuit emendatione uti, ne correQio- 
nis prztextu depravare videar: ſed obſervationem integram, - 
ſicut in protographo primiths depita fuerat, fideliter in #ne- 
am laminam transferre. Schematis tamen totius fitum inver- 
ſam, ex radiorum decuſfatione ortum, in,integrum reſtitnen- 
dum duxi, ( quod fol3 chartz converſione przſtitum eſt,'). 
qud melids apparentiz caleſti congrueret- Totum etiam im 
minorem aliquantd formain redigere coattus ſum3 gy" 
2 culus 
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Culus, quo nſus eram, Obſeryatorius ali quanto major fuerat 
quam ut uni pagina commod?> continert poſlit. 

Centridemq; Lunaris tranſitum-, per diſcum Solis, depi- 
&tum habes3 quatenus ex obſervatorum 2rcuum centris colli- 
gitur, -Quz quamvis linea fit non. ita p!lat.& zquabilis, quin 
aliquantulum hinc inde- fluctnet 3 tantillum tamen aberra- 
tum eſt, ut vix majorem exif ſperare auſus eſſem; ci in. 
accuratifiimis quas videre contigit Obſervationibus, non mi- 

' norem deprehendi centrorum divaricationem, nonnunquam: 
etiam & longe ampliorem; quod & quivis atius. deprehende- 
re poterit, cui libet in aliorum Obſeryationibus arcuum ob-; 
ſeryatorum centra examinare. Neq; mirum illud illis vide- 
bitur qui rebus hujuſinodi ſunt exercitati- Norunt enim le- 
viſimam in obſervandis umbrz arcubus ( przcipue minori- 
bus) aberrationem, ſatis notabilem nonnunquam centri di- 
varicationem creare poſle; przſertim [- accedat. ve leviuſ-. 
cula .inſtrumenti titubatio, ve! perpendiculi a ſys ſitu de 
flexio: quidquod 8 ipſum lucis & umbrz cenfinium non a- 
deo accurate, quaſi lines Mathematic3, determinare datum 
eſt, quin aliqua latitudo concedatur fit neceſle non nifi con» 
jetantis . 'oculi eitimatione determinanda. Ne autem fit 
linea plane refta,impedire debent mutata ſubinde-in fingi;-- 
lis momentis tam Luminarium. Parallaxes quam Solaris.Difei 
pun&a Verticalia. PR 

. Tandem przcipuas aliquot phaſes ſeorſim placuit in mi- 

- nori forma, deſcrivere : non quidem eas ipſas quas in Ob-.: 
ſervationis curriculo notavimus, fed quz integris potius: 
diametri Solaris digitis reſpondeant,, prout. eas ex. majorl-- 
Schematecolligere licuit- | 7 OO 

Quis autem fuerit Zodaaci fitus in ſingulis obſervatis phaſi- 
bus , nec erat necelle, nec quidem conveniens adnotarez 
adeoqz nec nodi Ecliptici poſitionem, Chm enim Zodiaci ad- 

Horizontem inclinatio non eadem permaneat, ſed in fingu-- 
36h lis 


Walt 
lis ſubinde momentis immuteturz opus efſet Zediacum vel 
non omnino notare; vel toties quot ſunt tpfz obſervatz pha- 
| fes, unde linearum confuſio nimia oriatur fit neceſle. Nec 
tamen eapropter placuit obfervationis Typum primarium 
(quem nempe tempore Obſervationis defcripſimus ). immu- 
tare, ut omnes obſervatz phaſes ad ynum' aliquod perpendi- 
culum reducantur , cujus reſpeftu Zodiacus in eodem ſem- 
per perfiſtat ſitu, Sed :mallem-rem ipſam ſimpliciter ut fa- 
ca fuerat exhibere, et ejuſmodi calculum few reſtitutionem 
cujuſvis arbitrio permittere. * et. ON 


Atq; ſhzc ſunt quz de' prefenti Obſeryatiohe. = 
monenda duxi. Reliqua ex ipſa Typi, qui. .: - 
- _.- ſequitur, inſpectione ſatis. FP -4 
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Obfervatio Eclipſeas Solaris 
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